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CHUONG VI: HAM SO y =ax*(a=0). PHUONG TRINH BAC HAI MQT AN.

BAI 18. HAM SO y =ax*(a#0)
A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
I.HAM SO y =ax’(a #0)

Nhan xét. Ham s6 y = ax’ (a = 0) x4c dinh véi moi gia tri x thuoc R .

Vidul. Chohamsb y= g x*. Hoan thanh bang gi4 tri sau vao vo:

X -3 -2 -1 0 1 2 3
y ? ? ? ? ? ? ?
Loi gidi
Bang gia tri:
X -3 -2 -1 0 1 2 3
27 3 3 27
’ 2 ° 2 0 2 ° 2

II. PO THI CUA HAM SO y =ax*(a#0)

Céch vé& do thi ham s y =ax’(a #0)

- Lap bang ghi mot s6 cap gia tri twong tng cua x va y .

- Trong mit phang toa d6 Oxy, biéu dién cac cip diém (x;y) trong bang gia tri trén va ndi ching lai dé
dugc mot duong cong 1a do thi cua ham sé y=ax*(a=0).

. A s . 1
Vidu 2. V& do thi caa ham s6 y:—zxz.

Loi gidi
Lap bang mot sé gié tri twong Gng gitra x va y :
X -4 -2 -1 0 1 2 4
1 1
y - - = 0 -2 - -
4 1 2 4 1 4

Biéu dién cac diem (—4; —4);(—2;—1);(—1;—%);(0;0); [1;—%);(2;—1) va (4;-4) trén mat phang toa

d6 Oxy va ndi ching lai ta duoc d6 thi ham sb y = —% x? nhu hinh.
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Tinh chét:

Db thi cua ham s6 y = ax*(a = 0) 1a mot duong cong, goi 1a dudng parabol, ¢ céc tinh chat sau:
- Co dinh la géc toa do O,

- C6 tryc ddi xing 12 Oy ;

- Nam phia trén truc hoanh néu a >0 va nim phia duoi truc hoanh néu a<0.

AY v A
<0
a=(0 ! O »

D4 thi ciia ham sé y=ax*(a#0)
Cha y:
Hai diém (x,y) va (—x;y) ddi xang nhau qua truc tung Oy .

Vidu3
a) V& dd thi cuia ham sb y=-2x2.

N A , < A A A . , A M 1 Y A z R o7 A= ’ ~ ’ <R
b) Tim toa d6 cac diém thudc do thi co tung do bang -5 va nhan xét vé tinh doi xing gitra cac diém
do.
Loi giai

a) Lap bang mot sé gié tri twong wng gitra X va y :

X -2 -1 0 1 2

y -8 -2 0 -2 -8
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Biéu dién cac diém (-2;-8),(-1-2),(0;0),(1-2) va (2;-8) trén mat phang toa do Oxy va néi chiing

lai ta dwoc d6 thi cua ham sé y =—2x* nhu hinh.

3 2 -1 d‘yl 2 3 <
|
I
|
|
|
|
|
|
|
|
|

b) Ta cd y:—% nén —2X2:—%,hay XZ:%,Suyra x:% hozc x:_%_

Vay c6 hai diém can tim 1a (%—%) va (—%;—%) . Hai diém nay déi xing véi nhau qua truc tung Oy .

Nhan xét.

- Khi vé& d thi ham s6 y = ax*(a=0), ta can xac dinh tdi thiéu 5 diém thudc o thi la goc toa do O va
hai cap diém d6i xing véi nhau qua truc tung Oy .

- Do d6 thi ciia ham sé y = ax®(a# 0) nhan truc tung Oy Ia truc ddi xing nén ta co thé lap bang gia tri
ctia ham sb nay véi nhirng gia tri x khoéng am va vé phan d6 thi twong (ng & bén phai truc tung, sau do
lay dbi xtrng phan db thi di v& qua truc tung ta s& dugc d thi ciia ham sé di cho.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

6.1. Cho ham sé y =0,25x*. Hoan thanh bang gi4 tri sau vao vo:

X -3 -2 -1 0 1 2 3

y ? ? ? ? ? ? ?

6.2. Cho hinh lang tru dmg c6 day 1a hinh vudng canh a (cm) va chiéu cao 10 cm .
a) Viét cong thuc tinh thé tich V' cia ling tru theo a vatinh gia tri cia V' khi a=2cm.
b) Néu d6 dai canh day ting 1én hai 1an thi thé tich caa hinh lang try thay doi thé nao?

6.3. Di¢n tich toan phan S (cm?) ciia hinh lap phuong, tirc 14 téng di¢n tich xung quanh va di¢n tich cia

hai mat day 1a mot ham sb cua do dai canh a (cm).
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a) Viét cong thuc caa ham sé nay.
b) Sir dung cong thirc nhan duoc & cau a dé tinh d6 dai canh caa mot hinh lap phuong cé dién tich toan
phan 1a 54cm?.

6.4. V& dd thj cua cac ham sb sau:
2 1.,
a) y=3x7; b)y=—§x

6.5. Biét rang duong cong trong hinh 1a mét parabol y = ax?.
a) Tim hé s6 a.
b) Tim tung do cua diém thuoc parabol c6 hoanh do x=-2.

¢) Tim cac diém thudc parabol ¢ tung d6 y=8.

Ay

L Y T
N M A R nA

ni
Bl L
& & + L ’ ; ».

5 4 3 -2 a1 ¢ 1 2 3 4 5

6.6. Trong hinh c6 hai duong cong 1a do thi caa hai ham sb y =-3x* va y = x*. Hay cho biét duong

nao 1a do thi cia ham sé y = —3x°.

6.7. Mot cong vom duoc thiét ké dang parabol y = ax* nhu hinh. Biét chiéu rong cua chan cong la
AB =6m va chiéu cao cia cong 1a Ol =4,5m.
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C. CAC DANG TOAN

Dang 1. Gia triham sé y = f (x)=ax*(a=0) tai X=X,

1. Phwong phap giai

bétinh f(x,) tathay x=x, vao f(x).

2. Vidu

Vi du 1. Cho ham sé y =  (x) = 4x%. Hay tinh f (1), f(=1), f (2), f (=2), f(0)

Vi du 2. Dién tich S ctia hinh tron dugc tinh béi cong thic S = zR?, trong @6 R la ban kinh cua hinh
tron.

a) Dung may tinh bo tdi, tinh cac giai tri caa S rdi dién vao céc 6 trong trong bang sau (7 ~ 3,14, lam

tron két qua dén chir s6 thap phan thi hai).

R (cm) 0,57 1,37 2,15 4,09

S =7zR? (cmz)

b) Néu ban kinh ting gap 3 lan thi dién tich ting hay giam bao nhiéu lan?

¢) Tinh béan kinh caa hinh tron, 1am tron két qua dén chit s6 thap phan tha hai, néu biét dién tich cua nd
bing 79,5cm?.

Vi du 3. Mot vat roi ¢ @6 cao so voi mit dat 1a 100 m. Quang duong chuyén dong S (mét) cua vat roi
phu thugc vao thoi gian t (gidy) bai cong thuc: S = 4t*,

a) Sau 1 giay, vat nay cach mat dat bao nhiéu mét? Tuong tu, sau 2 gidy?

b) Hoi sau bao 1au vat nay tiép dat?

Vidu 4.
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Luc F caa gi6 khi théi vudng goc vao canh budm
ty 18 thuan véi binh phuong van toc v cua gio, tic
la F =av? (a la hang sb). Khi van téc gié bang
2m/s thi luc tac dong 1én canh budém cua mot con
thuyén bang 120 N (Niu-ton)

a) Tinh hang s6 a.
b) Hoi khi v =10m/s thi lyc F bang bao nhiéu?
Cung cau hoi nay khi v=20m/s
¢) Biét rang canh budm chi c6 thé chiu dugc mot p lyc tdi da 1a 12000 N, hoi con thuyén c6 thé di duoc
trong gi6 bo véi van téc 90 km/h hay khong?
 pwdieedp=iegadesn ]
1. Phwong phép giai

Lap bang gia tri twong wng gitra X va y.Cho x lan luot bang: -3; —2; -1; 0;1; 2; 3... roi tim gia tri
y twong ng bang cach 1ap bang.

Diém M (x,;y,, ) thuoc do thi y=ax’ < y,, =ax,’

2. Vidu
Vidul. Chohamsé: y= g X2, y= —g x2. Bién vao nhitng 6 tréng ctia cac bang sau rdi v& hai do thi

trén cing mot mat phang toa do.

X -2 -1 0 1 2
y==x*
X -2 -1 0 1 2
3.2
=—=X
y 2

Nhan xét vé tinh d6i xng cta hai d thi d6i véi truc OX .
Vidu2. Cho ham sb: y=%x2; y=x"; y=2x°.

a) V& db thi caa ba ham sb nay trén cing mot mit phang toa do.
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b) Tim ba diém A, B, C c6 cing hoanh dd x =—1,5 theo thir tw nam trén ba d6 thi. Xac dinh tung do

tuong (rng cua chang.

¢) Tim ba diém A’, B’, C' ¢6 cing hoanh d6 x =1,5 theo thir tw nam trén ba do thi. Kiém tra tinh dbi
xungcia Ava A', BvaB',CvaC'.

d) V&i mdi ham s trén, hdy tim gid tri x diém ham sb do6 co6 gié tri nho nhét.

Vidu3. Chohamsd y=f(x)=x’.

a) V& db thi ham s do.

b) Tinh cac giatri f(-8); f(-13); f(-0,75); f(15).
¢) Dung db thi dé udc luong cac gié tri (0,5)°; (-1,5)"; (2,5)".
d) Dung db thi dé uéc lwong Vi tri cac diém trén truc hoanh biéu dién cac sé V3 ; V7.

Vidu4. Chohamsé y=-0,75x?. Qua dd thi ham s d6, hay cho biét khi x ting tir —2 dén 4 thi gia tri

nho nhét va gia tri 16n nhat caa y 1a bao nhiéu?

1. Phwong phap giai

Ham so y = f(x) c6 do thi la (P). Diem M (x,;y,)e(P) <y, = (x)).
2.Vidu

Vi du 1. Xac dinh ham s6 bac hai y = ax®. Biét d6 thi di qua diém A(10;30).
Vidu2. Trén mat phing toa do c6 mot diém M thudc do thi ham s y = ax®.
a) Timhésé a.

b) Biém A(4;4) c6 thudc do thi khong?

¢) Hay tim thém hai diém nira (khdng ké diém O) dé vé& d6 thi.
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-4 -3 -2 -1 1 2 3 4

Vidu 3. Biét ring dudng cong hinh bén la mot Parabol y = ax?.
a) Timhé sé a.
b) Tim tung d6 cua diém thudc Parabol ¢6 hoanh d6 x =-3.

¢) Tim cac diém thudc Parabol c6 tung 46 y =8.

1. Phwong phap giai

« Pé tim toa do giao diém cua (P) va (d) ta viét phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (P) va (d) :
ax®=bx + ¢ (1)

- Néu (1) vo nghiém thi (d)khong cat (P).

- Néu (1) c6 nghiém thi (d)cét (P).

Goi X, 1a hoanh d giao diém thi tung d¢ giao diém 1a y = ax® hodc y = bx, +cC.

2.Vidu

. 1 .
Vi du 1. Cho hai ham s6 y=§x2 vay=—-x+6
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a) V& db thi ctia cac ham s6 nay trén ciing mot mit phang toa do.
b) Tim toa d6 cac giao diém cta hai dd thi do.

Vi du 2. Cho parabol (P):y=x? vaduong thang (d):y=-x+2.
1. Tim toa do giao diém A,B(x, >X,) cua (d) va (P).

2. Tinh dién tich tam giac OAB.

1. Phuwong phap giai
Cho bét phuong trinh f (x) < g(x)(1)

-Védothi y = f(X)va y = g(X) trén cing hé truc toa do.
- Tim toa do giao diém cua hai db thi trén bang cach giai phuong trinh f(x) = g(x).

- Nghiém cua bt phuong trinh f (x) < g(x) la tap hop cac gia tri X1a hinh chiéu ctia phan do thi
y = f(X) nam dudi do thi y = g(X) 1én truc hoanh.

2.Vidu

Vi du 1. Giai bt phuong trinh sau bang do thi X* < X+2

1. Phuong phap giai
Cho phuong trinh dang f (x) = m(m la tham s0)

-Véddthihamsb y = f (x)va duong thang Y = M cing phuong v6i OX va qua diém co toa do (O, m)

- S6 nghiém ciia phuong trinh 1a s6 giao diém ciia do thi y = f (x) véi duong thaing y = m.

2. Vidu

Vi du 1. Bién luan theo m s6 nghiém cua phuong trinh :

a)—2x>=m b) x|x|=m

D. BAI TAP TU LUYEN

Caul: Choham sb y=-3x*. Lap bang tinh cac gia tri cua y ng véi gia tri cua x lan lugt bang: -2

-1: 0: 1;1; 2.
3
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Cau2: Chohamsd y=f(x)=x*
a) Chung minh ring f (a)- f (—a)=0 véi moi a.
b) Tim aell biét f(a-1)=4.
Cau 3:  Chiing minh rang ham sé y = -5x* ¢d cac tinh chat sau:
a) y khong duong vai moi gié tri cua x.
b) néu |x| gap n lanthi y gap n® lan.
Cau4: Chohamsé y=(m+2)x* (m=-2), Tim céc gia tri cuia m dé:
a)cogiatri y=4 khi x=-1.
b) ham sb c6 gia tri 1on nhat 13 0.
¢) ham s6 c6 gia tri nho nhat 14 0.
Cau’5: Chohamsd y=-x°
a) V& d0 thi caa ham sd.
b) Cac diém sau c6 thudc do thi hay khong?
A 3;g ; B —5;E ; C(-10;1?
10 2
Cau6: Xéc dinh hé sé a d8 dd thi ham s6 y = ax? di qua didm A(—+/3;9). V& dd thi trong trudng hop
nay.
Cau7: Xacdinhmdéddthihamsd y = (m” —2)x’di quadiém A(1;2). V6i mtim dwoc, db thi ham
s6 c6 di qua diém B(2;9)khong?
Céau 8: Choparabol y = %xz. Xéc dinh m dé cac diém sau nam trén parabol:
a) A(R2;m) b) B(=/2;m) c) C(m;%)
Cau9:  a) Viét phuong trinh dudng thang di qua goc O va diem M(2;4).
b) Viét phuong trinh parabol dang y = ax’va di qua M(2;4).
¢) V& parabol va dudng thang trén trong ciing hé truc toa do va tim toa do giao diém cua chung.
Cau 10: Trén cung mot hé tryc toa do, v& dd thi cac ham sdy = f (x)=x*vay=g(x)= % X.
Duya vao d0 thi hay giai cac bt phuong trinh:
a) f(x)< g(x)b) f(x)=g(x).
Cau 11: a) Xac dinh a dé d6 thi ham s6 di qua A(-12)
b) V& d6 thi ham sb vira tim
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¢) Tim céc diém trén do thi c6 tung d6 bang 4
d) Tim toa do cac diém trén do thi va cach déu hai truc toa do.

Cau 12: Duavao dd thi hay bién luan theo msb nghiém cua phuong trinh 2x*> +1 = m

, _ ay?2 | ,
Cau 13: Chohamsé ¥ =& ¢o db thi ham sé (P).
1. Xac dinh a biét (P) di qua diém A(L;-2).

2. V& do thi (P).
3. Tim diém thuoc (P) c6 hoanh d6 bang 2.

2

Cau 14: Cho parabol (P):y= X? va duong thang (d):y =x+4.
1. V& (P) va (d) trén cung hé truc toa do.
2. Tim toa do giao diém cua (P) va (d).

Cau 15: Trén parabol (P):y=x’, ta lay hai diém A(-L1) va B(3;9). X4c dinh diém C trén cung nho
AB cua (P) sao cho dién tich tam giac ABC l6n nhit.
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BAI 19. PHUONG TRINH BAC HAI MOQT AN
A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
I. PINH NGHIA PHUONG TRINH BAC HAI MQT AN

Phuong trinh bac hai mat an (n6i gon 1a phwong trinh béc hai) 1a phuong trinh c¢6 dang ax® +bx+c¢ =0
trong d6 x la an; a,b,c 1a nhitng s6 cho trude goi lahé sé va a=0.

Vi du 1. Trong cac phuong trinh sau, nhitng phwong trinh nio 1a phwong trinh bac hai an x ? Chi ro
cac hé s6 a,b,c cua mdi phuong trinh do.

a) 2x*—3x+1=0; b) x*-3=0;
2
c) (l) +3-1+2:0; d) -5x*=0
X X
Loi gidi

a) Phuong trinh 2x* —3x+1=0 la phuong trinh bac hai véi a=2,b=-3,c=1.

b) Phuong trinh x*—3=0 1a phwong trinh bac hai véi a=1,b=0,c=-3.

2
c¢) Phuong trinh (%j + 3%+ 2 =0 khong phai 1a phuong trinh bac hai.

d) Phuong trinh —5x° =0 1a phuong trinh bac hai véi a=-5,b=0,c=0.
2. CACH GIAI PHUONG TRINH BAC HAI MQT AN CO DANG PAC BIET
Céch giai phwong trinh bac hai mét 4n dang khuyét

Giai mot phuong trinh bac hai la tim tat ca cac nghiém ctia no. Dudi day, thong qua mot 6 vi du don
gian, ta trinh bay céch giai mot s phuong trinh bac hai dang ax” +bx+c =0 (a#0), ma khuyét s6
hang bac nhét (tuc 1a b =0) hozc khuyét s6 hang ty do (tirc 14 ¢ =0 ), bang phuong phép dat nhan tir
chung dua vé dang tich hoic dung hang dang thirc dé dua vé trai vé mot binh phuong.

Chay:

-Néu A-B=0 thi A=0 hoic B=0.

-Néu A’ =B(B>0) thi A=+/B hoic A=—/B.
Vi du 2: Giai cac phuong trinh sau:

a) 2x*—4x=0; b) 3x* +8x=0
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Loi gidi
a)2x* —4x=0 b)3x* +8x =0
2X(x—=2)=0 X(3x+8)=0
= h a =
x=0 hogc x=2 x=0hoac x:—g
Vay phuong trinh c6 hai nghiém: x, =0,x, =2

Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém: x, =0, X%, = —g
Chu y. Bé giai phuong trinh bac hai dang x? +bx = ¢, ta ¢6 thé cong thém vao hai vé cua phuong trinh

véi cling mot sb thich hop dé vé tréi co thé bién doi thanh mot binh phuong. Tir d6 c6 thé giai phuong
trinh da cho.

Vi du 4. Cho phuong trinh x* —4x =1,

a) Hay cong vao ca hai vé cua phuong trinh véi cling mot sb thich hop dé dugc mot phuong trinh ma vé
trai c6 thé bién ddi thanh mot binh phuong.

b) Dya vao céu a va cach giai Vi du 3b, hdy giai phuong trinh da cho.
Loi gidi
a) x*—4x=1
X2 —4x+4=1+4
(x-2)*=5
b) Tir két qua cau a, ta co: x—2=+/5 hoic x—2=-5, suy rala x=2++/5 hoic x=2-+/5.
Véy phuong trinh ¢6 hai nghiém: x, =2+ J5, X, =2— J5.
3. CONG THUC NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI
Cach giai phwong trinh bac hai
Pé giai phuong trinh bac hai ax® +bx+c=0(a=0) trong trudng hop téng quat, ta 1am nhu sau:

- Chuyén hang tr ty do ¢ sang vé phai: ax® +bx=—c.
. \ - A, N A A 5 2 2 b c
- Chia ca hai vé ctia phuong trinh cho hé S0 a cua X* (X" +—X=——.
a a

- Cong vao hai vé cua phuong trinh nhan duoc voéi 1a? de ve trai co thé bién doi thanh binh phuong
a

2 2 2 2
ciia mot biéu thuc: x2+9x+b—:—3+b—2 hay (X+£j b ziac.
a 4a a 4a 2a 4a

Ki hiéu A =b? —4ac va goi la biét thlic ciia phuong trinh ( A doc 13 "denta").



Khi d0, ta co thé viét lai phuong trinh cudi duéi dang [X + Z—t;jz = % :

Tir day, ta c6 két qua sau:

Xét phuong trinh bac hai mot an ax® +bx+c=0(a=0).

Tinh biét thac A =b® —4ac.

-Néu A >0 thi phuong trinh c¢6 hai nghiém phan biét: x, = - ;ra\/z X, = -b 2_a\/Z

- Néu A =0 thi phuong trinh c6 nghiém kép X, = X, = —21.
a

-Néu A <0 thi phuong trinh v6 nghiém.

Vi du 5. Cho phuong trinh 3x* +7x-1=0.

a) Xac dinh céc hé s6 a,b,c.

b) Tinh biét thic A.

¢) Ap dung cong thirc nghiém, giai phuong trinh da cho.
Loi giai

a) Taco: a=3,b=7,c=-1.

b) Taco: A=h?>—dac=7°—4-3.(-1) =49+12=61.

c) Do A >0, ap dung cong thic nghiém, phuong trinh ¢6 hai nghiém phén biét:

—7++/61 —7-61
X, = 5 X, = 5 .

2
Vidu 6. Giai cac phuong trinh sau:

a) X*—6x+9=0; b) 2x*+3x+5=0.
Lo giai

a) Taco: A=(-6)>—4-1-9=0. Do do, phuong trinh c6 nghiém kép: X, = X, = —21 === 3
a

b) Taco: A=3°-4-2-5=9-40=-31<0. Do d6, phuong trinh v nghiém.
Chu y. Xét phuong trinh bac hai ax* +bx+c=0(a=0), vsi b=2b" va A'=b"*—ac.

’ . . . . _ ! AV _ V_ ’AV
- Néu A’ >0 thi phuong trinh c6 hai nghiém phan biét: x, = b+ X, = b
a a

!’

. ) b
- Néu A’ =0 thi phuong trinh ¢6 nghiém kép X, =X, = P

-Néu A’ <0 thi phuong trinh vo nghiém.



Céc cong thwrc 6 trén goi la cbng thirc nghiém thu gon.

Vidu 7. Xac dinh a,b’,c rdi dung cdng thirc nghiém thu gon giai cac phuong trinh sau:
a) 2x% +6x+1=0; b) X2 —4/3x+12=0.
Loi gidi

a)Taco: a=2,b'=3c=1va A'=3"-2.1=7>0.

Do d6, phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét: x, =

34T 3T
2 2
b) Taco: a=1b'=-243,c=12 va A’ =(-23)?—1-12=0. Do d6, phuong trinh c6 nghiém kép:
X=X = 2\/§
4. TIM NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI BANG MAY TINH CAM TAY
Str dung may tinh cam tay, ta c6 thé dé dang tim nghiém ciia cac phuong trinh bac hai mét an.
Vi du 8 . Sir dung may tinh cam tay, tim nghiém cua cac phwong trinh sau:
a) 2x* —5x-4=0; b) 9x* -12x+4=0; c) -3x°+4x-2=0
Loi gidi
Véi mot loai may tinh cam tay, sau khi mé may ta bam phim
phuong trinh bac hai.

dé chuyén vé ché do giai

Tiép theo, véi timg phuong trinh ta thyc hién nhu sau:

Tim nghiém caa Bam phim Man hinh hign Két luan
phuong trinh
2x*—5x—4=0 —— Phuong trinh c6 hai
f1= nghiém phan biét:
S _ 5+ 57
4 1
Bam tiép phim X, = S_F
y:2= 2 VA
£-87
4
9x* -12x+4=0 4 B Phuong trinh c6
‘ K= , nghiém kép
X =X= 3




3x%4+4x-2=0 - P— Phuong trinh vo
A= nghiém

Bam tiép phim

4 > @ PPN
AZ=
42

—&§i

wira

Cha y. Bé hién thi két qua xap xi & dang s6 thap phan sau khi nhan két qua ta bAm phim

B. BAl TAP SACH GIAO KHOA

6.8. Pua cac phuong trinh sau vé dang ax’ +bx+c¢ =0 va xac dinh cac hé s6 a,b,c cia phuong trinh
do.

a) 3x* +2x—1=x*—X b) (2x+1)* =x*+1.

6.9. Giai cac phuong trinh sau:
a) 2x2+%x:0; b) (3x+2)*=5.

6.10. Khdng can giai phuong trinh, hiy xac dinh cac hé s§ a,b,c, tinh biét thuc A va xéac dinh sé
nghiém ctia mdi phurong trinh sau:

a) 11x* +13x-1=0; b) 9x* +42x+49=0; c) x> -2x+3=0.
6.11. Dung cdng thuc nghiém cia phuong trinh bac hai, giai cac phuong trinh sau:

a) X’ —245+2=0; b) 4x% +28x+49=0 c) 3x* —3J2x+1=0.
6.12. Str dung may tinh cam tay, tim nghiém cua cac phuong trinh sau:

a) 0,1x*+2,5x-0,2=0; b) 0,01x*—0,05x+0,0625=0; ) 1,2x*+0,75x+2,5=0
6.13. D6 cao h (mét) so voi mit dat caa mot vat duoc phong thing ding 1én trén tir mat dat véi van toc
ban dau v, =19,6m/s cho bai cong thirc h=19,6t-4,9f , & d6 t 1a thoi gian ké tir khi phong (gidy)
(theo Vit ly/ dai cwong, NXB Gigo duc Viét Nam, 2016). Hoi sau bao 1au ké tir khi phéng, vat sé& roi tro
lai mat dat?
6.14. Kich thuéc man hinh ti vi hinh chix nhat dugc xac dinh bang d6 dai dudng chéo. Ti vi truyén thong
c6 dinh dang 4:3, nghia 1a ti |é gita chiéu dai va chiéu rong cia man hinh 1a 4:3. Hai dién tich cua
man hinh ti vi truyén théng 37 in 1a bao nhiéu? Dién tich cia man hinh ti vi LCD 37 in ¢6 dinh dang

16:9 14 bao nhiéu? Man hinh ti vi ndo cé dién tich Ién hon? O day, cac dién tich ciia man hinh duoc
tinh bang inch vuéng.




Ti vi truyén théng Tivi LCD
4:3 16 :9

6.15. Mot manh vuon hinh chir nhat ¢6 chiéu rong ngan hon chiéu dai 6 m va c6 dién tich [a 140m?.
Tinh cac kich thuéc cia manh vuon do.

C. CAC DANG TOAN

Dang 1. Xac dinh cac hé s6 a, b, ¢ ciia phwong trinh bac hai

1. Phwong phap giai

- Khai trién roi dua cac s hang vé vé trai, vé phai bang 0.

- X4c dinh cac hé sb a, b, ¢ ciia phuong trinh bac hai ax* +bx+c=0

2. Vidu

Vi du 1. Pua cac phuong, trinh sau vé dang ax® +bx+c=0 chird cachésé a, b, ¢
a)5x* +2X=4—X;

b) 34 ox—T=3x+ <
5 2

€) 2x% + X —/3 =3x+1

d) 2x* —2(m—-1)x+m? =0, mla mot hing sb

Dang 2. Giai phuwong trinh bic hai dang dac biét

1. Phwong phap giai

-Néu A-B=0thi A=0 hoic B=0.

-Néu A?2=B(B=0) thi A=+/B hoic A=—B.
2.Vidu

Vi du 1. Gidi cac phuong trinh sau :

a)x*-8=0; b)5x* -20=0; c)0,4x*+1 = 0;
d) 2x2 +2x=0 e) —0.4x*+1.2x=0

Vi du 2. Cho céc phuong trinh :




a) X +8x=-2 b) x2+2x:%

Hay cong vao hai vé cia mdi phuong trinh cung mot s thich hop dé duoc mot phwong trinh ma vé trai

thanh mét binh phuong.

Vi du 3. Giai phuong trinh : 2x* +5x+2=0

Dang 3. Xac dinh s6 nghiém ciia phwong trinh bac hai

1. Phuwong phap giai

« Xé4c dinh a, b, ¢ cta phuong trinh ax* +bx+c=0 (a # O)
« Tinh biét thic A= b*—4ac (hay A'=b”—ac)

- Néu A < 0thi phuong trinh vo nghiém.

- Néu A =0thi phuong trinh c6 mot nghiém (nghiém kép).

- Néu A > 0thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét.

2. Vidu

Vi du 1. Khong giai phuong trinh, hdy xac dinh cac hé s6 a, b, ¢, tinh biét thirc A va xac dinh s6

nghiém cua moi phuong trinh sau :

a) 7x2 —2x+3 =0; b) 5x% + 24/10x+2=0
1, 2 2
C)EX +7x+§=0 d)L,7x"-1,2x-2,1=0

Vi du 2. Khong giai phuong trinh, hily cho biét mdi phuong trinh sau ¢6 bao nhiéu nghiém:

a) 15x% +4x—-2005=0; b)_?lgxz—ﬁmwgo:o;

| Dang 4. Giai phwong trinh bac hai

1. Phwong phap giai
- Xac dinh cac hé s6 a,b, ¢ ctia phuong trinh ax® +bx+c=0.
- Tinh A (hodac A").
- Ap dung céng thirc nghiém hoic cong thirc nghiém thu gon cua phuong trinh bac hai.
2. Vidu
Vi du 1. Dung cdng thirc nghiém cia phuong trinh bac hai dé giai cic phuong trinh sau:
a) 2x*—7x+3=0; b) 6x*+x+5=0;
) 6x*+x-5=0; d) 3x* +5x+2=0;
e) y?-8y+16=0; f)16z°+24z+9=0.



Vi du 2. Xac dinh a,b,c rdi dung cong thirc nghiém thu gon giai cac phuong trinh

a) 4x*+4x+1=0; b) 1385x° -14x+1=0;

c) 5x2—6x+1=0; d) —3x*+4/6x+4=0.
Vi du 3. Pua cac phuog trinh sau vé dang ax? +bx+c =0 rdi ding cong thizc nghiém thu gon
Dé tim gié tri gan dtng (1am tron két qua dén chir s6 thap phan thir hai) nghiém cua céc
phuong trinh:

Q) 3% ~2x=x"+3; ) (2x-2) ~L=(x+1)(x-1);

c) 3x*+3=2(x+1); d) 0,5x(x+1)=(x-1).
Vidu 4. Giai cac phuong trinh :

a) 25x*-16=0; b) 2x*+3=0;

C) 4,2x2+5,46x=0; d) 4x?—2/3x=1-+/3.
Vidu5. Giai phuong trinh

a) X =12x+228:  b) —x?+_ —19.
ITHIRY:

| Dang 3: CA4c bai toan c6 lién quan dén phwong trinh bic hai

Vi du 1. Rada cia mot may bay tryuc thing theo ddi chuyén dong ciia mot 6 to trong 10 phut, phat hién
rang van téc v caa o to thay d6i phu thudc vao thoi gian bai cong thic :
v=3t2-30t +135
(t tinh bang phat, v tinh bang km/h).
a) Tinh van téc caa 6 t6 khi t =5 phdit.
b) Tinh gi4 tri cua t khi van téc & tot bang 120 km/h (1am tron két qua dén chit s6 thap phan tha
hai).
Vi du 2. Cho phuong trinh (4n x) X —2(m—1) Xx+m’ =0
a) Tinh A’
b) Vi gia tri nao ctia mthi phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét? C6 nghiém kép? V6 nghiém.
D. BAI TAP TU LUYEN
Cau 1:  Viét cac phuong trinh sau dudi dang: ax® +bx+c= 0 rdi xac dinh cac hé s6 a, b, c.
a) X* +4x* =4—nt
b) X* + p(x-1)=1-p

) X22 + x—2=—-x2
Cau 2:  Giai cac phuong trinh:
a) 4x°-9=0 b) 2x*+5=0 €)3x* —6x=0

Cau 3:  Giai cac phuong trinh sau



a) 4x2-9=0. b) —2x* +50=0. ¢) 3x* +11=0.

Cau 4: Giai cac phuong trinh sau
a) X(x—2)+4x-8=0.

b) x> —4x+2=0.

c) 2x* +5x =1.

Cau5: Giai cac phuong trinh sau bang cach dua vé dang tich hoic dang a(X+ m)2 =N
a)x*—4x-12 = 0 b) 4x* —4x—-3=0
c)x*—x—2=0 d) x*-3x-10=0
Cau 6:  Giai cac phuong trinh sau bang cach ap dung a®> =b? < a=+b
a) x2+2x+1—4(x2—2x+1)=0
b) 2x* ~3(2x-3) =0
0)9(x-2) ~4(x-1)" =0
d) xX*-6x+7=0
Cau 7:  Giai phuong trinh sau:
AX°-4x +3=0 b) x*+6x-16 = 0

C)2x° —6x + 1=0 d) X¥*-6x+7=0

Cau 8: Xac dinh hé sb ¢ trong phuong trinh x* —6x+ c=0 dé phuong trinh c6 mot nghiém 1a 5. Giai
phuong trinh do.
Cau 9: Giai cac phuong trinh sau:
1
b)§x2 —gx+16 =0 b)0,4x* -7x+30=0

Cau 10: Giai cac phuong trinh sau:

2) 3% ~5x—8=0; b) 5x° — x4 > 0
7 49
¢) 5x* —3x+15=0; d) x> -4x+1=0.
Hudéng dan giai
8 1
a)X1=§;x2=—1 b) X =% =3
¢) V& nghiém d) x=2++/3.
Cau 11: Giai cac phuong trinh sau:
2
a) 3X*+7x+2=0; b) X—+ﬂ—i:0;
3 5 12

¢) (5-2)x* ~10x+5+2 =0, d) (x—1)(x+2)=70.



Cau 12:

Céu 13:

Cau 14:

Céu 15:

Cau 16:

Cau 17:

Céau 18:

Giai cac phuong trinh sau:
a)(2—\/§)x2 —x+(\/§—1)

b)0,4x*> —-7x+30=0

0

V/6i gié tri nao cta m thi phuong trinh sau c6 nghi¢m:
9x* —6mx+m(m—2)=0.

Tim m dé phuong trinh sau c6 nghiém kép. Tinh nghiém kép do:
a) 2x*—10x+m-1=0
b) 5x* -12x+m-3=0

Xac dinh m dé phuong trinh sau vo nghiém
a) 3x* —4x+2m=0
b) m*x*> +mx+5=0

Cho phuong trinh mx* —(2m+1)x+(m+1)=0 (m la tham s6) (1)

1. Giai phuong trinh (1) véi m= —g.

2. Chting minh rang phuong trinh (1) ludn ludn c6 nghiém véi moi gia tri cua m.
3. Tim gia tri cha m d¢ phuong trinh (1) c6 mét nghiém I6n hon 2.

Ching minh rang phuong trinh (x—a)(x—b)+(x—b)(x—c)+(x—c)(x—a)=01ludn c6 nghi¢m
vGi moi a,b,c

Cho a, b, ¢ 1a d¢ dai ba canh cua tam giac, ching minh phuong trinh sau v6 nghiém:
b*x* —(b? +¢* —a®)x+c? =0.



BAI 20. PINH LI VI-ET VA UNG DUNG
A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
1. PINH LI VIETE

Ta c6 dinh li Viéte nhu sau:

X, + X, = ——
Néu x,,%, la hai nghiém ciia phuong trinh ax® +bx+c =0(a = 0) thi

c
XXy = a
Vi du 1. Khong giai phwong trinh, hiy tinh biét thc A (hodc A’ ) dé kiém tra diéu kién c6 nghiém, roi
tinh tong va tich cac nghiém cuia cac phuong trinh bac hai sau:
a) 2x*+11x+7=0; b) 4x*-12x+9=0.

Loi gidi

a) Taco: A=11°-4-2-7=65>0 nén phuong trinh c6 hai nghiém phan biét X, X, .

v . 11 7
Theo dinh li Viete, ta co: X, + X, :_E; X, X, =3

b) Tacd: A'=6—-4-9=0 nén phuong trinh c6 hai nghiém triing nhau x,, X, .

Theo dinh Ii Viéte, ta co: X, +X, = —_le =3, XX, = %

2. AP DUNG PINH Li VIETE PE TINH NHAM NGHIEM

Xét phuong trinh ax* +bx+c=0(a=0).

- Néu a+b+c=0 thi phuong trinh c6 mét nghiém la X, =1, con nghiém kia la x, =—.
a

- Néu a—b+c =0 thi phuong trinh c6 mdt nghiém la x, =1, con nghiém kia la x, = ——
a
Vi du 2. Bang cach nham nghiém, hdy giai cac phuong trinh sau:
a) X*—6x+5=0; b) 5x* +14x+9=0.
Loi gidi
a) Taco: a+b+c=1+(-6)+5=0 nén phuong trinh c6 hai nghiém: X, =1,X, =5.

b) Taco: a—b+c=5-14+9=0 nén phuong trinh c6 hai nghiém: x, =-1,X, :—%

Vi du 3. Giai phuong trinh x> —7x+12 =0, biét phuwong trinh c6 mot nghiém 1a x, =3.
Loi gidi

Goi X, la nghiém con lai cia phuong trinh. Theo dinh |i Viéte, ta cd: xx, =12.
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Vay phuong trinh c6 hai nghiém: X, =3,X, =4.

3. TIM HAI SO KHI BIET TONG VA TiCH CUA CHUNG

Néu hai sb c¢6 téng bang S va tich bang P thi hai s6 d6 1a hai nghiém ciia phuong trinh bac hai:
2
X“—Sx+P=0

Diéu ki¢n dé c6 hai s6 do 1a S*—4P>0.

Vidu 4: Tim hai sb biét téng cua ching bang 9, tich cua chiing bang 20.
Loi gidi

Hai s6 can tim 1a hai nghiém caa phuong trinh x* —9x+20=0.

Taco: A=(-9)?—4-1.20=1A =1.

Suy ra phuong trinh c6 hai nghiém: X —% —4; X, —9—;1 -5.

Vay hai s6 can tim 14 va 5.

B. BAl TAP SACH GIAO KHOA
6.23. Khdng giai phuong trinh, hiy tinh tong va tich cac nghiém (néu c6) cta cac phwong trinh sau:

a) x*—12x+8=0; b) 2x* +11x-5=0;

¢) 3x*-10=0; d) xX*-x+3=0.

6.24. Tinh nham nghiém cua cac phwong trinh sau:

a) 2x*—9x+7=0;

b) 3x* +11x+8=0;

c) 7x* —=15x+2 =0, biét phuong trinh c6 mot nghiém x, =2.

6.25. Tim hai s6 u va v, biét:

a) u+v=20,uv=99;

b) u+v=2,uv=15.

6.26. Chiing to rang néu phuong trinh bac hai ax? +bx+¢ =0 cd hai nghiém 12 x, va X, thi da thic
ax” +bx+c¢ phan tich duoc thanh nhan tir nhu sau: ax’ +bx+c=a(x-x)(x—Xx,)
Ap dung: Phan tich cac da thtc sau thanh nhan tu:

a) x*+11x+18 b) 3x* +5x 2.

6.27. Mot bé boi hinh chit nhat cé dién tich 500m? va chu vi 1a 150 m . Tinh cac kich thuéc cua bé boi
nay.



C. CAC DANG TOAN
Dang 1. Khdng giai phwong trinh, tinh téng va tich cac nghiém sb
1. Phwong phap giai

O Tinh A vaching to A > 0dé phuong trinh c6 nghiém.
0 Ap dung dinh ly Vi-ét:

b C
S=x1+x2=—g; P=x1.x2=g.

2. Vidu
Vi du 1. Bdi véi mdi phuong trinh sau, ki hiéu X1 va x 1a hai nghiém (néu co).

Khong giai phuong trinh, hiy dién vao nhitng chd trong (...):

) 2X2 — 17X +1=0; A= .. X+X= ... XX= ..;

b)5x* —x—35=0; A= XX o X X=

C)8x* —x+1=0; A= XX XX = L

d)25x* +10x +1=0; A= XK= o XK=

Vi du 2. Khdng giai phuong trinh, hiy tinh tong va tich cac nghiém (néu c6) cua mdi phuong trinh sau:
a)4x’+2x — 5 = 0; b)OX* —12x + 4 = 0;

C)SX*+X + 2 = 0; d)159x* —2x — 1 = 0.

Vi du 3. Tim gia tri cia m dé phuong trinh ¢ nghiém, rdi tinh tong va tich cac nghiém theo m.

a)x* —2x + m = 0; b)x*+2(m — 1)x + m*= 0.

| Dang 2. Giai phwong trinh bing cach nhim nghiém
1. Phwong phap giai

0 Ap dung dinh ly Vi-ét:
b C
S=X+X,=——; P=X.X,=—.
XX a XX, a
O Nham: S =X +X, =m+n; P =X.X, =mn. thi phuong trinh c6 nghiém x, =m; x, =n.

0 Néu a+b+c=0thj x =1; xzzg.
a

0 Néu @—b+C=0thi x =—1. x, _—
a

2. Vidu

Vidu 1. Dung diéu kién a + b + ¢ = 0 hoic a — b + ¢ = 0 dé tinh nham nghiém ciia mdi phuong
trinh sau:

a) 35x* —=37x + 2 = O b) 7x*+ 500x — 507 = O;

c) x* —49x — 50 = O d) 4321x*+ 21x — 4300 = 0

Vi du 2. Dung hé thic Vi-ét dé tinh nhdm cac nghiém ciia phuong trinh.



a)x’-7x+12=0 b)x* +7x+12=0.
Vi du 3. Tinh nham nghiém cuta céc phuong trinh:

a) 1,5x2-16x+0,1=0 b) \/§x2—(1—\/§)x—1:0

c) (2—\/§)x2+2\/§x—(2+\/§):0; d)(m-1)x*—(2m+3)x+m+4=0 véi m=1.

Dang 3. Tim hai s6 khi biét téng va tich cia ching.

1. Phwong phap giai

O Tir hé thic cho truée caa *Y timténg S =X+ Y tich P =X
O x, y 1a hai nghiém ctia phuong trinh X? —=SX + P =0.

2. Vidu

Vi du 1. Tim hai s6 u va v trong mdi truong hop sau:
a)u+v=32,uv=23]

b)u+v=-8uv=-105
cu+v=2,uv=09.

Vi du 2. Tim hai s6 u va v trong mdi truong hop sau:
a) u+v=42 uv=441
b) u+v=-42; uv=-400

c) u-v=5 uv=24

Dang 4. Phan tich ax® +bx+c thanh nhan tir

1. Phwong phap giai
Néu phuong trinh ax® +bx+c =0 ¢6 hai nghiém X; X, thi ax’ +bx+c=a(x—x)(x—Xx,)

2. Vidu

Vi du 1. Phan tich da thirc sau thanh nhén tu.

) B o b) 3x* +8x+2.
2 —
Vidu 2. Rat gon phan thuc: P = w
2x° —3x+1
Vi du 3. Rit gon phan thirc: P = _x-1
X—5x +6

Dang 5. Lap phwong trinh bac hai khi biét hai nghiém cia n6

1. Phwong phap giai
[ Tinh tong hai nghiém S =X, + X, va tich hai nghiém P = x +X, .
) Phuong trinh ¢6 hai nghiém X; X,1a X*~SX +P=0.

2. Vidu

Vi du 1. Lap phuong trinh bac hai c6 cac nghiém la cap s6 sau:



a)7 va 3 ; b) 1+/2 va1-+/2.
Vidu 2.

1 . 1
va .
10-+72  10+642

N

b) Lap phuong trinh bac hai c6 hé sé nguyén va c6 mot nghiém la ~=——=

V3445

| Dang 6. Dau nghiém ciia phwong trinh bac hai
1. Phwong phap giai

a) Lap phuong trinh bac hai c6 hai nghiém la

Cho phuong trinh bac hai ax® +bx+c=0,(a#0)

* Phuong trinh ¢6 hai nghiém trai ddu < P <0.

. A>0
* Phuong trinh ¢6 hai nghiém cung dau =
P>0
A>0
* Phuong trinh c6 hai nghiém duong phan biét <<¢5>0
P>0
A>0
* Phuong trinh c¢6 hai nghiém am phan biét <4S5<0
P>0
2. Vidu
Vi du 1. Cho phwong trinh x> —2(m-1)x+m+1=0 (1)

DPinh m dé phuong trinh:

a) C6 hai nghiém tréi dau;

b) Co hai nghiém duong phan biét

¢) Co ding mot nghiém duong.

Vidu 2. Tim m dé phuong trinh sau c¢6 hai nghiém tréi dau: x*+4x+m=0

Vi du 3. Tim m dé phuong trinh sau c6 hai nghiém phan biét duwong: x* —2x+m=0

Vi du 4. Tim m dé phuong trinh x*> —3x+m-1=0 c6 hai nghiém x;x, va théa man x, <1<x,.

Dang 7. Biéu thirc ddi xirng gitra cac nghiém X,,X, ciia phwong trinh bic hai

1. Phwong phap giai
* Biéu thirc X,, X, goi 1a 1a ddi xung néu ta thay X, bai X, va x,bai X, thi biéu thirc khong doi.
* Biéu din biéu thirc d6i xing qua S va P (tong va tich cac nghiém so)

Chéng han



X242 =(X 4%, ) —2%xX, =S%—2P

3

X+ X =(x1+x2)3—3x1x2(x1+x2)=83—3PS

1,1 %+% S % _X+% S°-2P

XX XX PIXox XX P

* Tir hé thirc Vi-ét tinh S va P rdi thay vao biéu thire d6i xting.
2. Vidu

Vidu 1. Giast X, X, la nghiém ctia phwong trinh : x? +mx+1=0. Tinh gid tri cic biéu thirc sau :

2 2
a) X +x3; b)%+%.
2

Vi du 2. Giai phuong trinh X* —2(m-1)x-m—-3=0 (1) (v6i m Ia tham s6).

1. Giai phuong trinh véi m=-3.
2. Vi gid tri nao cua m thi phuong trinh (1) cé cc nghiém x,,x, théa man x” +x; =10

Vidu 3. Tim m d phuong trinh x* +5x+3m-1=0 (x laansb, m la tham sb) cd hai nghiém x,, X,
thoa man x° —x; +3xX, =75
Vi du 4. Cho phuong trinh x> —2(m+1)x+m’+m—-1=0 (m la tham s)
a) Giai phuong trinh da cho véi m=0.
. : . . AL aoea 101
b) Tim m d€ phuong trinh c6 hai nghi¢m phan biét x,, x, thda man dieu kiécn —+—=4
X X
Vi du 5. Cho phuong trinh %XZ - mx+%m2 +4m-1=0 (m la tham sd).
a) Giai phuong trinh da cho véi m=-1.

. : . ) . 1 1
b) Tim m dé phuong trinh da cho c6 hai nghiém théa mdn —+—=x +X,
X X%
Vi du 6. Cho phuong trinh x* —=2x+m+3=0 (m la tham sb).
a) Tim m dé phuong trinh c¢6 nghié¢m x=-1. Tinh nghi¢m con lai.
b) Tim m d hai nghiém phan biét x,, x, théa man hé thac x% +x =8

Dang 8. Xac dinh tham sé dé phwong trinh bac hai c6 nghiém thda diéu kién cho truéc (biéu thic
khéng déi xing)

1. Phwong phap giai

Cho phuong trinh bac hai ax* +bx+¢=0, (a#0)

* Phuong trinh ¢6 hai nghiém trai dau < P <0.

* Tim diéu kién dé phuong trinh c¢6 nghiém A>0.

* Tir h¢ thire da cho va hé thirc Vi-ét giai hé déi véi nghiém x,, X, rdi thay vao phuong trinh thir ba cia hé
dé tim tham sé m;

* Kiém tra lai m c6 thoa diéu kién c6 nghiém khong rdi két luan.

2. Vidu




Vi du 1: X4c dinh m @ phuong trinh x? + 2x+m = 0c¢0 hai nghiém x,, X, thoa: 3x, +2Xx, =1.

Vi du 2. Cho phuong trinh x* —4x—m?-1=0 . Tim m d phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x,, x,
phan biét thoa mén x, = -5x, .

Vi du 3. Cho phuong trinh x*—2(k-1)x—4k =0 . Tim k dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét
X, X, phén bi¢t théa mén 3x, —x, =2 .

Vi du 4. Cho phuong trinh x> —6x+m+3=0 . Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x,, X,
phan biét théa man x, = x .

Vi du 5. Tim tham s6 m dé phuong trinh x> —5x+m—3=0c6 hai nghiém phan biét x,, x, thoa man

X2 — 2%, X, +3x, =1.

Dang 9. Tim hé thirc gitra cac nghiém X, X, ciia phwong trinh bac hai khong phu thugc tham sb

1. Phwong phap giai
- Piéu kién dé phwong trinh bac hai c6 nghiém : A>0;
- Tu hé thircc Vi-éttim S, P theo tham sé m;

- Khirtham sé m tir S, P dé c6 hé thirc gitra S, P (tuc 1a hé thic gitra X, X,) Khong phu thugc tham
sé6 m.

2. Vidu

Vi du 1. Cho phuong trinh x* —2(m-1)x-m-3=0 (1)

1. Giai phuong trinh voi m=-3.

2. Tim hé thac lién hé gitta cac nghiém khéng phu thudc vao gia tri caa m .

Vidu 2. Giasir X, X, la nghiém ctia phwong trinh : X* —2(m-1)x+m?-1=0
Tim h¢ thirc gitra X, X, khong phu thuéc vao m.

D. BAI TAP TU LUYEN

Cau1: Dungdinh Ii Vi-ét @& nham nghiém cac phuong trinh sau:

a) x*—10x+16=0; d) x*-7x+10=0;
b) x*-15x+50=0; e) x*—3x—4=0;
c) xX*—6x+5=0; g) xX*-x-20=0;

Cau2: Dungdiéu kién a+b+c=0 hoic a—b+c=0 d tinh nham nghiém cua mdi phwong trinh sau:
a) (M+D)x*+3mx+2m-1=0 (m=-1).

b) (2m-1)x* —nx—-m-1=0 [m;t %j .

Cau3: Lép cac phuong trinh bac hai c6 nghiém la cac cap sb sau:

a) 10vasg; b) 10 va -8; c)3va%;




d)—%vé—%; e)ﬁﬂ@vaﬁ—@;

Cau4: Timhaisb a,b biéttong S=a+b=-3 vatich P=ab=-4.

Cau5: Cho phuong trinh x* —5x+2=0. Khdng giai phuong trinh, goi X, X, 1a hai nghiém cua phuong
trinh. Hay tinh gia tri caa biéu thuc

AA=X +X. b) B =[x —X,|.
1 1 X, X

c)C=—+—. dD=—"+-"2%.
X X NCSNEe

Cau6: Timhaisé x va y biét
a) Xx+y=18 va xy=77.

b) x+y=-3 va xy=5.

C) x—y:2\/§ va xy =1.
d) x> +y*=34 va xy=-15.
Cau7: Cho phuong trinh X’ —2(m+1)x+4m-1=0 (1), véi m la tham sb.
1. Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x,, x, théa man x? +x? =10.
2. Tim hé thuc lién hé giira hai nghiém x,,x, khdng phu thuc vao tham s6 m.

Cau 8: Phuong trinh 3x* +7x+m=0 c6 mot trong cac nghiém bang 1. Xac dinh s6 m va tim nghiém
con lai.

Cau9: a) Phuong trinh 0,1x* —x+k =0 c6 mét trong cac nghiém bang —1. Xéac dinh s6 k va tim
nghiém con lai.

b) Phuong trinh 15x* +bx—1=0 ¢6 mét trong cac nghiém bang % Xac dinh s6 b va tim
nghiém con lai.

Cau 10: Cho phuong trinh : x> +(Mm+1)x+m=0 (1)

a) Ching minh phuong trinh (1) luén c6 nghiém. Tim nghiém cua (1);
b) Tim m d& x2 +x? dat gia tri nho nhat néu x,, x, 1 cac nghiém cua (1).

Cau 11: Cho phuong trinh 2x* +(2m-1)x+m-1=0.
a) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét X, X, thoa diéu kién 3x, —4x, =11;

b) Tim m dé phwong trinh c6 hai nghiém déu am;
c) Tim mot hé thac gitra X, X, khong phu thugc vao m.

Cau 12: Xac dinh K dé phuong trinh sau c6 nghiém X, X, thoa X, = 2Xx,.
a) x> +6x+K=0;b) x*+Kx+8=0.



Cau 13:

Céu 14:

Céu 15:

Cau 16:

Céu 17:

Céau 18:

Céau 19:

Céau 20:

Céau 21:

Cau 22:

Xac dinh K dé phuong trinh x2 +2x+ K =0 c¢6 hai nghiém x,, X, thoa mot trong cac diéu kién
sau:
Q) X’ —x2=12;b) X’ +x% =1.

Gia sir X, X,1a nghiém phuong trinh: x* —(m—3)x+2m+1=0. Tim hé thuc giira X, X, khong
phu thuéc m.

Cho phuong trinh : X* =2(m-1)x+m*-3m=0.
a) Binh m dé phuong trinh c6 hai nghiém tréi dau;

b) Pinh m dé phuong trinh c6 ding mot nghiém am;
¢) binh m dé phuong trinh c6 mét nghiém bang 0. Tim nghiém con lai;

d) Tim h¢ thuc gitra cac nghiém x;, X, khong phu thugc m;
e) Pinh m dé phuong trinh c6 hai nghiém thoa: x” +x; =8.

Cho phuong trinh x> —2(m—1)x+m—-3=0 (m la tham sd).

a) Chang minh phuong trinh ludn c6 hai nghi¢m phan biét.

b) Tim mét hé thac lién hé gitta hai nghiém cua phuong trinh da cho ma khong phu thugc vao
m.

c¢) Tim giatri nho nhat cia P = X2 +x2 (Vi X, X, la nghiém ciia phuong trinh d4 cho)

Cho phuong trinh x* —(2m-1)x+m*-1=0 (x la an so)

a) Tim diéu kién cia m dé phuong trinh da cho ¢ hai nghiém phan biét.

b) Binh m dé hai nghi¢m x,, X, ciia phuong trinh da cho thoa man: (x, —x,)° =X —3%,.

Cho phuong trinh x> —10mx+9m =0 (m la tham s)

a) Giai phuong trinh da cho Y('ri m=1. ‘

b) Tim cac gia tri cua tham s6 m dé phuong trinh da cho c6 hai nghiém x , x, thoa dieu kién
X, —9X%, =0

Cho phuong trinh 2x* +(2m-1)x+m-1=0 (m la tham s6). Khdng giai phuong trinh, tim m

dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x,, x, théa man 3x, —4x, =11

Cho phuong trinh x* —(2m+2)x+2m=0 (m la tham s§). Tim m d¢ phuong trinh c¢ hai

nghiém x,, x, théa mén \/Z+\/st/§

Cho phuong trinh x* +2mx+2m—-1=0 (m la tham sb). Goi X, X, la hai nghiém ciia phuong

trinh da cho. Tim gi4 tri caa m dé A= x’x, +x x> dat gia tri 16n nhét.

Cho phuong trinh x> +4x+m+3=0 (x laan)
a) Tim m dé phuong trinh c6 nghiém x,, X,

b) Tim m & phuong trinh c6 hai nghiém x,,x, thoa x* + x> +x°x; =51



BAI 21. GIAI BAl TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH.
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
Nhan xét. Cac budc giai mot bai toan bang cach lap phuong trinh:

Buwéc 1. Lap phuong trinh:

- Chon an s va dit diéu kién thich hop cho an sé.

- Biéu dién cac dai luong chua biét theo 4n va cac dai luong da biét.
- Lap phuong trinh biéu thi mdi quan hé gitra cac dai luong.

Buwdrc 2. Giai phuwong trinh.

Bwéc 3. Tra 1oi: Kiém tra xem trong cac nghiém cua phuong trinh, nghiém nao thoa man diéu kién cua
an, nghiém nao khong, roi két luan.

Vi du 1: Mot san bong da 7 ngudi ¢6 chiéu rong nho hon chiéu dai 30 m va c6 dién tich bang 1800m?.
Tinh chiéu dai va chiéu rong cua san bong do.
Loi gidi
Goi x(m) la chiéu rong cua san bong. Piéu kién: x>0.
Khi d6, chiéu dai cua san bong 1a x+30(m).
Theo dé bai, ta c6 phuong trinh: X(x +30) =1800 hay x* +30x—1800 = 0.
Taco: A =15% +1800 = 2025,+/A" = 45.
Suy ra phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét:
_ ﬁ =60 (loai); X, = ﬂ =30 (thoa mén didu kién).
Vay san bong c6 chiéu dai 60 m va chiéu rong 30 m .

Vi du 2: Khoang cach giira hai bén séng A va B 12 36 km . Mét tau du lich di tir bén A dén bén B, nghi
30 pht ¢ bén B roi quay lai bén A . Thai gian ké tir 1dc khai hanh dén khi vé dén bén A 14 5,5 gio. Hay
tim van téc thuc cua tau du lich (tic 12 van toc caa tau khi nude yén ling), biét rang van toc cia dong
nudc la 3km/h.

Loi gidi
Goi x(km/h) la van téc thuc caa tau du lich. Vi van téc caa dong nuéc 1a 3km/h nén phai c6 diéu
kién x >3 dé tau c6 thé chay nguoc dong.

Van téc cua tau khi xudi dong 1a x+3(km/h), thoi gian dé tau di xuoi dong 1a 363 (0i0).

Van téc cua tau khi ngugc dong 1a x—3(km/h), thoi gian dé tau di nguoc dong la % (0i0).
Thoi gian tau nghi tai bén B 1a 30 phat =0,5 gio.



Theo dé bai, ta c6 phuong trinh: ﬁ+o,5+ﬁ =5,5 hay 36 .36 5
X+3 Xx-3 Xx+3 x-3

36(x—3)+36(x+3) _

Dé giai phuong trinh nay, ta quy dong mau vé trai cua phuong trinh:
(x+3)(x-3)

Nhan ca hai vé caa phuong trinh véi (x+3)(x—3) dé khir mau, ta dugc phuong trinh bac hai
36(x —3)+36(x+3) =5(x+3)(x—3), hay 5x* —72x—-45=0
Taco: A'=362—5-(—45) =1521: /A’ =/1521 =39.

Suy ra phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét:

3639
5

- _?3 (loai); x, = = J5r P =15 (thoa man dieu kién).

Vay van téc thuc caa tau du lich 12 15km/h.

B. BAl TAP SACH GIAO KHOA
6.28. Mot manh dat hinh chir nhat c6 dién tich 360m?. Néu ting chiéu rong 3 m va giam chiéu dai 4 m
thi dién tich manh dét khong d6i. Tim cac kich thuéc caa manh dat do.

6.29. Sau hai nam, s6 dan ciia mot thanh phé tang tir 1200000 ngudi 1én 1452000 nguoi. Hoi trung binh
mdi nam dan s6 cua thanh phd d6 ting bao nhiéu phan tram?

6.30. Mot thanh s6 cd la ¢ dang hinh hop chir nhat véi chiéu dai 12 cm , chiéu rong 7 cm va do day 3
cm . Do gia nguyén liéu ca cao ting nhung van mudn giit nguyén gia ban nén nha san xuat quyét dinh
giam 10% thé tich ciia mdi thanh s6 c6 la. Bé thuc hién viéc nay, nha san xuét dy dinh lam thanh sb cd
la méi c6 cung do day 3 cm nhu thanh cii, nhung chiéu dai va chiéu rong sé giam di cing mot sd
centimét. Hoi kich thudc cta thanh s6 ¢6 la méi la bao nhiéu?

6.31. Mot may bay khai hanh tir Ha Noi vao Thanh phé H6 Chi Minh, sau d6 nghi 96 phut va tiép tuc
bay vé Ha Noi véi van téc 16n hon van te luc di 1a 200km/ h . Tong thoi gian caa ca hanh trinh, ké tir
khi xuat phét tir Ha Noi dén khi quay vé Ha Noi 12 6 gio. Tinh van téc ciia may bay lic di, biét quang
duong bay Ha Noi - Thanh phé H6 Chi Minh dai khoang 1200 km .

6.32. Mot 6 td khach khai hanh tir Ha Noi di Hai Phong. Sau d6 30 phit, mot & td con xut phat tir cling
dia diém ¢ Ha Noi va ciing di vé Hai Phong trén cang tuyén duong, véi van téc I6n hon van téc cua 6 to
khach 12 20km/h . Hai xe dén cting mét dia diém & Hai Phong tai cing mot thoi diém. Hay tinh van téc
ciia mbi 0 10, biét rang quang dudng Ha Noi - Hai Phong dai khoang 120 km .

6.33. Mot xuang may phai may 1500 chiéc 4o trong thoi gian quy dinh. Dé hoan thanh sém ké hoach,
mdi ngay xudng di may duoc nhiéu hon 10 chiéc 40 so vai s6 40 phai may trong mot ngay theo ké
hoach. Do d6, ba ngay trudc khi hét thoi han, xuéng da may dugc 1320 4o. Hoi theo ké hoach, mdi ngay
xudng d6 phai may xong bao nhiéu chiéc 40?

C. CAC DANG TOAN

Dang 1: Toan Vé Quan Hé Giira Cac Sé

1. Phwong phap giai

. Tong hai sé x, y 1a x+y




. Tong binh phuong hai s6 X, y 13 x> + y?

. Téng nghich dao cua hai s6 x, y 1a 1.1
Xy

2. Vidu

Vi du 1. Trong ldc hoc nhdm, ban Hung yéu cau ban Minh va ban Lan mdi nguoi chon mét sb sao cho
hai s6 nay hon kém nhau 5 don vi va tich caa ching phai bang 150. Vay hai ban Minh va Lan phai chon

nhiing s nao?

Vi du 2. B em tim duoc mot sé ma mot nira cia no trir di mot nira don vi rdi nhan véi mot nira cia nd
bang mot nira don vi.

Vi du 3. Tich cua hai s6 tu nhién lién tiép 16n hon tong cua ching 1a 109. Tim hai s6 do.

Dang 2: Toan Chuyén Pong

1. Phwong phap giai:
Str dung cong thirc S =Vt ; trong d6 S 1a quang duodng, V 1a van téc, tla thoi gian.
S

Si=l.
t \Y

Néu chuyén dong dong chay thi

SuyraV =

Vxusi dong = Vrieng + Vdong nuoc

Vv nguoc dong = Vriéng — deng nudc

2. Vidu

Vi du 1. Mot xudng du lich di tir thanh phé Ca Mau dén Dat Miii theo mot duong séng dai 120 km. Trén
duong di, xudng ¢ nghi lai 1 gio & thi trin Nam Can. Khi vé, xudng di theo dudng khac dai hon dudng
ltc di 5 km véi van téc nho hon van tdc luc di 1a 5 km/h. Tinh van téc ciia xudng lic di, biét rang thoi
gian vé bang thoi gian di.

Vi du 2: Bac Hiép va co Lién di xe dap tu lang 1én tinh trén quang duong dai 30km, khai hanh cing mot
ltc. Van tc xe caa bac Hiép Ion hon van toc xe cua cd Lién 1a 3 km/h nén béac Hiép da dén tinh trude cd
Lién nira gio. Tinh van tdc xe caa mdi ngudi.

Vi du 3: Khoang céch gitra hai bén sdng A va B 1a 30km. Mot cand di tir bén A dén bén B, nghi 40
phlt & bén B rdi quay lai bén A . Ké tir IGc khoi hanh dén khi vé t6i bén A hét tit ca 6 gio. Hay tim van

téc cuia cand trong nudc yén lang, biét rang van téc cua nude chay 1a 3km/h.

Dang 3: Todn Lam Chung Cong Viéc

1. Phwong phap giai

Dua vé nang suat lam viéc:



A aAr x| ar1s LA A NI NEPUORR, 1
Néu doi nao do lam xong toan bo cong vi¢c trong x ngay thi trong 1 ngay déi do6 lam dugc — cong viéc
X

2. Vidu

Vi du 1. Hai d6i tho quét son mot ngdi nha. Néu ho cting 1am thi trong 4 ngay xong viéc. Néu ho 1am
riéng thi doi | hoan thanh cdng viéc nhanh hon d6i 11 12 6 ngay. Hoi néu 1am riéng thi mdi doi

phai lam trong bao nhiéu ngay dé xong viéc?

Vi du 2. Hai voi cing chdy vao mot bé thi ddy sau 7 gio 12 phit. Néu mdi voi chay riéng ma diy bé thi

tong thoi gian 1a 30 gio. Mdi voi chay riéng thi ddy bé trong thoi gian 1 bao 1au?

Vi du 3. Hai d6i xay dung cung lam chung mét viéc va du dinh hoan thanh trong 12 ngay. Ho cung lam
chung véi nhau duoc 8 ngay thi doi 1 duoc didu di lam viéc khac, doi 2 tiép tuc lam. Do cai tién
ky thuat, niang xuat ting gip doi nén doi 2 1am xong phan viéc con lai trong 3,5 ngay. Hoi néu
mdi doi 1am mat minh thi bao nhiéu ngay sé lam xong cong viéc noi trén (véi nang suat binh
thuong)?

Dang 4: Toan C6 Ngi Dung Hinh Hoc

1. Phwong phap

Ap dung céc cong thic sau:

X Dinh ly Pi-ta-go: AABC vudng tai A <> BC* = AB? + AC”.

[ Dién tich hinh chit nhat: S =a.b; véi ala chiéu dai, b la chiéu rong.

(%] Dién tich hinh thang: S =@.h hoic S =m.h. Trong d6 a,bla do dai hai day; hla chiéu cao; m
la d¢ dai duong trung binh.

2. Vi du:

Vi du 1. Mot manh dét hinh chir nhat c6 dién tich 240m*. Néu ting chiéu rong 1én 3m va giam chiéu dai
4m thi dién tich manh dat khong do6i. Tinh kich thudc ciia manh dat?

Vi du 2. M6t hinh chit nhét ¢6 chiéu rong bang % chiéu dai, dién tich hinh chir nhat 1a 5400 cm?® . Tinh
chu vi hinh chir nhat.

Vi du 3: Tir mot miéng ton hinh chir nhat ngudi ta cat & 4 géc bn hinh vuéng c6 canh bang 5dm dé 1am
thanh mét cai thang khdng nap cé dung tich 1500 dm? (H.15). Hay tinh kich thudc cia miéng ton luc dau,
biét rang chiéu dai caa nd gap doéi chiéu rong.

5dm 5 _
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Dang 5: Ning suit

1. Phwong phap



Khéi luong cong viéc = Nang sut x Thoi gian.

Ning suit = Khéi lugng cong viéc + Thai gian

Thoi gian = Khéi lugng cong viéc -+ Ning suét

2. Vidu

Vi du 1. Mt cdng nhan du dinh 1am 70 san pham trong thoi gian quy dinh. Nhung do 4p dung ki thuét
nén di ting ning suat thém 5 san pham mdi gio. Do d6, khong nhitng hoan thanh ké hoach trugc thoi han
40 phat ma con lam thém duoc 10 san pham so véi dy dinh. Tinh ning suat dy dinh.

Vi du 2. Mot cong nhan dy dinh 1am 72 san pham trong thoi gian quy dinh. Nhung thuc té xi nghiép lai
giao 80 san phim. Vi vy mic du ngudi d6 da 1am mdi gid thém 1 san phdm, song thoi gian hoan thanh
cong viéc van chdm hon so véi dy dinh 12 phat. Tinh niang suat du kién, biét raing mdi gid ngudi d6 lam
khong qua 20 san pham.

Dang 6: Cac Dang Khac

Vi du 1: Bac Thoi vay 2 000 000 dong caa ngan hang dé lam kinh té gia dinh trong thoi han 1 nam. L& ra
cubi ndm bac phai tra ca von 13n 13i. Song bac da dugc ngan hang cho kéo dai thoi han thém mot nim
nira, s 13i ctia ndm dau duoc gop véi von dé tinh 13i ndm sau va 1ai sut van nhu cii. Hét hai nim bac
phai tra tat ca 1a 2 420 000 dong. Hoi 14i suat cho vay 1a bao nhiéu phan trim trong mot nam?

Vi du 2: Miéng kim loai tht nhat nang 880g, miéng kim loai thir 2 ning 858g. Thé tich cua miéng thu
nhét nho hon thé tich cua miéng tha hai 12 10cm® | nhung khéi lugng riéng caa miéng ther nhit Ién hon
khéi lugng riéng cua miéng tha hai 1a 1 g /cm® . Tim khéi luong riéng ciia mdi miéng kim loai?

Vi du 3. Nguoi ta d6 thém 200g nuéc vao mot dung dich chira 40g mubi thi ndng d6 caa dung dich giam
di 10%. Hoi trude khi d6 @6 thém nude thi dung dich chira bao nhiéu nuéc?

D. BAI TAP TU LUYEN

Cau1l: Tim hai sb biét rang tong cua ching bang 17 don vi. Néu s6 thir nhét tang thém 3 don vi, sb thir
2 ting thém 2 don vi thi tich ctia ching bang 105 don vi.

Cau2:  Tim hai s6 biét rang hai 1an s6 thir nhat hon ba 1an s6 tha hai 1a 9 va hiéu binh phuong ciia chiing
bang 119.

Cau3: Mot ca nod di xudi dong 45km rdi nguoc dong 18km. Biét rang thoi gian di xudi dong lau hon
thoi gian di nguoc dong 12 1 gio va van tdc di xudi 16n hon van téc di nguoc 12 6km/h. Tinh van
téc ca nd lic nguoc dong.

Cau 4: Hai doi ciing dao mot con muong. Néu mdi doi 1am mot minh ca con muong thi thoi gian tong
cong hai doi phai 1am 12 25 gio. Néu hai doi cuing 1am chung thi ¢ng viéc hoan thanh trong 6
gio. Tinh xem mdi doi lam mot minh xong ca con muong trong bao 1au?

Cau5: Hai cong nhan cing lam mét cong viée thi hoan thanh cong viée d6 trong 6 gior 40 phut. Néu ho
1am riéng thi cong nhéan thi nhit hoan thanh cong viéc d6 it hon cong nhan thir hai 14 3 gio. Hoi
néu 1am riéng thi méi cong nhan phai lam trong bao 1au thi xong viéc?

Cau 6: Mot da giac 10i tt ca 170 duong chéo. Hoi da giac d6 co bao nhiéu canh?

Cau 7: Mot thia ruong hinh chix nhat c6 dién tich 12 200m?. Tinh d6 dai c4c canh cua thtra rudng. Biét
rang néu tang chiéu rong cua thira ruong Ién 2m va giam chiéu dai thira ruong di 5m thi dién
tich thira ruong ting thém 5m?.



Cau 8:

Céau 9:

Cau 10:

Céu 11:

Cau 12:

Céau 13:

Cau 14:

Céu 15;

Céau 16:

Cho tam giac ABC vubng can c6 AB = AC =12cm.Diém M chay trén AB. Tir gidc MNCP
1a hinh binh hanh ¢6 dinh N thudc canh AC (nhu hinh bén duéi). Hoi khi M cach A bao nhiéu

thi dién tich caa hinh binh hanh bang 32cm?.

A N c
Trong mot phong c6 80 ngudi hop, dugc sap xép ngdi déu trén cac day ghé. Néu ta bst di hai day
ghé thi mdi day ghé con lai phai xép thém hai ngudi mai du chd. Hoi luc dau co may day ghé va
mdi day ghé dugc xép bao nhiéu ngudi ngdi?
Mot phong hoc c6 mét sé ddy ghé tong cong 40 chd ngdi. Do phai xép 55 chd nén nguoi ta ké
thém 1 dady ghé va mdi day ghé thém 1 chd. Hoi lic dau cd may dady ghé trong phong?
Néu m¢ ca hai voi chay vao mét bé can thi sau 2 gio 55 phut bé day nudc. Néu ma riéng ting
vOi thi voi thir nhat 1am day bé nhanh hon voi thir hai 1a 2 gio. Hoéi néu ma riéng tirng voi thi moi
VvOi chay bao 1au day bé?
Mot ca nd xudi dong tir bén sdng A dén bén sdng B cach nhau 24km; ciing tir A vé B mot
chiéc be troi véi van téc dong nudc 1a 4km/h. Khi dén B ca nd quay lai ngay va gap bé tai
diém C cach A la 8km. Tinh van téc thuc cua ca nd.
M6t manh dat hinh chir nhat c6 d6 dai duong chéo 1a 13m va chiéu dai Ion hon chiéu rong 7m
. Tinh chiéu dai va chiéu rong ciia manh dét do.

Huang ang chién dich moa hé xanh tinh nguyén nam 2013, 16p 9A cua trudng THCS Nguyén
Vin Trdi dugc giao trong 480 cay xanh, 1op du dinh chia déu sé cay phai trong cho mdi ban
trong 16p. Bén budi lao dong 6 8 ban phai di 1am viéc khac nén mdi ban c6 mit phai trong thém
3 cay nira mgi xong. Tinh s6 hoc sinh cua lop 9A.

Nguoi ta hoa tan 8 gam chat long nay véi 6 gam chat long khéc c6 khéi luong riéng nho hon
200kg / m® @ dugc mot hdn hop c6 khéi luong riéng 1a 700kg / m®. Tim khéi lugng riéng cua
mdi chit long (gia st 2 chat long khéng co xay ra phan ng hda hoc).

Hai d6i cong nhén A va B du dinh cung lam mét cng viéc trong 4 gio 48 phat thi hoan thanh.
Sau khi hai doi 1am chung véi nhau trong 2 gio, thi sb lugng céng nhan ¢ doi A va doi B thay

A A - A 5 Al M 1 - A A 5 Al \ - A Y = A 5 Az
do61 nén nang suat cua doi A bang 3 nang suat ban dau cua déi A va nang suat lam viéc cua doi

» 11 T A ans e e a1 A n ,
B bang 7 nang suat lam viéc ban dau cta doi B ; vi vay hai d6i da hoan thanh cong viéc trudc

48 phit so véi du dinh. Hoi néu sé luong céng nhan & doi A khong bi thay ddi thi mot minh doi
A hoan thanh cong viéc trén trong may gio?



LUYEN TAP CHUNG
A.CACViDU

Vi du 1. Cho hai ham sé: y :gxz va y=-x°.
a) V& db thi cua hai ham sé nay trén cing mot mit phang toa do.
b) Tim diém A thudc dd thi y = g x?, diém B thudc do thi y=—x, biétrang A va B déu c6 hoanh do

X=——.
2

Vi du 2. Gia sir s6 lwong cé trong mot hd nao dé tang, giam theo cong thuc:

P =50(100+15t—t*),0<t <15,

O day P 1a s6 lugng ca trong hd sau t nam tinh tir ngay 01 thang 01 nam 2020, khi 1an dau tién s6 luong
ca trong hd dugc uéce tinh. Hoi theo mé hinh nay, thi:

a) Vao thoi diém nao, sb lugng ca trong hd sé& 1a 7500 con?

b) Vao thoi diém nao, sb luong ca trong ho sé tro lai nhu tai thoi diém ban déu vao ngay 01 thang 01 nim
20207

B. BAI TAP SACH GIAO KHOA

6.16. Biét rang parabol y =ax*(a = 0) di qua diém A(2;4+/3).

a) Tim hé sb a va vé db thi cuia ham s y = ax® véi a vira tim duoc.
b) Tim tung d6 cua diém thudc parabol c6 hoanh do x =—1.

¢) Tim céc diém thudc parabol c6 tung do y = 5\/§ .

6.17. Cong thuc E = % mv’(J) duoc ding dé tinh dong ning cua mot vat ¢ khdi luong m(kg) khi
chuyén dong véi van téc v(m/s) (theo Vat li dai cwong, NXB Gigo duc Viét Nam, 2016).

a) Gia sir mot qua bong c6 khéi luong 2 kg dang bay véi van tbc 6m/s. Tinh dong ning ctia qua bong
do.

b) Gia sir dong ning cua qua bong dang bay c6 khéi lwong 1,5kg 1a 48 J, hdy tinh van téc bay cua qua
bong

do.

6.18. Chiéu dai | (mét) ciia mot con lic don ti 16 thuan véi binh phuong chu ki T (gidy) cua né (chu ki la
thoi gian dé thuc hién mot dao dong). Con lic don c6 chiéu dai 223,4cm thi co chu ki 3 gidy.

a) Tim cong thuc liénhé gita | va T .

b) Tim chiéu dai ciia con lic c6 chu ki 5 gidy.

¢) Chu ki cua con lic c6 chiéu dai 0,98m 1a bao nhiéu?

(Trong tat ca cac cau trén, két qua dugc tinh chinh xac dén hang phan muoi).



6.19. Str dung cong thirc nghiém hoac cong thic nghiém thu gon, giai cac phuong trinh sau:
a) x> —24/5x+1=0 b) 3x* -9x+3=0;

c) 11x* —13x+5=0; d) 2x* +26x+3=0.

6.20. Str dung may tinh cam tay, tim nghiém gan dung ciia cac phuong trinh sau (lam tron két qua dén
chir s6 thap phan thir hai):

a) V2x2 —\Bx+1=0;
b) xz—(\/§—1)x+\ﬁ=0.

6.21. Tir mot tAm ton hinh vudng, ngudi ta cit bé bon hinh vudng c6 d6 dai canh 8 cm & bén goc, sau d6
gap thanh mat chiéc thung c6 dang hinh hop chir nhat khdng c6 nip va ¢ thé tich 1a 200cm?®. Tinh d6 dai
canh cta tam ton hinh vudng ban dau.

6.22. Gia str doanh thu (nghin déng) cua mot cira hang ban phé trong mot ngay c6 thé mé hinh hoé bang

cong thic R(X) = x(220—4x) véi 30 < x <50, trong d6 x (nghin d6ng) la gia tién cua mot bat pho. Néu

mudn doanh thu cua cira hang dat 3 triéu dong thi gia ban cua mdi béat pho phai 13 bao nhiéu?

C. BAI TAP THEM

Caul: Luc F(N) cuagi6 khi thdi vudng goc vao canh budm ti Ié thuan véi binh phuong toc dd v(m/s)
cua gio theo cdng thuc: F=av?, & d6 a 1a mot hang so. Biét rang, khi téc do gié 12 2m/s thi

luc tac dong 1&n canh buém cua con thuyén bang 120N .
a) Tinh hang sba .

b) Khi téc d6 cna gié 1a v=10m/s thi lyc F cua gi6 tic dong 1én canh budm la bao nhiéu?
¢) Canh budém cua thuyén chi chiu duoc lyc tac dong tbi da 1a 12000N . Hoi con thuyén co thé
ra khoi khi tbc d6 cua gi6 1a 90km/h hay khong? Vi sao?

Cau2: Chohamsb y= —% X ¢6 db thi 1a parabol nhu hinh vé& bén.
a) Cac diém M(=2;-2);N(2;—2) c6 thudc parabol d6 hay khong?
b) Néu nhan xét vé vj tri cap diém M va N ddi vai truc Oy.

AY

Cau3: Cho hai ham s yzgx2 va y=—x°.

a) V& d6 thi caa hai ham s nay cuing mot mit phang toa do.



b) Tim diém A thudc do thi y = g x?, diém B thudc dd thi y =—x?, biét rang A va B déu co
e 3
hoanh @6 y = 5

2
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Cau 4: Mot cong chao duogc thiet ke theo hinh parabol la mét phan cia do thi ham so y = 5 Khoang

cach gitra hai chan cong 1a AB=8m.
a) Tinh hoanh d¢ cua hai diém A,B.

b) Tinh chiéu cao cua cong.

Cau 5:
a) V& dd thi (P) cua ham sb y = x? va duong thang (d): y = 2x trén cing mot hé truc toa do
Oxy .

b) Tim toa do giao diém cua (P) va (d) bang phép tinh.
Huéng din: a) V& parabol y = x* bang céac lap bang gia tri (ta phai tim it nhat 5 gia tri).

b) Lap phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (P) va (d).

Cau6: Chohamsé y= % x? ¢6 d6 thi (P) va duong thang (d) y :%x+ 2
a) V& (P) va (d)trén cing mot hé truc toa do.
b) Tim toa do giao diém cua (P) va (d) bang phép tinh.

¢) Tim phuong trinh dudng thang (d') song song véi (d) vacat (P) tai diém A c6 hoanh d¢
bang 2.
Cau 7:  Giai cac phuong trinh:
a) 5x° —7x—-6=0
b) x*+2x-1=0
c) 2x* +5x+1=0
d) 2x° —(2J6+3)x+3JE=o.

Cau 8:  Giai va bién luan phuong trinh (X la an, m la tham sd) sau:
x*=2(m+3)x+(m*-5)=0 (1)
1. Giai phuong trinh voi m=2.
2. V&i gia tri nao cua m thi phuong trinh c¢6 hai nghiém, nghiém kép, v nghiém?
3. Tinh hi¢u cua nghiém lon va nghiém nho trong treong hop phuong trinh ¢6 hai nghi¢m.
Cau9: Tim m dé phuong trinh sau c6 hai nghiém phan biét: x* +2x+m—2=0
A>0

Hwéng dan: Phuong trinh ax® +bx +c =0 c¢d hai nghiém phan biét khi va chi khi {a 0
+



Cau 10: Tim m dé phuong trinh x?+(2m+1)x+m? =0 c6 nghiém kép va tinh nghiém kép voi m vira
tim duoc.
Hudéng din: Xem bai toan 17.

Cau 11: Chting minh rang phuong trinh 2x%+(2m—1)x+m—1=0 luén luén ¢ nghiém vé&i moi m.
Hudéng dan: Chungto A>0,vm.



LUYEN TAP CHUNG
A.CAC VI DU

Vi du 1: Cho phuong trinh bac hai: x* —7x+5=0.
a) Chirng minh phuong trinh c¢6 hai nghiém phan biét x;, X, .
b) Tinh A=x’-%.
Loi gidi
a) Tacod: A=7°-4-5=29>0 nén phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x, ;.
b) Theo dinh i Viéte, ta co: X, +X, =7,XX, =5.
Do d6 A=x?+x2 = (% +X,) —2%X, =72 ~2-5=39,

Vi du 2: C6 hai miéng kim loai: miéng thir nhat nang 600 g; miéng thir hai nang 640 g. Thé tich cua
miéng thir nhat I6n hon thé tich cia miéng thir hai 12 120cm?®, nhung khéi lwong riéng cua miéng thir nhat
nhé hon khéi lwong riéng cua miéng thi hai 1a 5g/cm?®. Tim khéi luong riéng caa mdi miéng kim loai.

Loi gidi
Goi x(g/cm?) lakhéi lugng riéng cia miéng kim loai thi nhat. Biéu kign: x> 0.

Khéi luong riéng cia miéng kim loai thtr hai 1a x+5(g/cm3).

Thé tich cua miéng kim loai thu nhét 1a @(cm3) .
X

Thé tich cuia miéng kim loai thr hai la ﬂ(cm3).

X+5
Theo dé bai, ta c6 phuong trinh: 600 _ €40 =120.
X X495

Nhan ca hai vé cta phuong trinh véi x(x+5) dé khir mau, ta duoc:
600(x +5) —640x =120x(x +5), hay 3x* +16x-75=0
Taco: A'=82—3-(-75) =289;+/A' =17.

Suy ra phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét:

- _725 (loai); X, = _8;17 — 3 (thoa man diéu kién).

817
3
Vay khdi luong riéng cua miéng kim loai thir nhat 1a 3g/cm?® va khéi luong riéng cia miéng kim loai
thir hai 1a 8g/cm®.
B. BAl TAP SACH GIAO KHOA
6.34. Tinh nham nghiém cua cac phwong trinh sau:



a) \/Exz—(\/?+1)x+1=0 b) 2x2+(\/§—1)x—3+\/§=0

6.35. Goi X, X, 1a hai nghiém ctia phuong trinh bac hai x* —5x+3=0. Khong gidi phuong trinh, hiy
tinh:

8) X2+ b) (% —%,)".

6.36. Tim hai s6 u va v, biét:

a) U+v=15uv=56: b) u®+v* =125uv=22.

6.37. Mot chiéc hop cd dang hinh hop chir nhat, khéng cd nép, c6 day 1a hinh vudng, tong dién tich xung
quanh va dién tich day 1a 800cm?. Chiéu cao cua hop 1a 10 cm. Tinh d6 dai canh day cua chiéc hop (1am
tron két qua dén hang phan mudi caa cm ).

6.38. Nhu cau caa khach hang ddi vai mot loai 40 phdng tai mot cira hang duoc cho boi phuong trinh
p=100-0,02x, trong d6 p la gia tién cua mdi chiéc 4o (nghin dong) va x 1a sé luong 4o phéng ban
duogc. Doanh thu R (nghin ddng) khi ban dwoc x chiéc 4o phong 1a: R = xp = x(100—0,02x) . Hoi can

phai ban dugc

bao nhiéu chiéc 4o phong dé doanh thu dat 120 triéu dong?
C. BAI TAP THEM

Cau 1: Giai phuong trinh:
a) 2x*—5x+2=0

b) x> —(1+~/2)x+~/2=0
) 2x* —7x+2=0

Cau 2:  Giai phuong trinh:
a) (2x+1)*=8x (1)

b) (3x—1)(x+1) =15 (2)
c) 2x* +3x—(x=D(x-2)=0 (3)

Cau 3: Chiing to phuong trinh ax® +bx +¢ =0 ¢6 c4c hé sb a va ¢ trai dau thi luén ¢ nghiém.

Cau 4:  Cho phuong trinh 2x* —3x—6=0. Chuang té phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x ; x,. Tinh
X7+ %2 va x°+x,°.

Cau5: Cho phuong trinh x*—6x+8=0. Khong giai phuong trinh, tinh gid trj cua biéu thic
M =%’ +X," —3%X,, 5d0 X ; X, |a hai nghiém cta phuong trinh.

Cau 6: Cho phuong trinh x* —x+m-1=0 (*).
a) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x; X, .

b) Hay tinh x>+ x,? theo m.



Cau7:

Céau 8:

Céau 9:

Céu 10:

Cau 11;
Cau 12:

Céu 13:

Céu 14:

Cau 15:

Quing duong AB dai 90 km, ¢6 hai 6 t6 khai hanh ciing mét Itc. O td tha nhat di tir A &én B, 6
t6 th hai di tir B dén A. Sau 1 gid hai xe gap nhau va tiép tuc di. Xe 6 t6 tht hai t6i A trudc xe
thir nhat téi B 1a 27 phat. Tinh van téc mdi xe.

Mot 6 t6 du dinh di tir A dén B céch nhau 120 km trong mot thoi gian da dinh. Sau khi di 1 gio,
0 t6 ding lai 10 phiit. Do d6 dé dén B dung nhu du kién, 6 td phai ting van téc thém 6km/h
Tinh van tc ban du cua 6 to.

Hai voi nuéc cling chay vao mot bé thi 6 gio day bé. Néu mdi voi chay mot minh cho day bé thi
voi thir hai can nhiéu hon voi thir nhat 5 gio. Tinh thoi gian dé mdi voi chay mot minh day bé.
M6t manh dat hinh chix nhat co do dai duong chéo 1a 13 m, chiéu dai hon chiéu rong 1a 7 m. Tinh
dién tich cua manh dat.

Tich cua hai sb tu nhién lién tiép 16n hon tdng cua chdng 1a 109. Tim hai sb do.

Dan sé cua mot tinh sau hai nam ting tir 2000000 ngudi 1én 2048288 nguoi. Tinh xem hang

nam trung binh dan sd tang bao nhéu phan tram?

Chu vi banh sau cua mdt may cay 16n hon chu vi banh trudce 1a 1,5m. Khi di trén doan duong

dai 100 mthi banh trudc quay nhiéu hon banh sau 15 vong. Tinh chu vi ciia mdi banh xe.

Nguoi ta tron 8 gamchit 1ong nay véi 6gam chéat 1ong khac ¢6 khéi luong riéng nho hon
0,2g/cm?® @ duoc hon hop co khéi luong riéng 1a 0,7g/cm?®. Tim khdi luong riéng cua chat

long.
Miéng kim loai thtr nhit nang 880g, miéng kim loai thir hai ning 858 g . Thé tich cta miéng
kim loai thir nhat nho hon thé tich ciia miéng kim loai thir hai 1a 10cm?®, nhung khdi lwong riéng

clia miéng kim loai thir nhat 16n hon miéng kim loai thtr hai 1a 1 g/cm?®. Tinh khdi luong riéng

ctia moi miéng kim loai. (Biét rang khoi lugng riéng cua mot vat duge xac dinh bdi cong thue

D= % trong d6 D 1a khdi lugng riéng tinh bang don vi g/cm®, m 1a khéi lugng tinh bang don

vi 0,V 1a thé tich tinh bang don vi cm?®.)



BAI TAP CUOI CHUONG VI
A. TRAC NGHIEM

.2 2 . /4 1
6.39. Biém nao sau day thudc do thi cia ham s6 Yy = > X2 ?

A. (L12). B. (2,1). C. (-132). D. (—l, lj

6.40. Hinh duéi 1a hai duong parabol trong mit phang toa d6 Oxy. Khang dinh nao sau day la dung?

p

A. a<0<b. B. a<b<0. C.a>b>0. D.a>0>b.
6.41. Cac nghiém cua phuong trinh x> +7x+12=0 la

A X =3X,=4. B. X, =-3;X,=—-4.
C.x=3Xx,=-4. D. X, =-3;X, =4.

6.42. Phuong trinh bac hai c6 hai nghiém x, =13 va x, =25 la

A. x> -13x+25=0. B. x*-25x+13=0.

C. x*-38x+325=0. D. x* +38x+325=0.

6.43. Goi X, X, 1a hai nghiém ciia phuong trinh x* —5x+6=0. Khi d6, gi tri cia biéu thic A= x"+x;
la

A.13. B. 19. C.25. D.5.

6.44. Chiéu dai va chiéu rong ctia hinh chu nhat c6 chu vi 20 cm va dién tich 24cm?® 1a

A.5cmvadcm. B.6cmvadcm.
C.8cmva3cm. D.10cmva2cm.
B. TU LUAN

A oo . g 5 . 5 L ey 12 .
6.45. V& d6 thi cia cac ham so y = 3 X vay= _E x* trén cung mdt mat phang toa do.

6.46. Cho ham s y = ax®. Xac dinh hé s6 a, biét d6 thi ham sb di qua diém A(3;3). V& db thi cua ham
s6 trong truong hop do.



6.47. Giai cac phuong trinh sau:
a) 5x* —6/5x+2=0 b) 2x% +2:/6x+3=0.

6.48. Cho phuong trinh x> —11x+30=0. Goi X, X, 1a hai nghiém ciia phurong trinh. Khong gidi
phuong trinh, hay tinh:

a) X2 +X%2; b) XX+ X3,
6.49. Tim hai s6 u va v, biét:
a) U+v=13 va uv=40; b)yu-v=4 vauv=77.

6.50. Cac ki s dam bao an toan cua dudng cao toc thuong sir dung cong thue d =0,05v* +1,1v, dé ude
tinh khoang cach an toan tdi thiéu d (feet) (tirc 13 do dai quang dudng ma xe di dugc ké tir khi dap
phanh dén khi xe ding lai) d6i voi mot phuong tién di chuyén véi tbe do v (dim/gid) (theo Algebra 2,
NXB MacGraw-Hill, 2008). Gia st gidi han tde do trén mot duong cao tdc nao do 1a 70 dam/ gio. Néu
mot & to c6 thé dung lai sau 300 feet ké tir khi dap phanh thi 6 t6 d6 c6 chay nhanh hon gidi han tdc do
ctia duong cao tc nay khong?
6.51. Bac Huong gt tiét kiém ngan hang 100 tri¢u dong véi ki han 12 thang. Sau mot ndm, do chua c6
nhu cau sir dung nén bac chua rat so tiét kiém nay ra ma gui tiép va giri thém mot s6 tiét kiem méi véi
s tién 50 tridu dong, ciing véi ki han 12 thang. Sau hai ndm (ké tir khi giri 1an dau), bac Huong nhan
dugc sb tién ca von 14n 1i 13 176 triéu dong. Tinh 13i sudt nim cta hinh thic giri tiét kiém nay (gia st
131 suat khong d6i trong subt qua trinh gui).
6.52. Hai khdi hoc sinh 16p 8 va 16p 9 clia mot trudng trung hoc co sé tham gia lao dong. Néu lam
chung thi s& hoan thanh cong viéc sau 1 gio 12 phat. Néu mdi khi 16p 1am riéng thi khdi 16p 9 lam
xong nhanh hon khdi 16p 8 1a 1 gio. Hoi néu méi khdi 16p 1am riéng thi sau bao 1au s& hoan thanh cong
viéc?
C. BAI TAP THEM

TRAC NGHIEM

Cau1l: Cho parabol (P):y=x? vadudng thang (d):y=2(m—7)x—m véi m 1a tham s6. C6 bao nhiéu
gia tri nguyén duong ctia tham sb ctia m dé (P) va (d) co hai diém chung phan biét.
A. 3. B. 4. C.2. D. 1.

Cau2: Cho parabol (P):y=x? vadudng thang (d):y=2(m—6)x+m véi M 1a tham s6. C6 bao nhiéu
gi4 tri nguyén ctia tham sb ctia m nho hon 10 d&é (P) va (d) khong cé diém chung phén biét.
A. 6. B.7. C.5. D. 4.

Cau3: Cho parabol (P):y=x’ va duong thang (d):y=2(m—-9)x+m v&i m la tham sd. Biét rang
(P) va (d) c6 dang mot diém chung. H6i m c6 tinh chit nao sau day?
A. 4<m<5. B. m>5. C.3<m<4. D. m<3.
Cau4: Cho parabol (P):y=(m?+1)x? v6i m la tham s6. C bao nhiéu gia tri cia m dé (P) di qua diém
A(2;8) ?
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.



Cau 5:

Cau 6:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cho parabol (P):y=x* va duong thing (d):y=2(m’—4)x—m’ v6i m 1a tham s5. C bao
nhiéu gia tri ctia tham s6 m dé (P) va (d) c6 mot diém chung.
A. 3. B. 4. C.2. D. 1

Cho parabol (P):y =x? va mot s6 duong a cd dinh, c6 bao nhiéu diém trén (P) c6 tung do
bang a?

A. 1. B. 2. C.3. D.0

Cho parabol (P): y = x°, biét ring khong c6 diém trén (P) c6 tung d6 bang A. Hoi a c6 tinh
chat nao sau day

A.\/aTZ:a. B.\/aT:—a. C.|al=a. D. a=0.

Cho parabol (P):y=x? vasb a c6 tinh chét trén (P) dung 1 diém c6 tung d6 bang a. C6 bao
nhiéu s6 a nhu vay?
A. 0. B. 1 C.2. D. 3.

Tap nghiém ctia phuong trinh x> +x—-2=0 la
A S={L2}. B. S—{-2.1}. C.S={2-1. D.S—{-12}

Tim tat ca cac gia tri ciia tham s6 m dé phuong trinh x? —2(M+1)x+m?-3=0 vo nghiém.
A. m<-2. B. m>-2. C. m>-2. D. m<-2.
Biét phuong trinh ax? +bx+c=0(a #0) c6 mot nghiém X = 2. Pang thirc ndo sau day dung?

A. a+b+c=0. B. a+b+c=2.
C.4a+2b+c=0. D.c=2.

Cho ham sé y = ax? ¢ dd thi 14 parabol (P) va ham sé y =—bx+c c6 db thi 1a dudng thang d
, voi a, b 1a cac s6 thuc khac 0. Gia sir duong thang d cit parabol (P) tai hai diém phan biét.

Chon khang dinh dung.
A. b*—4ac<0. B. b’ —4ac>0
C. b*+4ac<0. D. b?*+4ac>0.

Biét phuong trinh ax® +bx+c¢ =0(a # 0) c6 hai nghiém phan biét. Két luan nao sau day la dung?
A. Phuong trinh ax® —2bx+c¢ =0 c6 hai nghiém phan biét.

B. Phuong trinh ax® —2bx+c =0 c6 nghiém kép.

C. Phuong trinh ax” —2bx+c¢ =0 vo6 nghiém.

D. Phuong trinh ax® —2bx+c¢ =0 ¢6 nhiéu nhat mot nghiém.

C6 bao nhiéu s6 nguyén duwong m dé phuong trinh x° — 23x+m-4=0 c6 hai nghiém phan
biét?

A. Vo sb. B.S. C.6. D.7.

Biét phuong trinh 3x* —4x—15=0 c6 hai nghiém X,;X,. Gia sir X, > X, khi d6 biéu thirc % cod
2

gia tri.

A. g B. —g. C. -5. D.5.

Gia sir X, X, 14 hai nghiém ctia phuong trinh 2x? +3x—10=0. Khi d6 tich x,x, bang



Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

A. C.-5. D. 5.

N W
o]
|
[

Phuong trinh nao sau day c6 nghiém la J3+42 va3-42
A X2 +203x+1=0. B. x*—2/3x+1=0.
C. x> +24/3x-1=0. D. x*-23x-1=0.

Gia sir x; X, 1a hai nghi¢m cta phuong trinh 2x* +3x—5=0. Biéu thic x? +x? c6 gia tri 1a
29 29 25

A, —. B. 29. C. —. D. —.
2 4 4

Cho phuong trinh x? - 4x+1 — m = 0, v6i gid tri ndo cia M thi phuong trinh c6 2 nghiém thoa
man 5(X, +X,)—4xX, =0.

A. m=4. B. m=-5.

C.m=-4. D. Khong cé gia tri nao.

Nim nay tudi me gip 3 lan tudi Phuong. Phuong tinh rang 13 nim nita thi tudi me gap 2 1an tudi
Phuong. Hoi ndm nay Phuong bao nhiéu tui?
A. 13 tubi. B. 14 tudi. C. 15 tudi. D. 16 tudi.

Chu vi mdt manh vudn hinh chit nhat 1a 30m . Biét chiéu dai hon chiéu rong 5 m. Tinh dién tich
hinh chir nhat.
A. 100 m*. B. 70 m’. C. 50 m®. D. 55 m’.

Mot nguoi di xe may tor A dén B véi van téec 25 km/h. Luac vé, nguoi do di véi van tde
30 km/h nén thoi gian vé it hon thoi gian di 1a 20 phit. Tinh quang duong AB .
A. 40 km. B. 70 km. C. 50 km. D. 60 km.

Mot ca nd xudi dong tir A dén B hét 80 phut va nguge dong hét 2 gio. Biét van toc dong nudc
1a 3km/h. Tinh vén toc riéng cua ca nd.
A. 16 km/h. B. 18 km/h. C. 20km/h. D.15km/h.

Mot hinh chit nhat ¢6 chu vi 278 m, néu giam chiéu dai 21 m va tang chiéu rong 10 m thi dién
tich ting 715 m?. Chiéu dai hinh chit nhat la
A. 132 m. B. 124 m. C. 228 m. D. 114 m.

R . 2 X
Mot hinh chit nhat c¢6 chi€u rong bang § chiéu dai, dién tich hinh chit nhat d6 1a 5400 cm?, dién

tich hinh chir nhat 1a 5400 cm?. Chu vi hinh chir nhat 1a
A. 300 cm. B. 250 cm. C. 350cm. D. 400 cm.

Mot thira rudng hinh chit nhat c6 dién tich 1a 100 m?. Tinh d6 dai chiéu dai cta thira rudng. Biét
rang néu ting chiéu rong cta thira rudng 1én 2 m va giam chiéu dai 5 m thi dién tich cua thira
rudng tang thém 5 m*.

A. 25m. B. 15m. C.5m. D. 20 m.

Mot cong nhan dy dinh 1am 36 san pham trong thoi gian da dinh. Sau khi lam dwgc nira s6 lwong
dugc giao, nguoi d6 dimg lai nghi 30 phit. Vi vay, mic du lam thém 2 san pham mdi gio véi nira
s0 san pham con lai nhung van hoan thanh cong viéc cham hon duy kién 12 phuat. Tinh ning suat
du kién.

A. 13 san pham/gio.  B. 12 san pham/gio.  C. 10 san pham/gid.  D. 11 san pham/gio



TU LUAN

Cau1l: Ham sb nao sau day c6 dang ax?(a = 0) ? Ddi véi nhimg ham s d6, xac dinh hé sé a cuia ax?.

a) y=x°.

b) y=-3x%.
4%?

C) y—T
2

Cau2: Chohamsb y=4x*(a=0). Tinh gia trj cia y khi:

a) x=0;
b) x=2;
c) X=-2.

Ciau3: Chohamsd y= f(x)=ax?(a=0). Xac dinh a biét ring f(-2)=4.
Cau 4: Lap bang gia tri cia ham sb y= x% va y= —x? véi cac gia tri X lan luot béng: -3,-2:-1:0:1:2:3

, , 1
Cau 5: V& do thi cia ham s6 y:—zxz.

Cau 6: Chohamsd y=(m+1)x* vay=2x-1.
a) Tim m dé d6 thi hai ham s6 cit nhau tai diém A c¢6 hoanh d6 bang 2.

b) V& dd thi ham s6 y = (M +1)x* véi m vira tim dugce ¢ cau a).

Ciau7: Chohamsdy= —%xz.
a) V& d6 thi (P) cua ham s di cho.
b) Trén (P) ldy hai diém A,B c6 hoanh d¢ 1an luot -2 va 1. Viét phuong trinh duong thang
AB.

Cau 8: Cho phuong trinh x* —x—10= 0. Ching t6 phwong trinh c6 hai nghiém phan biét X,; X, va tinh
X+ X,

Cau9: Theo phuong trinh 3x? +2x—6=0. Tinh gia trj ctia biéu thic A= (X1 - X, )2; trong d6 X;; X, la
hai nghiém cua phuong trinh.

CAiu 10: Cho phuong trinh 3x* —~7x—-4=0. Goi X, X, la hai nghiém cta phuong trinh, hdy tinh.

b) Bzﬁl+x—§
2 X

a) A:|X1_X2

b

x



Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Céau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cho phuong trinh x* —2x+m+2=0. Tim m dé phuong trinh c6 nghiém X; X, thoa man diéu
kién x°+x,> =10.

Cho phuong trinh x* —2mx+2m—3=0. Tim gi4 tri nho nhat ciia biéu thirc A=x’+x,?, trong
do X, X, 1a hai nghiém cua phuong trinh.

Tim m dé phuong trinh x? +2x+m=0 c6 hai nghiém x;X, thoa man 3x, +2x, =1.

Tim m dé phuong trinh x* —4x+m =0 c6 hai nghiém x; X, théa man diéu kién x, — X, = 4.

Tim hai s biét rang hai 1an s thir nhat hon ba 1an s6 thir hai 1a 9 va hiéu cac binh phuong cua
ching la 119.

Mot t c6 ké hoach san xudt 350 san pham theo ning sut dy dinh. Néu ning suat

tang 1én 10 san pham thi t6 d6 hoan thanh sém 2 ngdy so véi giam ning suat 10 san pham mdi
ngay. Tinh ning suat du kién.

Mot nhom tho phai thuc hién ké hoach san suit 3000 san phém. Trong 8 ngay dau, ho

thuc hién dling mirc dé ra, nhitng ngay con lai ho da vugt muc mdi ngay 10 san phém, nén da
hoan thanh sém hon du dinh 2 ngay. Hoi theo ké hoach, mdi ngay can phai san xuat bao nhiéu

san pham?

Mot nguoi di xe dap quang duong tir A dén B dai 30km. Khi tir B vé A, nguoi d6 chon con
duong khac dai hon 6km va di v6i van toc 16n hon vén tée luc di 1a 3km/ h, nén thoi gian vé it
hon thoi gian di 1a 20 phut. Tinh vén toc luc di.

Mot tau thity chay trén khuc song dai 120km. Ca di 1an vé mét 6 gid 45 phat. Tinh van toc tau
thiry khi nude yén lang, biét van toc cua dong nuée 1a 4km/h.

Mot khu vuon hinh chit nhat cé chu vi 280m . Nguoi ta 1am mot 16i di xung quanh vuon thude

dét cua vuon rong 2m, dién tich dét con lai dé tréng trot 13 4256m?. Tinh cac kich thuédc cua
vuon.
Cho mét s6 ¢6 hai chir s6. Tim s6 d6, biét rang tong hai chit s6 ciia n6 nhé hon sé d6 6 1an. Néu

thém 25 vao tich cua hai chir s6 do s€ dugc so6 viét theo thur tu ngugc lai voi so da cho.

Mot 1am truong du dinh 1am 75 ha rimg trong mot tuan 18. Do trdng mdi tuan vugt mic 5 ha so
v6i ké hoach nén da tréng duoc 80 ha va hoan thanh sém 1 tuan. Hoi mdi tuan dy dinh tréng bao
nhiéu ha rung?



CHUONG VIIL TAN SO VA TAN SO TUONG POL.
BAI 22. BANG TAN SO VA BIEU PO TAN SO.
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. BANG TAN SO
Tan s6 va bang tan s6
- Tan s6 cia mot gia tri 13 s6 1an xuat hién gia tri d6 trong mau dir lidu.

- Bang tan so 1a bang thong ké cho bi€t tan so cua cac gia tri trong mau dir li¢u. Bang tan s6 ¢6 dang sau:

Gia tri X, X, ... X,

Tan so m, m, m,

trong d6 m, 1a tan s clia x,,m, 1a tn sb cua x,,...,m, 1a tan sd coa x, .
Chu y. Nguoi ta con cho bang tan s & dang cot: cot thir nhét ghi céc gid tri, cOt thur hai ghi tan sd cua cac
gia tri do.
Vi du 1: Dé mua giay thé thao cho cac ban nam trong 16p luyén taf}p chuan bi cho giai bong da cua truong,
Huy da thu thap c& giay ctia cac ban nam trong 16p va thu dugc két qua nhu sau:
40,36,37,36,40,38,39,38,37,36,40,39,36,38,37,38,38,37,38,38,38,36
a) Ban Huy can mua gidy cac c¢& nao? Mdi loai bao nhiéu d6i?
b) Lap bang ,tén s6 cho day dir liéu trén. Tl bang tan s, cho biét ¢& gidy nao phu hop véi nhiéu ban nam
trong 16p nhat.

Loi giai
a) Ban Huy can mua gidy vdi cac co 36,37,38,39,40. Gidy c& 36 can 5 ddi; ¢& 37 can 4 d6i; ¢& 38 cin 8
d6i; & 39 can 2 d6i; c& 40 can 3 doi.
b) Bang tan sb
Co giay 36 37 38 39 40
Tén s6 5 4 8 2 3

Gidy ¢& 38 phi hop voi nhidu ban nam trong 16p nhat.

Nhin xét. Trong bang tan s6, ta chi liét ké cac gia tri x, khac nhau. Céc gid tri x; nay co thé khong 1a sb.
Tan s6 cua mot gia t’rj cho biét‘gié tr,i do xuét hién trong miu dit liéu nhiéu hay it, tir 6 ta d& dang xéc
dinh duoc gia tri xuat hi¢n nhi€éu nhat, it nhat.

2. BIEU PO TAN SO

Tim hiéu v& biéu @ tin s6

Biéu do biéu dién bang tan s6 dugc goi 1a biéu d6 tan sb. Biéu do tan sb thudng gap 1a biéu d6 tan sé dang
cot

(H .7 .1) va biéu d6 tan sb dang doan thang (H.7.2).

Luu y: Biéu d0 tan s6 dang doan thang con goi la da giac tin sd (frequency polygon).
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Nhan xét. Pé v& biéu dod tan sb dang doan théng ta thuc hién theo cac budc sau:

Buére 1. V& truc ngang dé biéu dién cac gia tri trong day dir liéu, v& truc dung thé hién tan sd.

Buwéc 2. V&i mdi gid tri trén truc ngang va tan sb twong ung ta xac dinh mot diém. Nbi cac diém lién tiép
v6i nhau.

Bude 3. Ghi chu giai cho cac truc, cac diém va tiéu dé cua biéu do.

Vi du 2 Ban Binh théng ké sb anh, chi, em rudt ciia cic ban trong 16p va thu dugc bang sau:

S6 anh, chi, em rudt 0 1 2 3

S6 ban 8 19 6 4

V& biéu dd tan sb dang cot va bicu dd tan sd dang doan thiang biéu dién bang théng ké trén.
Loi giai
- Vé biéu db tan s6 dang cot (H.7.3).

Ban cé may anh, chi, em ruét?

19
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i |
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S48 hac sinh
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1

Sd anh, chi, em ruét

Hinh 7.3

- V& biéu d@b tan s6 dang doan thang.
Budc 1. V& céc truc (H.7.4).
Budc 2. Xac dinh cac diém va ndi cac diém lién tiép v6i nhau (H.7.4).

Bude 3. Ghi chu giai cho cac truc, cac diém va tiéu dé cia biéu do (H.7.5).

Ban c6 may anh, chi, em rugt?
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B. PHAN LOAI CAC BAI TAP

Dang 1. Lap bang tin s

Vi du 1. Mot d6i bong da thi ddu 26 tran trong mot mua giai. S6 ban thing ma doi d6 ghi duoc trong timg
tran ddu duoc théng ké lai nhu sau:

2 3 2 3 3 1 0 3 1 0 1 1 2

2 4 0 0 2 2 0 5 4 2 0 2 0

Mau dir liéu trén c6 bao nhiéu gia tri khac nhau? Xac dinh tan s6 ctia mdi gia tri va lap bang tan s6 cua
mau dit liéu.

Vi du 2. Nguoi ta dém s6 lwong ngudi ngdi trén mdi chiée xe 6 t6 5 chd di qua mot tram thu phi trong
khoang thoi gian tir 9 gid dén 10 gid sang. Két qua duoc ghi lai & bang sau:

5 4 5 2 3 2 5 2 1 2 1 1 2 5 1
1 1 3 2 1 1 4 1 1 4 1 2 1 4 1
2 3 2 3 2 3 2 3 3 1 2 1 3 2 2
1 4 3 2 3 1 3 5 1 2 3 5 1 2 1

Lap bang tan s6 cho mau dif liéu trén.
Vi du 3. S6 cudc goi dén mot tong dai hd tro khach hang mdi ngay trong thang 4 /2023 duoc ghi lai nhu
sau:

4 2 6 3 6 3 2 5 4 2 5 4 3 3 3

3 5 4 4 3 4 6 5 3 6 3 5 3 5 5

Lap bang tan sd cho mau dir liéu trén.
Vi du 4. Bang sau day ghi lai tén cac ban dat diém tdt vao cac ngay trong tudn cua 16p 9 E , mdi diém t6t
ghi tén mot lan.

Ngay Thu Hai Thuo Ba Thuo Tu "hr Nam Chir Sau
Tén ban | Binh Tuin Yén Nam
. Binh
dat diem tot | Nam Thao Nam Thao

Lap bang tan s6 cho mau dir liéu trén.

Vi du 5. Thong ké diém kiém tra mén Toan ctia 40 hoc sinh 16p 9C nhu sau:

s |5 |57 (7 |8 |8 (8 |5 |8 |8 |8 |6 |6 |6 |6 |8 |9 |5 |7
6 |6 |7 |7 |6 |8 |9 (9 |7 (8 |8 |5 |7 |7 |7T |7 |6 |&8 |8 |9

Lap bang tan s6 cho mau dir liéu trén.
Vi du twong tu.
Thong ké tham nién cong tac (don vi: ndm) cia 33 nhan vién & mot cong sé nhu sau:

7 2 5 9 7 4 3 8 10 4 4
2 4 4 5 6 7 7 5 4 1 8
9 4 2 8 5 5 7 3 14 8 8

Lap bang tan so cua mau so li¢u thong ké trén.




Dang 2. Bi€u do tan so

Vi du 1. Vao dot nghi hé vira rdi, m6i ngay ban Binh déu hoc thém mat sb tir vung tiéng Anh méi. S&
luong tir vung méi ban Binh hoc mdi ngay dugc biéu dién ¢ biéu d6 cot nhu hinh bén dudi.

14 5
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; ]
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B S tir méi

a) Sb luong tir vung méi ma ban Binh hoc mdi ngay nhan dugc nhing gia tri nao? Tim tan s6 cua mdi gia
tri do?

b) Ban Binh di hoc tir vung tiéng Anh méi trong bao nhiéu ngay?

¢) C6 bao nhiéu ngdy ban Binh nhiéu hon 7 tir vung méi?

Vi du 2. Biéu d6 bén duéi thdng ké thoi gian (theo ndm) cua cic y ta & mot phong kham.

a) Cac y ta ctia phong kham c6 thoi gian cong tac nhan dugc nhimg gia tri nao? Tim tan s ctia moi gia tri
do.

b) Phong kham c6 tong s6 bao nhiéu y ta?

¢) Co bao nhiéu y ta di cong tac & phong kham it nhat 3 nam?

1 2 3 4 5 6 7

B S8 ndm cong tac
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Vi du 3. Cho hai biéu db sau:

Két qua kiém tra mon toan P o
Két qua kiém tra mon toan
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Biéu d6 A Biéu d6 B
a) Poc va giai thich mdi biéu do trén.
b) Hai biéu d6 trén cé biéu dién cing mgt dir liu khong? Lap bang thong ké cho dir lidu d6. Bang thong
ké thu duoc c6 phai la bang tan s6 hay khong?
Vi du tu’Gng tu. ’ , o
Lap bang thong keé va két qua khi gieo con xtc xdc tur biéu do da cho.
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Vi du 3. Mot khu vui choi danh cho tré em théng ké lai do tudi cua mot sb tré em dén choi trong mot
ngdy & bang tan sb nhu sau:

Piém 6 7 8 9 10

S6 hoc sinh (tansé) | 5 8 12 6 4

a) Hay v& cac biéu d6 cot va bicu do doan thang biéu dién so li€u & bang tan so.

b) Theo bi¢u d6 ¢ cau a, trong so cac tré em dén khu vui choi, tré em & do tuoi nao la nhiéu nhat?

Vi du twong tu.

Bac An thong ké lai s0 cudc goi dién thoai ma minh thyc hién moi ngay trong thang 7 & bang tan s6 nhu
sau:

Tubi 3 4 5 6 7 8
Tan sé 4 5 4 5 11 7

Hay vé& biéu do cot va biéu dd doan thang biéu dién mau sb trén.
Vi du 4. Bang tan s6 sau cho biét s6 hoc sinh ctia 16p 9D du doan d6i bong vo dich World Cup 2022
trude khi giai dau bat dau.

S6 cude goi 5 6 7 8 9

5 9 11 4

(S

Tén so (s6 ngay)

V& biéu do tan sb dang cot va biéu dd tan sé dang doan thiang biéu dién bang tan sb trén.
Vi du 5. Mot cong ty xuat khau cac mit hang nong hai san théng ké lai trong bang sau s don dit hang
trong mdi nam thudc giai doan 2018 -2022 :

a) Hay chon loai biéu d6 thuan tién cho viéc so sanh sb don dat hang cua cac nam. V& biéu db d6. S6 don
dat hang tap trung nhiéu nhat vao ndm nao? SO don dat hang cua ndm nao it nhat?



b) Hay chon loai biéu d6 thé hién rd xu hudng thay ddi sé don hang qua cac nim. V& biéu d6 d6. Dwa vao
biéu dd nay, cho biét vao nhitng nim nao s6 don dat hang giam sut so véi nam trude d6? Nam ndo giam
nhiéu nht?

Vi du 6. Biéu d6 duoc dua ra dé quang cdo cho mot website.

Quan st biéu do, ban Van nhéan xét: “Luong ngudi truy cap quy II ting gap doi so voi quy 1. Sang quy
IIL, luong ngudi truy cap lai ting gp 3 so véi quy I7.

Lwong ngudi truy cap website
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Y kién ciia ban Van dting khong? Giai thich vi sao?

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

7.1. Mot nhém hoc sinh’dé khao sat y kién vé y thirc giir gin vé s,inh cdng cong cua cac ban trong truong
v6i cac muc danh gia Tot, Kha, Trung binh, Kém va thu dugc két qua nhu sau:

Tét, Trung binh, Tét, Trung binh, Kha, Tét, Kha, Tét, Tot, Kha, Trung binh, Kém, Kha, Tot, Kha, Tot,
Trung binh, Kha, Tét, Tot, Tot, Kha, Kém, Trung binh, Tét, Kha, Tét, Kha, Tét, Kha, Kha.

a) Lap bang tan s6 cho ddy dit liéu trén.

b) Tir bang tan s6, hiy cho biét mirc danh gia nao chiém vu thé nhat. Vi sao?

7.2. Cho biéu d6 tranh biéu dién s6 lwong hoc sinh trong 16p dang ki tham gia céc cau lac bd cia truong
nhu sau:

Céau lac bd vo thuat Cau lac bo tiéng Anh Cau lac bd nghé thuat
C g 0 00 C 0o 9 0 0O Q0 0 Q 0
A8383884 BRARARAARARAAAA alaialals)

(M6i & biéu dién cho 1 hoc sinh)

Lap bang tan sb cho dir liéu duoc biéu dién trong biéu do tranh trén.
7.3. Biéu d6 Hinh 7.7 cho biét s6 ngay st dung phuong tién dén truong ctia ban Mai trong thang Chin.
Lap bang tan sd cho dit liéu dugc biéu dién trén biéu do.

Phudng tién dén truding cta Mai
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7.4. Nguoi ta thong ké céac loai 6 t chay qua mot tram thu phi trong 1 gio va v& duogc biéu do tan sb nhu
Hinh 7.8.

S48 lugng cac loai 6 16

3
Q- T I
Xe Xe Xe  Xe 16 cho
4 chd 7 chd 9chd  trdlén
Loai xe
Hinh 7.8

a) Lap bang tan s cho dit lidu dugc biéu dién trén biéu do.
b) Tir bang tan s6, hiy cho biét loai xe nao di qua tram thu phi nhiéu nhat.

7.5. Bang théng ké sau cho biét sb lugng cac thién tai xdy ra tai Vi¢t Nam giai doan 1990—-2021.

Loai thién tai Han han Bénh dich Lii lut Sat 1& dat Bio
S6 luong 6 9 71 6 94

(Theo vietnam.opendevelopmentmekong.net)

V& biéu do tan sd dang cot va biéu dd tan sé dang doan thang biéu dién bang thong ké trén.
D. BAI TAP TU LUYEN
Cau 1. Mot cong ty d3 ghi lai nhom méu ctia cac thanh vién trong cong ty dé chuin bi cho dot hién mau
tinh nguyén cho két qua nhu sau: O,A,B,AB,0,0,A,0,B,A,B,B,0,0,B

B,0,B,0,0,0,B,A,B,0,0,0,B,0,B.
a) C6 bao nhiéu nhém mau? Dém s thanh vién trong cong ty theo timg nhom mau.
b) Lap bang tan s cho diy dit liéu trén. Tir bang tan s6, hiy cho biét nhoém mau nio phd bién nhét.
Céau 2. (Mirc 1: luu thong binh thudng; Mic 2: luu thong khé khin; Mic 3: luu thong khong 6n dinh;
Muc 4: un tac nghiém trong) vao lic 17 gid cac ngay trong thang Chin tai mét doan quoc 10:

Mikc do Miie 1 Mikc 2 Mikc 3 Mikc 4

Tan s6 5 15 7 3

a) Dya V’?‘J.O bang tan sd, hiy cho biét mirc d Un tic giao thong nao 1a phd bién nhat vao lic 17 gid tai
doan quoc 10 trén.

b) V& biéu d6 tan s6 dang cot biéu dién bang tan sb trén.

Cau 3 Tinh dén hét SEA Games 32 di c6 ndm quéc gia timg 1én ngdi v6 dich bong da nam SEA Games,
cu thé nhu sau:

Doi tuyén Nim vé dich

Thai Lan 1975, 1981, 1983, 1985, 1993, 1995, 1997, 1999, 2001, 2003, 2005, 2007, 2013, 2015, 2017

Malaysia 1961, 1977, 1979, 1989, 2009, 2011

Myanmar 1965, 1967, 1969, 1971, 1973

Viét Nam 1959, 2019, 2021




Indonesia 1987, 1991, 2023

(Theo sportingnews.com)

a) Lap bang tan s biéu dién s6 1an vo dich mon bong da nam SEA Games cila cac qudc gia trén.
b) Tu bér}g tan sb ’thu‘duzcyc & cau a, hiy cho biét qudc gia nao vo dich mon Béng d4 nam SEA Games
nhi€u nhat, vo1 may lan vo dich.
Céiu 4. Gido vién day Toan ghi lai s6 bai tdp mdi hoc sinh trong 16p da 1am sau bai hoc tuan trude cho két
qua nhu sau:

4,2,0,5,4,3,2,1,3,3,6,1,3,2,4,3,5,3

3,1,4,6,1,2,3,5,3,2,4,3,1,4,4,5,6,2 .
a) Lap bang tan s6 cho ddy s liéu trén.
b) C6 bao nhiéu ban trong 16p 1am it nhét ba bai tap?
Cau 5. Bang sau cho biét két qua binh chon mén thé thao duoc yéu thich nhat ctia cac ban hoc sinh 16p
9A (moi gach biéu dién cho mét ban binh chon):

Bong da

LT AT

Ciu long

LTI

Bong ban

Mon khac

LT

a) Lap bang tan s6 cho két qua binh chon trén.
b) Dua vao bang tan s6 thu duogc & cau a, cho biét mén thé thao nao duge cac ban yéu thich nhét.
CAu 6. Biéu d sau cho biét két qua khao sat trinh do tiéng Anh cua sinh vién cudi nim thtr nhat & mot
truong dai hoc:
Két qua khao sit trinh d tiéng Anh ciia sinh vi¢n cudi

nim thi nhit
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Trinh do tleng Anh
a) Poc va giai thich s6 lidu duoc biéu din trén hai cot bt ki cua biéu dd.
b) Lap bang tan s6 cho dit liéu duoc biéu dién trén biéu do.
c) I:)é tdt nghi¢p fiai hoc, sinhq vién can c6 ‘Erinh do tiéng Anh & mirc B tré 1én. Udc lugng ti 1€ sinh vién
cuodi ndm thir nhat da dat chuan trinh do tiéng Anh.
Céu 7. S6 7 v&i 50 chit sb sau ddu phay thap phan nhu sau:
3,14159265358979323846264338327950288419716939937510.

a) Lap bang tan s6 cho céac chir sb tir 0 dén 9 xudt hién sau ddu phdy thap phan.



b) Chir s4 nao xuat hién nhiéu nhat, it nhat?

Céu 8. Cho biéu d6 tan s dang doan thang sau:

Két qua kiém tra mon toan
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a) Lap bang tan s cho dit lidu dugc biéu dién trén biéu do.

b) Piém nao c¢6 nhiéu hoc sinh dat nhat?

Cau 9. Mot tai chira mot s6 vién bi ¢o cung kich thudc, mdi vién bi c6 mot trong cac mau den, tréng, do,
Vé,ng. Thyc hién lai‘y bi’ 20 lan, m@i lﬁp lay mot vién xem ViEAEIl bi c6 mau gi sau d(',) tra bi lai tl’li’, tron d‘éu.
Kﬁt qua trong 20 lan lay bi co6 8 1an lay dugc bi den, 4 lan lay duoc bi dd, 6 l1an lay dugc bi trang, 2 lan
lay dugc bi vang.

a) Lap bang tan s cho két qua thu dugc.

b) V& biéu db tan sb dang cot biéu dién bang tan s6 thu duoc & cau a.

Cau 10. Théng ké s6 ngay nam vién ctia 20 bénh nhan dugc két qua nhu sau:
5,7,4,6,8,10,6,7,8,8,6,5,8,5,4,6,5,7,4,6

a) Lap bang tan s6 cho ddy s liéu trén.

b) V& biéu d6 tan s6 dang doan thang biéu dién bang tan s thu dugc ¢ cdu a.



BAI 23. BANG TAN SO TUONG DOI VA BIEU PO TAN SO TUONG DOI

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. BANG TAN SO TUONG DOI

Tan s twong doi va bang tin sé twong doi

Cho day dir liéu x,,x,,...,x,. Tan so tuong do1 f; cua gia tri x, 1a ti sO gilra tAn sO cua x, (goila m, ) v6i

n.

Bang sau day duoc goi 1a bang tan sb twong doi.

Gia tri X, X,
Tén s6 twong doi fi i
. \ m o N e m, o VA K
trong 46 n=m, +...+m, va f, =—-100(%) la tan s6 twong doi cua x,,..., f, =——-100(%) la tan so
n n

tuong doi cua x,
Luu y: Tan s6 twong doi con goi la tan suat.

Chii y. Nguoi ta con cho bang tan sd tudong dbi & dang cot: cot thir nhat ghi cac gia tri, cot thir hai ghi tin
s6 twong ddi cua cac gia tri do.

Vi du 1 Thu thap dit liéu vé chét luong khong khi tai mot dia diém trong 30 ngdy mua xuan cho két qua
nhu sau:

M1, M1, M2, M2, M2, M2, M1, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2,
M4, M1, M3, M3, M3, M4, M4, M1, M1, M1, M1, M3, M3, M3, Ml1.
(M1: Tét; M2: Trung binh; M3: Kém; M4: Xau)
a) Lap bang tan s6 twong ddi cho day dit liéu trén.
b) Trong mdt ngay xuan, kha ning cao nhat dia diém nay c6 chit lugng khong khi & mirc nao?
Loi gidi
a) Tong s6 ngay quan sat 1a n=30.

S6 ngay co chat lwong khong khi & cac mic M1, M2, M3, M4 tuong ung 1a m, =9,m, =12,m, = 6,m, =3

Do d6 cac tan sb tuong ddi cho cac mic M1, M2, M3, M4 1an luot 1a:

9 12 6 3
1 =5-IOO%:3O%;f2 =5-100%:40%;f3 :%-100%:20%;1’4 =E-100%:10%.

Ta c6 bang tan s6 tuong doi sau:

Chit lwgng khong khi Ml M2 M3 M4

Tan s6 twong doi 30% 40% 20% 10%




b) Trong mdt ngay xudn, kha ning cao nhat 14 dia diém nay c6 chit lugng khong khi & mirc M2, tirc 1a
muc Trung binh.

Nhan xét. Tan s6 tuong ddi cua mot gia tri 1a udc luong cho xac suét xuét hién gia tri do.
2. BIEU PO TAN SO TUONG DPOI
Tim hiéu vé biéu dé tin sé twong ddi

- Bi€u 36 bicu dien bang tan s6 twong doi duogc goi l1a bicu do tan so tuong doi. Dang thuong gap cia bicu
do tan so twong doi 1a biéu do cdt va bieu d6 hinh quat tron.

- Dé vé biéu dé hinh quat tron ta thwc hign theo cdc buwéc sau:
Buére 1. Xac dinh sé do cung twong tng cta cac hinh quat dung dé biéu dién tan s6 trong ddi cua cac gia

tri theo cong thic 360° fiveii=1,... k.

Buére 2. V& hinh tron va chia hinh tron thanh cac hinh quat c6 sé do cung twong ung dugc xac dinh trong
Budce 1.

Buére 3. Dinh dang céac hinh quat tron (thuong bang cich té mau), ghi tin s tuong ddi, chu giai va tiéu
de.

Vidu 2:

Cho bang tan sb twong dbi vé loai phim yéu thich ctia cac hoc sinh trong 16p 9A nhu sau:

Loai phim Hai Khoa hoc vién tuéng Kinh di
Ti 1€ ban yéu thich 50% 37,5% 12,5%

V& biéu d6 hinh quat tron biéu dién bang tan sb twong ddi trén.

Loi giai

Budce 1. Xac dinh s6 do cung twong ung cta cac hinh quat biéu dién céc tan sd twong ddi cho mdi loai
phim:

Hai: 360 -50% =180 ; Khoa hoc vién tuéng: 360" -37,5% =135"; Kinh di: 360" -12,5% =45".

Budc 2. V€ hinh tron va chia hinh tron thanh céc hinh quat (H.7.11).

Ti 1& hoc sinh yéu thich cac loai phim

W Hai
B Khoa hgc vién tudng
Kinh dj

Hinh 7.11 Hinh 7.12

Budce 3. Pinh dang cac hinh quat tron, ghi ti 1& phan trim, cha giai va tiéu dé (H.7.12).



B. CAC DANG TOAN

Dang 1. Tén s6 twong doi

Vi du 1. Sau bai thi mon Ngit vin, c6 gido ghi lai s 16i chinh ta ma mét hoc sinh mac phai vao bang

thdng ké sau:

2 |5 (2 (2 |1 |3 |4 S5 |12 /5 (1 (2|1 |3 |5 |1 |0 |4
4 (2 |1 |4 |3 |3 |2 4 |5 |4 |5 |1 |4 |1 |1 |0 |3 |1

a) Mau sd lidu trén gom nhimg gia tri khac nhau nao?
b) Hay 1ap bang tin s6 va bang tan s6 twong ddi ctia s6 18i chinh td ma hoc sinh mac phai.

Vi du 2. Piéu tra vé “Loai nhac cu ban muén choi nhat” d6i v6i cac ban trong 16p, ban Duong thu duoc
kién trd 101 va ghi lai nhu dudi day:

Pan piano Trong Pan bau Pan piano Pan guitar
Pan guitar Sao Pan guitar Pan guitar Pan piano
Sao Pan guitar Sao Kén harmonica | Pan violin
Trong Pan guitar Pan bau Pan piano Pan piano
Pan violin Pan piano Pan violin Séo Trong

Kén harmonica | Pan violin Pan piano Pan piano Pan guitar

Lap bang tan so tuong doi cua cac loai nhac cu.
Huwong dan: Ta cé the 1ap bang tan s va bang tan so twong doi vao chung mét hinh vé.

Vi du 3. Thu thap dit liéu vé chit luong khong khi tai mot dia diém trong 30 ngay mua xuan cho két qua
nhu sau:

M1, M1, M2, M2, M2, M1, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2,

M4, M3, M3, M3, M3, M4, M4, M1, M1, M1, M1, M3, M3, M3, MI.

(M1: Tét; M2: Trung binh; M3: Kém; M4: X4u)

Lap bang tan sd tuong dbi.

Vi du 4. Quay 50 14n mot tAm bia hinh tron duogc chia thanh ba hinh quat voi cac mau xanh, do, vang.
Quan sat va ghi lai mii tén chi vao hinh quat c6 mau nao khi tam bia dung lai. K&t qua thu dugc nhu sau:

Xanh: Jf J Do: J{H f Vang: Jf pf

Vang

a) Lap bang tan s6 twong ddi cho két qua thu duoc.
Xanh
b) Udc lugng xac suat mili tén chi vao hinh quat mau do.



Dang 2. Biéu db tin sé twong doi

Vi du 1. Mt doanh nghiép thu thap mirc d6 yéu thich cta nguoi tiéu ding vé mot loai san pham theo céac
muc: 1,2,3,4,5. Mau s0 liéu thong ké sau phan anh y kién cia 50 nguoi tiéu dung nhu sau:

a) Lap bang tan so twong d6i ciia mau so liéu thong ké do.
b) V& biéu d6 tan s6 tuong doi ¢ dang biéu d6 cot ciia mau so6 liéu thong ké do.

Vi du 2. Gieo mdt xtc xic 32 lan lién tiép, ghi lai s6 cham trén mat xuat hién cia xuc xéc, ta dugc mau
s0 liéu thong ké nhu sau:

Vi du 3. Thong ké diém kiém tra mon Toan ciia 40 hoc sinh 16p 9C (Xem Vi du 5 — Bai 22 . Bang tan sb
va biéu d6 tan s0). V€ biéu d6 cot va bicu do hinh quat tron bic¢u dien cac so li¢u thong ké do.

Vi du 4. Cau lac bd mi thuat ciia nha van hoa thiéu nhi théng ké tudi cta cac thanh vién 16p hoi hoa va
biéu dién dir liéu qua bang sau:

Tudi cua cac thanh vién 16p hoi hoa

Téng
N=40

Tudi 9 10 11 12 13 14
Tan so 10 4 6 12 6

(S

a) Tinh tan sb trong d6i ctia mdi gia tri va lp bang tan sb tuong dbi.
b) V& bicu do tan so tuong doi dang bi€u do cot va bieu do hinh quat tron.

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
7.6. Lop 9A c6 40 ban, trong do 20 ban mac 4o cd M, 13 ban méc 4o ¢& S, 7 ban méc 4o c¢& L. Hay lap
bang tan sb tuong ddi cho dit liéu nay.

7.7. Biéu dd tranh sau day biéu dién sb lugng hoc sinh 16p 9 B binh chon phﬁn mém hoc truc tuyén duoc
yéu thich nhat:

Skype AAA
Zoom AAAAAAAAAAA
Google Meet | AAAAAA

(M6i (A bigu dién cho 2 hoc sink)

Lap bang tan sd turong d6i cho dit liéu dugc biéu dién trong biéu d tranh trén.

7.8. Quay 150 lan mot tAm bia hinh tron duoc chia thanh bon hinh quat véi cic mau xanh, do, tim, vang.
Quan sat miii tén chi vao hinh quat mau gi va ghi lai, thu dugc két qua sau:

Mau

Xanh

Dé

Tim

Vang

So lan

60

30

40

20

a) Lap bang tan s6 twong ddi cho dit liéu trén.




b) Udc luong cac xac suat miii tén chi vao hinh quat mau xanh, mau vang.
¢) V& bicu do hinh quat tron biéu dién bang tan s6 twong d6i thu duoc & ciu a.

7.9. Theo Té)ng cuc Théng ké, vao nam 2021 trong s6 50,5 triéu lao dong Viét Nam tur 15 tudi tré 1én co
13,9 triéu lao dong dang lam viéc trong linh vyc nong nghi€p, [am nghi¢p va thuy san; 16,9 tri¢u lao dong
dang lam viéc trong linh vuc cong nghi¢p va xay dung; 19,7 triéu lao dong dang lam vi¢c trong linh vuc

dich vu.

a) Lap bang tan s tuong dbi cho dit lidu trén.

b) V& biéu d6 hinh quat tron biéu dién bang tan sb twong di thu dugc & ciu a.

c¢) Tinh ti 1€ lao dong khong 1am viéc trong linh vuc nong nghiép, 1am nghi¢p va thuy san.

7.10. Bang thng ké sau cho biét ti 1é ting truong GDP nam 2022 theo khu vuc kinh té.

Khu vue kinh té Nong nghiép, 1am Cong nghiép va Dich vu
nghiép va thiy san xay dung
Muc tang trudng 3,36% 7,78% 9,99%

(Theo Tong cuc Théng ké)
a) Bang thong ké trén c6 1a bang tan s6 tuong d6i hay khong?
b) Lua chon loai biéu db thich hop va biéu dién bang thong ké trén bang loai biéu do do.

D. BAI TAP TU LUYEN
Ciu 1. Bang sau cho biét két qua khao sat vé hoat dong dugc yéu thich nht trong ki nghi hé caa hoc sinh
khéi 16p 9:

Hoat dong Thé thao Nghé thuat Du lich Khac

S6 ban binh chon 80 50 30 40

Lap bang tan sb tuong d6i va v& biéu d6 hinh quat tron biéu dién bang tan sb twong di thu duoc.

Cau 2: Biéu dd dudi day cho biét s6 lugng thi sinh dang ki du tuyén sinh vao 16p 10 nam 2023 tai khu
vuc tuyén sinh 1 cta thanh ph Ha Noi (gém céc truong Trung hoc phd thong trén dia ban cic quan Ba
Dinh va Tay H)).

S6 lwong ding ki nguyén vong vao cic trueong
THPT thugc khu vwe tuyén sinh 1 ( Ha Noi)

6000 3376 4873

5000

4000

3000

2000 1247

1000 -

0

S6 thi sinh

Nguyén vong 1 Nguyén vong 2 Nguyén vong 3

Thir tw nguyén vong

(Theo So Giao duc va Pao tao Ha Ngi)



Lap bang tan sb va bang tan so twong d6i cho dit liéu dugc biéu dién trén bicu do.

Ciu 3. Mot xa tha ban 50 1an vao bia va ghi lai diém caa 50 1an ban nhu sau:

Diém 10 9 8 7
Tan so 15 25 7 3
a) Lap bang tan so twong doi cho két qua thu dugc.

b) Ué6c lugng cho xéac suat xa thu dugc diém 1én hon hodc béng 9 khi bin vao bia.

Cau 4. Ban Giang chon mot doan van gom 100 tir va dém so0 chit cai trong moi tir ciia doan van nay cho
ket qua nhu trong bicu do sau:

S chir cai trong 100 tir

40
\(8 5
r(§ 20 8 7
T2y l "
0 —= _
1 2 4 5 6 7 8

S6 chir ca

a) Lap bang tan s6 twong doi cho dit liéu dugc biéu dién trén biéu do.
b) Tim udc luong cho xac suat mat tir c6 nhiéu hon 5 chit cai.

Cau 5. Két qua binh chon ctia khén gid cho danh hi¢u cau thu xuat sac nhat giai bong da hoc sinh truong
Trung hoc co s¢& Chu Van An nam hoc vira qua doi voi ndm cau thi duge ban to chure dé ctir nhu sau:

Ciu thi An Tan Viét Binh Lé
S6 lwong binh chon 55 135 100 70 40
a) Lap bang tan so tuong ddi cho bang du lidu trén.

b) V& biéu dd hinh quat tron biéu dién bang tan sb twong dbi thu dugc & cu a.

Ciu 6. Bang sau 1a két qua danh gia cua khach hang vé chat lugng phuc vu cia mot 1ai xe cong nghé, mdi
gach biéu dién mot 1an danh gia:

*x T

xok ok AT

* %k * * WWWH
* % %k ok ok M/H

a) Lap bang tan so va bang tan sb twong ddi cho dir liéu trén.

b) Udc luong cho xac suat mot khach hang danh gia & muc tir ba sao tré xudng.

Ciu 7. Bang tan sb tuong d6i sau cho biét két qua tap luyén ciia mot van dong vién ban sung:

5% 15% 55% x%

Tén s6 twong doi




a) Xac dinh gid tri cia x.

b) Udc lugng x4c sudt bin trang vong 9 diém hodc vong 10 diém cua van dong vién nay.

¢) Biét rang van dong vién di ban 200 vién dan trong qua trinh luyén tap. Tinh s6 1an ban trang vong 9
diém

hodc vong 10 diém cia van dong vién nay.

Céu 8. Cho biéu d6 hinh quat tron sau:

Ti 1€ ngwoi dat gidi Nobel theo cac linh vue
tinh dén nam 2020

Vin hoc,
13%

Y hoc,
24%

a) Giai thich cac s6 liéu duoc biéu dién trén biéu do.
b) Lap bang tan s6 twong d6i cho dit liéu dugc biéu dién trén bicu do.

Cau 9. Cho bang thong ké sau vé sd lugng hoc sinh tai mot trudng tham gia céc cau lac bo (CLB):

CLB tiéng Anh CLB Toin CLB Khoa hoc Tong
Nam 40 60 50 150
Nir 70 30 65 165
Tong 110 90 115 315

a) Lap cac bang tan s6 tuong doi bi€u dién ti 1€ hoc sinh nam, nit tham gia cac cau lac bg.

b) V& cac biéu d6 hinh quat tron biéu dién cc bang tan so tuong d6i thu duge & ciu a.

Céu 10. V6i s6 liéu cho trong bai tap 7.15, hiy:

a) Lap bang tan sé twong ddi cho ti 16 hoc sinh tham gia céc cdu lac bo.

b) V& biéu dd cot biéu dién bang tan s6 twong dbi thu duoc ¢ cau a.




BAI 24. BANG TAN SO, TAN SO TUONG POI GHEP NHOM VA BIEU PO.

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. BANG TAN SO, TAN SO TUONG POI GHEP NHOM

Tim hiéu bang tan sé ghép nhém va bang tin sé twong ddi ghép nhom

Béng tan so6 ghép nhom la bang tan so cua cac nhom so liéu:

Nhom [al;az) [az;a3)

[ak s )

Tan so m, m,

Bing 7.3. Bing tin sé ghép nhém

Tan so m; chia nhom [a;;a,,,) 12 80 gid tri cua mau so liéu 16n hon hodc bang a;, va nhé hon a,,, .

Bang tan so twong doi ghép nhom la bang tan s twong doi cua cac nhom so ligu:

Nhom [al;az) [02;613] [ak§ak+1)
Tan s6 twong doi A £ fi
Bing 7.4. Bing tin sé tuong doi ghép nhém
trong d6 n=m, +...+m, va
1 :ﬂ-IOO% 1a tan sb twong ddi cia nhém [al;az),...,
n
f, =2%.100% 14 thn 56 twong ddi ctia nhom [a,;a,., ).
n
Vi du 1 Po chiéu cao (don vi 1 cm ) ciia hoc sinh 16p 9C cho két qua nhu sau:
156 157 164 166 166 165 157 154 155 158 160 163 163
161 162 159 159 160 160 160 159 158 160 160 158 163

162 162 162 161 162 161 163 161 163 161 164

166 165  165.

Lap bang tan s6 ghép nhom va bang tan so6 tudng doi ghép nhom cho mau s6 li¢u nay vdi cac nhom

[155;158),[158;161),[161;164),[164;167) .

Loi giai

S4 hoc sinh ¢6 chiéu cao tir 150 cm dén dudi 158 cm 13 5 hoc sinh; tir 158 cm dén dudi 161 cm 1a 12 hoc
sinh; tr 161 cm dén dudi 164 cm 14 15 hoc sinh; tir 164 cm dén dudi 167 cm 13 8 hoc sinh. Do do, tan sd

tuong tng v61 cac nhom la m; =5,m, =12, my, =15,m, =8 . Ta c6 bang tan s6 ghép nhom nhu sau:

Chiéu cao (cm) [150;158) [158;161) [161;164)

[164;167)

S6 hoc sinh 5 12 15

8

Téng s6 hoc sinh trong 16p 1a n=5+12+15+8=40.



Ti 18 hoc sinh c6 chiéu cao tir 150 cm dén duéi 158 cm 1a 4%400% =12,5%: tir 158 cm dén duéi 161

cm la
12 N X ;. \ 15 <\ A 7 \
4—0~100% =30%; tr 161 cm dén dudi 164 cm 1a 4—0-100% =37,5%; tir 164 cm dén dudi 167 cm 1a
% -100% = 20%. Ta c6 bang tan s tvong d6i ghép nhom nhu sau:
Chiéu cao (cm) [150;158) [158;161) [161;164) [164;167)
Tan s6 twong doi 12,5% 30% 37,5% 20%

Vi du 2 Chi s6 chat lugng khong khi (AQI) cho biét tinh trang chat luong khong khi va mirc d¢ anh
hudng dén strc khoé con ngudi. Chat luong khong khi 1a Tét néu AQI tir 0 dén dudi 50 ; 1a Trung binh
néu AQI tir 50 dén dudi 100 ; 1a Kém néu AQI tir 100 dén dudi 150; 1a Xau néu AQI tir 150 dén dudi
200. Chat lwong khong khi

tai Ha Noi tir ngay 4-2-2023 dén 5-3-2023 duoc cho nhu sau:
Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh,
Trung binh, Trung binh, Kém, Kém, Kém, Kém, Xéiu, Xéu, Kém, Xéu,
Xau, Xau, Kém, Kém, Kém, Kém, Kém, Xau, Kém, Xau, Xau, Xau, Xau, Xau.
(Theo igair.com)
Lap bang tan sb ghép nhom va bang tan sb tuong d6i ghép nhom theo chi s AQI cho diy dit lidu trén.
Loi gidi

C6 8 ngay chat luong khong khi & muc Trung binh twong Gng véi chi sé AQI tir 50 dén dudi 100; c6 11
ngay chat luong khong khi & mirc Kém tudng Gmg véi chi s6 AQI tir 100 dén dudi 150; ¢6 11 ngay chat
luong khong khi & muc Xau tuong tng v6i chi sé AQI tir 150 dén dudi 200. Ta c6 bang tan sd ghép

nhdém sau:

Chi s6 AQI [50;100) [100;150) [150;200)
Thn sb 8 11 11

Ti 16 ngay c6 chit lwong khong khi ¢ muc Trung binh 14 % -100% = 26,6% ; 6 muc Kém la

11 . 11 sz .
30 100% =~ 36,7% ; & mic Xau la 30 100% ~ 36,7% . Ta c6 bang tan so6 twong doi ghép nhom sau:

Chi s6 AQI [50;100) [100;150) [150;200)
Tan s6 twong doi 26,6% 36,7% 36,7%
2. BIEU PO TAN SO TUONG POI GHEP NHOM DANG COT

Tim hiéu vé bi¢u do tan sé twong ddi ghép nhém dang cot

- Biéu do tan so6 twong doi ghép nhom dang cot 1a bi€u d6 gom cac cdt lien nhau dé biéu dién bang tan so6
tuong doi ghép nhom. Trong bi€u do nay, chiéu cao moi cdt bi€u dién tan s6 twong doi cua nhom so licu.



- Bé v& biéu do tan so twong doi ghép nhém dang cot bicu dién bang tan s6 tuong doi ghép nhom véi cac
nhom so liéu c6 d§ dai bang nhau ta thyc hién theo cac budc sau:

Budc 1. Vé truc ding, truc ngang. Trén truc ding xac dinh don vi d6 dai phu hop véi cac tan so tuwong
d6i. Trén tryc ngang xac dinh cic nhom s6 liéu can biéu dién.

Budce 2. Dung céc hinh ¢4t (ké nhau) trng v6i cadc nhdm dir liéu, moi hinh cdt ¢6 chiéu cao bang tan s6
tuong doi ctia nhom so lidu.

Budce 3. Ghi chu gidi cho céc truc, cac cdt va tiéu dé cho biéu dé.
- Biéu d6 tan s6 twong ddi (tan s6) ghép nhom dang cot con goi 1a t6 chire do (histogram).

Chu y. Trong biu do trén, néu chiéu cao moi cdt bicu dieén tan s6 ctia nhom so liéu thi ta cd bi€u do tan
s0 ghép nhom dang cot.

Vi du 3: V& biéu d6 tan s6 twong dbi ghép nhom dang cot cho bang thong ké sau vé thoi gian di tir nha
t6i

truong ciia mot s6 ban trong 16p 9D.

Thoi gian (phut) [5;10) [10;15) [15;20) [20;25)

Tén sb twong doi 20% 37,5% 30% 12,5%

Loi giai

Budc 1. V& cac truc cta biéu d6, xac dinh don vi d6 dai trén truc dtng, cac nhom trén truc ngang
(H.7.18).

Budce 2. Dung céc hinh ¢t ké nhau ung voi cac nhom s6 liéu (H.7.18).

5 10 15 20 25

Hinh7.18

Budc 3. Ghi cha giai cho céc truc, cac cot va tiéu dé cua biéu dd (H.7.19).

Thdi gian dén trudng clia cac ban trong 16p

Thou gian {phut

Tan sé tuang d6i (%)

Hinh 7.19
3. BIEU PO TAN SO TUONG POI GHEP NHOM DANG POAN THANG

Cich vé biéu dd tin so twong d6i ghép nhém dang doan thing



Dé v& biéu do tan sb tuong ddi ghép nhom dang doan théng cho mau sd liéu ghép nhom, ta thuc hién theo
cac budc sau:

. . a; +a, ©qea . T .
Budc 1. Chon gid tri x, :’T’” dai dién cho nhom so liéu [ai;am) voii=1,2,....k.

Budc 2. V& truc ngang dé biéu dién cac gia tri dai dién cho cic nhom s6 liéu, V& truc dtng thé hién tan sb
tuong doi.

Budc 3. Vi moi gid tri dai dién x, trén truc ngang va tan s tuong dbi /, tuong Ung, ta xac dinh mot
diem M, (x,; f;). Néi cac diém lién tiép v6i nhau.

Budc 4. Ghi chu giai cho cac truc, cac diém va tiéu dé cua biéu do.

Chii y. Trong cach v& biéu d6 trén, néu thay tan sb twong dbi bang tan sb thi ta c6 biéu dd tan sb ghép
nhom dang doan thang.

Vi du 4 Cho bang tan s tuong d6i ghép nhom sau vé tudi tho ciia mot loai bong den.

Tudi the (nim) | [L15) [1.5;2) [2:2,5) [2,5:3) [3:3.5)
Tan s6 twong doi 15% 20% 30% 25% 10%
V& biéu do tan sb tuong d6i ghép nhom dang doan thang cho bang thong ké trén.

Loi giai

Budce 1. Chon gia tri dai dién cho cadc nhoém s6 li€u ta c6 bang sau:

Tuoi tho (ndm) 1,25 1,75 2,25 2,75 3,25
Tan s6 twong doi 15% 20% 30% 25% 10%
Budc 2. Vé céc truc (H.7.20).

Budc 3. Xac dinh cac diém, ndi cac diém lién tiép v6i nhau (H.7.20).

30
25
20
16 <
10
5
0
1,25 1,75 2,25 2,75 3,25
Hinh 7.20

Budc 4. Ghi chu giai cho cac truc, cac diém va tiéu dé cua biéu do tan sd tuong ddi ghép nhom (H.7.21).

Tudi the béng dén
30

Téan s6 tuong dd

Tuéi tho (ndm)

Hinh 7.21



Chi y. Trén truc ngang ta cling c6 thé dién cac nhom sd liéu thay cho cac gia tri dai dién.

B. PHAN LOAI CAC BAI TAP

Dang 1. Tan s6 ghép nhom, tan s6 twong ddi ghép nhém

Vi du 1. Gido vién chu nhiém 16p 9 C da thu duoc két qua nhu sau: Thoi gian ty hoc dudi 1 gio c6 10
ban; tir 1 gio dén dudi 2 gid ¢6 15 ban; tir 2 gio dén dudi 3 gio c6 8 ban; tir 3 gio dén dudi 4 gio ¢ 7 ban.
Dua vao dir li¢u dudi, hay hoan thién cac bang sau vao vo:

Bang 1
Thoi gian (gio) [0;1) [1;2) [2;3) [3;4)
Tan sb ? ? ? ?
Bang 2
Thoi gian (gio) [0;1) [1;2) [2:3) [3;4)
Tan sb tuong d6i ? ? ? ?

Huwéng din: Nhém sb liéu [a; b) 12 nhom gdom céc s6 liéu 16n hon hodc bang a va nho hon b .

Vi du 2. Cho bang tan s ghép nhom vé tudi tho ciia mot sé ong mat cai nhu sau:

Tuoi tho (ngdy) | [30;40) [40;50) [50:60)

Tan s 12 23 15

a) Boc va giai thich bang thong ké trén.
b) Lap bang tan sd twong ddi ghép nhém cho bang thong ké nay.

Vi du 3. Nha may Hung Thinh tang a0 phong cho 40 hoc sinh 16p 9A. Nha may do chiéu cao (don vi:
centimét) cua ca 10p dé quyét dinh chon céac ¢& 4o khi may, két qua nhu sau:

161 159 168 153 150 157 172 165 161 158
169 153 164 167 172 174 163 156 166 166
161 152 165 169 160 152 165 163 174 168

159 168 164 169 156 172 167 158 161 160

Lap bang Eﬁn s6 tuong d6i ghép nhom cua mau so lidu trén. .
Huwong dan: Ta c6 thé ghép cac so liéu thanh 5 nhom, c6 d6 dai bang nhau.
Vi 174 <175, ta ¢6: 175-150=25 va 25:5=6 = [150;155),[155;160),[160;165),[165;170),[170;175)..

Vi du 4. Mau s6 lidu du6i day ghi lai téc do (don vi: km/h ) ctia 44 6 t6 khi di qua mot tram do toc do:

485 | 43 | 50 | 55 | 45 60 | 53 [555| 44 | 65 | 545
51 | 62,5 | 41 |445] 57 57 | 68 | 49 | 46,5 | 53,5 | 49
61 | 495 | 54 | 62 | 59 56 | 47 | 50 | 59,5 | 61 | 465

4951525 |57 47 | 59 55 | 45 [475] 48 | 61,5] 485

a) Ghép céc s6 liéu thanh 6 nhom.

b) Lap bang tan s6 ghép nhom.




Huéng dén:
a) Ta c6 s0 liéu c6 gia tri nho nhat 1a 41 ; so liéu c6 gia tri 1on nhat 1a 68 .

Taco 40<41,68<70.70-40=30;30:6=5
b) Xem Vidu 3.

Vi du twong tu.
Thong ké so0 1an truy cap Internet cua 30 nguoi trong mot tuan la:

85 81 65 58 47 30 51 89 85 42
55 37 31 82 63 33 44 88 77 57
44 74 63 67 46 73 52 53 47 35

Lap bang tan s6 ghép nhém ciia mau s6 lidu d6 sau khi duge ghép nhém theo sau nhom.

Vi du 5. Chi s6 phat trién con nguoi (HDI) la chi tidu téng hop phan anh cac mat thu nhép, stre khoé, giao
duc ctia nguoi dan trong mot quoc gia. Cac nude va vung lanh tho trén thé giéi duoc chia thanh bon nhom
theo HDI: Nhom 1 (rét cao) c6 HDI tir 0,8 trd 1én; Nhom 2 (cao) c6 HDI tir 0,7 dén duéi 0,8 ; ; Nhom 3
(trung binh) c6 HDI tir 0,55 dén dudi 0,7 ; Nhoém 4 (thdp) c6 HDI dudi 0,55 . Nam 2021 , ch1 s6 HDI cua
11 quéc gia DPong Nam A nhu sau:

0,939 | 0,829 |0,803 |08 0,705 | 0,703 | 0,699 | 0,607 | 0,607 | 0,593 | 0,585

Duya vao dif liéu trén, hiy hoan thanh bang tan s6 ghép nhom va bang tan sd tuong ddi ghép nhom:

Chi s§ HDI [0;0,55) [0,55;0,7) [0,7;0,8) [0,8;1,0)

Tan so
Tan so6 tuong doi

Huwéng din: Tan sd twong ddi tinh theo s6 phan trim. Ta co6: n=11.

Tan s6 ghép nhom ctia nhom 1: [0, &1, 0) 1a 4. Ta c6 tan s tuong ddi ghép nhom ciia nhom 1 1a:
4

—=36%.
11

Vi du 6. Bac Quang ghi lai thoi gian truy cap Internet cia minh mdi ngay (don vi: gio) trong vong 1
thang nhu sau:

1,2 32 2.4 2.7 0,5 2.6 4.8 2.4 42 2.4
3.7 2.3 35 4.9 0,4 0,6 L3 4.6 1,7 3.4
3.9 2.1 3.4 2.7 L3 1,8 2.9 35 3.9 1,6

a) Lap bang tan s6 ghép nhom theo 5 nhom: [0:1),[1;2),[2:3).[3:4).[4;5).
b) Lap bang tan sd twong dbi ghép nhom.



Vi du twong tu.
C6 Loan ghi lai chiéu cao (don vi: cm ) cua cac cay bach dan giong vira dugc chuyén dén nong truong o
bang sau:

16,4 19 29,6 18,3 21,8 20,6 22,2 27,1 233 19,5
21,2 | 159 | 28,6 18 29,8 27,2 18,1 28,4 18,8 23,5
29,2 | 23,8 29,6 25 24,4 15,4 23,8 16 17,2 23,5
23,2 17 17,8 19,8 16,8 18,4 21,9 243 27,3 21
Vi du 7. Két qua do chiéu cao cuia 40 hoc sinh dugc thong ké trong bang sau:

146 148 148 150 150 151 151 152 152 152
153 154 154 155 155 155 155 155 155 156
156 156 156 157 157 159 159 160 162 163
163 163 163 163 164 165 167 168 168 170

Theo quy dinh ctia cong ty may mic, ¢& S twong tmg véi chiéu cao tir 146 cm dén duéi 152 cm . Cd M
twong tmg véi chidu cao tir 152 cm dén dudi 158 cm. C& L tuong (mg vai chidu cao tir 158 cm dén dudi
164cm . C& XL twong tmg véi chiéu cao tir 164cm dén 170cm . Ddi v6i 40 hoc sinh nay, 1am thé nao dé
xéac dinh s6 quan 4o can may & mdi kich ¢&?

Dang 2. Biéu d6 tin s twong ddi ghép nhém dang cot

Vi du 1. Thuy thong ké lai d6 dai quing duong (don vi: km ) minh di bd mdi ngay trong thang Sau &
bang sau:

Quang duong
(km)
Tan sb (s6 ngay) 6

[4:5) [5:6) [6:7) [7:8) [8;9)

12 8 3 1

Hay v& biéu do tan s6 ghép nhom dang cot biéu dién mau sé liéu trén.
Hudéng dan:
Trudc hét, ta lap bang tan s6 tuong doi ghép nhom (tinh theo ti I¢ phan tram).

Vi du twong tu.
Vé biéu do tan s6 ghép nhom dang cdt cho bang thong ké sau vé thoi gian di tir nha tdi trudng cua mdt s6
ban trong 16p 9D.

Thoi gian (phut) [5;10)

20%

[10;15)
37,5%

[15;20)
30%

[20;25)
12,5%

Tan so tuwong doi

Vi du 2. V& biéu d6 tan s6 ghép nhom dang cot cho bang sau vé chiéu cao cia mot sd cy cha la gidng 3
thang tuoi.

ong (km) 38) 142) 0;46)
5 ngdy) % D% 5%
Loi gidi

Biéu d0 tan s6 twong ddi ghép nhom dang cot:




40

Tan so twong doi (%) 30
20 ¢
10

0o
30 34 38 42 46 Chiéu cao (cm)

Vi du 3. Xét miu s6 liéu ghép nhom c6 bang tan sb ghép nhom sau day:

Nhém [10;15) [15;20) [20;25) [25;30) [30;35)
Tén s6 4 12 7 8 9

a) Lap bang tan s6 twong do6i ghép nhom cua mau so liéu ghép nhom do.

b) V& bi€u do tan so twong doi ghép nhém dang cot.

Vi du 4. Sau khi thong ké do dai (don vi: centimét) ciia 50 14 duong xi trudng thanh, nguoi ta ¢6 bang tan
s0 ghép nhém nhu sau:

V& biéu d6 tan sb trong ddi ghép nhom dang biéu dd cot.
Huwéng din: Lap bang tan sd twong dbi ghép nhém, tinh theo phan tram.

Vi du 5. Biéu d6 bén biéu dién ti 1¢ dai biéu tham dy hoi nghi theo do tudi. Biét rang c6 54 dai biéu tir 25
dén 35 tudi.

a) C6 bao nhiéu dai biéu tham du hoi nghi?
b) Lap bang tan s6 ghép nhom twong tmg.

¢) Mot nguoi cho réng 6 trén 50% sb dai biéu tham dy hoi nghi dudi 45 tudi. Nhan dinh d6 dang hay
sai? Tai sao?

33,75%

) 28,75%
30,00% 26,25%
15,00% 11,25%
10,00%
5,00%
35

N
o

twong doi (%
N
Ul
o o
o o
R R

z
A

an so

T

0,00%

D(_) tudi

Huwéng din: Nhém [25;35) chiém 33,75% so voi tong sd dai biéu va co 54 nguoi.

Ta co: 54:33,75% =160 (nguoi).

Dang 3. Biéu dd tin s twong ddi ghép nhém dang doan thing

Vi du 1. Cho bang tan s twong ddi ghép nhoém sau vé tudi tho ciia mot bong deén.




Tudi tho (nam) | [LL5) [L5:2) [2:2.5) [2.5:3) [3:3.5)

Tan so twong | 15% 20% 30% 25% 10%
ddi

V& biéu do tan sb twong d6i ghép nhom dang doan thang cho bang thong ké trén.
Huong ddn: Chon gia tri dai dién cho cac nhém.

1+1,5 :1,25;1,5+2 :1’75;2+2,5 :2’25;2,5+3 :2’75;3+3,5

=3,25

Xem phan A. Kién thirc can nh.

Vi du 2. Bang sau thong ké chiéu cao (don vi: mét) cna cac cdy keo 3 nim tudi & mot ndng truong.

Chiéu cao (m) | [8,5:8.7) | [8.7:8.9) [8,9:9.1) [9.1:9.3) [9.3:9.5)

Tén so twong ddi | 15% 25% 25% 20% 15%

Hay vé& biéu d6 tan s6 twong ddi ghép nhém dang doan thang biéu dién s6 licu trén.
Huong dén: Chon gia tri dai di€én cho cac nhom.

8,5+8,7 —8.6: 8,7+8,9 _8.8: 8,9+9,1 =9’();9,1+9,3 ~9.2: 9,3+9,5 _

9,4
2 2 2 2 2

Vi du 3. Bang duéi day duoc 1y tir dir liéu do mot trong tai ghi lai vé thanh tich cua cac van dong vién
nam trong cudc thi boi tu do dai 50 m dugc mot trung tam thé duc thé thao t6 chuec.

Thanh tich boi tw do 50m nam

Thoi gian [24:26) [26:28) [28:30) [30:32) [32:34)
(gidy)
Tin s6 2 8 10 8 4

V& biéu do tan sb twong dbi ghép nhom dang doan thing biéu dién s6 licu trén.
Huwéng dén: - Lap bang tan sd tuong dbi ghép nhom.

- Chon céc gia tri dai dién cho nhoém s liéu.

- V& biéu do.

- Tén s6 twong ddi ciia nhom [24;26) 1a f; = % =0,0625=6,25%.

- Tan sb twong ddi ctia nhom [26;28)1a f, = 3% =0,25=25%.



. . 1
- Tuong ty v6i cdc nhom ti€p theo: f; = 3—(2) =0,3125=31,25%.

10 8 4
fi= 355 “S5=5 ’

Ta lap duoc bang tan sé twong ddi ghép nhom dudi day:

Bdng tan sé tuong doi ghép nhém thanh tich boi tw do 50m nam

Théi gian [24:26) [26:28) [28:30) [30:32) [32:34)
(gidy)
Tain s6 twong 6,25 25 31,25 25 12,5
doi

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
7.17. Mot cudce diéu tra vé thoi gian ding mang Internet trong ngay ctia hoc sinh 16p 9 tai mot thanh phd
cho két qua nhu sau:

Thoi gian (gi0) [0;0,5) [0,5;1,0) [1,0;1,5) [1,5;2,0) [2,0;2,5)

Ti 1€ 15% 27% 23% 18% 17%

a) Poc va giai thich bang thong ké trén.

b) Bé thu dugc bang thong ké trén, ngudi ta da lap phiéu diéu tra va thu vé tong cong 2000 phiéu tra 10i.
Lap bang tan s6 ghép nhom cho két qua thu dugc.

7.18. Ghi lai cép do dong dét cua cac tran dong dat xay ra tai mot vung trong 10 nam nguoi ta thu duoc
két qua sau:

I,V,IL I, VI, V, IV, IL, 111, V, VI, VII, VIIL, L, 1, 11, VI, VII, IV.

Biét rang theo thang Richter thi trin dong dat cap I c6 d6 Ion tir 1 dén dudi 3 ; cAp I va I1I ¢ d6 16n tir 3
dén dudi 4 ; cép IV va V ¢6 d6 16n tir 4 dén dudi 5 ; cép VI va VII ¢6 d6 16n tir 5 dén dudi 6 ; cép VIII ¢6
dd 16m tir 6 dén dudi 6,9.

Lap bang tan sb ghép nhom cho dd 16n cac tran dong dat xay ra & vung ndy theo thang Richter.

7.19. Gido vién ghi lai thoi gian chay cu li 100 mét cta cac hoc sinh 16p 9 A cho két qua nhu sau:

Thoi gian (gidy) [13;15) [15:17) [17;19) [19;21)
S6 hoc sinh 5 20 13 2

a) Néu cac nhom s lidu va tan sb twong tng.
b) Lap bang tan s twong dbi ghép nhom.

7.20. Nguoi ta trong ca rdt va thir nghiém mot loai phan bon mai. Khi thu hoach ngudi ta do chiéu dai cac
cu ca rot thu duogce két qua sau:

Chiéu dai (cm) [15;16) [16;17) [17;18) [18;19) [19;20) [20;21)

So cii ca rot 8 17 30 28 12 5

V& biéu do tan sb tuong d6i ghép nhom dang cot cho bang théng ké trén.




7.21. Thoi gian chd mua vé xem bong da cia mot so6 ¢6 dong vién dugc cho nhu sau:

Thoi gian (phut)

[0:5)

[5:10)

[10;15)

[15;20)

[20;25)

[25;30)

So c6 dong vién

15

38

50

27

20

10

a) Lap bang tan s6 twong ddi ghép nhom.
b) V& biéu db tan sd twong ddi ghép nhoém dang doan thang cho bang thdng ké thu duoc & ciu a.

D. BAI TAP TU LUYEN
Ciu 1: Thong keé thoi gian di tir nha dén co quan (don vi tinh 12 phut) ctia40 nhan vién mot cong ty duoc
két qua nhu sau:

9 [ 1259 |47 53| 5 [ 143235403510 |10 4 | 8 |20 |28 |23 |42 | 44
331391820 16[25]29 |27 18|17 20|23 |27 (29|31 |41 |40]|40]|55]|50
a) Hoan thién bang tan s6 ghép nhom sau:
Thoi gian (phit) [0;15) [15;30) [30;45) [45;60)
Tan sb ? ? ? ?

b) Lap bang tan sd twong ddi ghép nhém cho bang tan s6 ghép nhém thu duoc.

Céu 2: Cho bang tan s6 tuong ddi ghép nhom vé thoi gian 1am bai tap vé nha trong tuan (don vi tinh 1a
g10) cua 40 ban hoc sinh 16p 9A.

Thoi gian (gio) | [0:3) | [%6) | [69) | [%12) | [12:15)
Tan s twong doi | 15% 20% 25% 30% 10%

a) Tinh ti 1¢ hoc sinh trong 16p danh it nhat 6 gio trong tuan dé 1am bai tap vé nha.
b) C6 bao nhiéu hoc sinh 16p 9 A danh it nhit 6 gid trong tuan dé lam bai tap vé nha?
¢) V& biéu do tan sd tuong dbi ghép nhom dang cot biéu dién bang tan sé tuong ddi ghép nhom trén.

Cau 3. Bang tan so ghép nhom sau cho biét can nang ciia mdt so con voi khi vira sinh ra (don vi tinh 1a kg

):

Can nang (kg) | [110;115) [115;120) [120;125) [125;130)

Tan s6 8 15 17 10

a) Poc va giai thich dit liéu cho boi bang tan sb ghép nhom trén.
b) Lap bang tan s twong dbi ghép nhom.

Cau 4. Mot nhom hoc sinh 16p 9B thyc hién 20 1an do hiéu dién thé va cuong do dong dién dé xac dinh
cong suét cuia mot chiée quat dién va thu dugc bang tan s6 tuong débi ghép nhom sau:

Cong suat (W) [72;73) [73;74) [74,75) [75;76) [76,77)
Tén s6 twong ddi 10% 20% 30% 25% 15%
a) Poc va giai thich thong tin ctia hai nhom dit liéu cho boi bang tan sb twong dbi ghép nhom trén.

b) Lap bang tan sd ghép nhom cho két qua 20 1an do ciia nhom hoc sinh.



Céu 5. Mot phong kham do va ghi lai huyét 4p tAm thu (don vi tinh 14 mmHg ) ciia mot sé ngudi dén

kham bénh thu dugc két qua nhu sau:

118 100 107 135 127 158 179 95 127 130 135 116 182 166 164

99 112 129 134 144 158 97 175 110 99 128 134 192 149 135 90
Theo Hiép hoi Tim mach Hoa Ky, ngudi binh thuong c6 huyét ap tam thu tir 90mmHg dén dudi
120mmHg , ngudi ¢ dang tién ting huyét ap c6 huyét ap tdm thu tir 120mmHg dén duéi 140mmHyg ;
ngudi bi ting huyét ap co huyét ap tim thu 16n hon hodc bang 140mmHg .
Lap bang tin sd ghép nhom va bang tan sb twong d6i ghép nhom cho day sd ligu trén theo cac mirc bénh
huyét ap.

Céu 6. M6t cong ty quan 1y phan mém tmg dung truc tuyén da thong ké ti 16 ngudi dung phan mém nay
theo dung luong bo nhé danh cho luu trit anh va biéu dién dudi dang biéu do tan sb twong ddi ghép nhom
dang c{t nhu sau:

Ti 1€ nguéi diing theo dung hrgng Iiru trir inh

[5;10) [10;150 [15;20)
Dung lrgng (GB)

Céu 7. Cho biéu d6 tan sb twong dbi ghép nhom dang doan thing sau:

Luwong ciia cong nhan cong ty A
40% 30%
= ) 16%
e 20% 10%
0,
10% o

0%
[7;10)  [10;13) [13;16) [16;19) [19;22) [22;25)

Mikc lwong (triéu dong)

a) Poc va giai thich thong tin vé hai nhém dir liéu dugc biéu dién trén biéu dd.
b) Lap bang tan sd twong dbi ghép nhém cho dir liéu duge biéu dién trén biéu d6.
¢) Biét rang cong ty A c6 300 ngudi, 1ap bang tin sb ghép nhom cho luong clia cong nhan cong ty nay.

Céu 8. Bang théng ké sau cho biét thoi gian hoc tiéng Anh (don vi 13 nam, tinh tir lac bit ddu hoc tiéng
Anh dén thoi diém khéo sat) ciia mot sé hoc sinh 16p 9.

Thoi gian [0;2) [2;4) [4;6) [6:8) [8;10)
(nd@m)
S6 hoc sinh 8 12 15 10 5

a) Lap bang tan s6 twong d6i ghép nhoém cho bang thong ké trén.



b) V& biéu db tin sd twong d6i ghép nhom dang cot biéu dién bang tan sb twong dbi ghép nhom thu duge
O cau a.

Ciu 9. Bang tan sb ghép nhom sau cho biét thanh tich luyén tip ciia mot van dong vién nghiép du chay
maraton 42 km.

Thoi gian (gi0) | [6;6,5) | [6,5:7) [7:7.5) [7,5:8) [8:8,5)
S6 lan 2 6 7 4 1
a) Lap bang tan s6 twong doi ghép nhom cho bang thong ké trén.

b) V& biéu d tan sd tvong dbi ghép nhom dang doan thang biéu dién bang tan sb twong ddi ghép nhom
thu duoc.

Cau 10. Kiém tra khdi lugng ciia mot s6 bao xi mang trude khi xuat xuong cho két qua nhu sau:

Khoi lugng (kg) | [48,5;49) | [49;49,5) | [49,550) | [50:50,5) | [50,5;51)

Tilé 5% 10% 35% 40% 10%
V& biéu do tan sb tuong d6i ghép nhom dang cot va dang doan thang biéu dién dit lidu trén.




A.CAC ViDU

LUYEN TAP CHUNG
PHAN 1. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

Vi du 1 Mdt van dong vién ban 30 vién dan vao bia vdi cac diém so thu dugce nhu sau:

10,8,9,9,10,9,9,9,8,7,10,10,9,8,7,10,9,8,7,9,9,9,10,9,10,8,9,8,8,10

a) Lap bang tan sd va tan sd tuong ddi cho diy dir liéu trén.

b) V& biéu db tan s6 dang doan thang cho bang tan s thu dugc ¢ cau a.

Vi du 2 Bang théng ké sau cho biét s6 luot muon céac loai sach trong mot tuan tai thu vién ctiia mot truong

Trung hoc co sé.

Loai sach

Sach gidao khoa

Sach tham khao

Truyén ngan

Tiéu thuyét

S6 lugt

20

80

70

30

a) Lap bang tan s twong di cho bang thong ké trén.

b) V& biéu d6 hinh quat tron biéu dién bang tan sb trong d6i thu dugc o cdu a.

B. BAI TAP

7.11. Bang théng ké sau cho biét sd luong hoc sinh cua 16p 9B theo muc do can thi.

Mirc do Khong can thi Can thi nhe Can thi vira Céan thi nang
86 hoc sinh 10 13 12 5
a) Lap bang tan s twong ddi cho bang thong ké trén.
b) Pa s hoc sinh ciia 16p 9B can thi hay khong can thi?
nghé khdi 16p 9 nhu sau:
Lop 9A 9B 9C 9D
Ti 1€ hoc sinh binh chon 35% 25% 30% 10%

Biét rﬁng ¢6 300 hoc sinh tham gia binh chon. Lap bang tan s6 biéu dién s6 hoc sinh binh chon cho tiét

muc van nghé¢ cua moi 16p.

7.13. Ban Hoang khao sét ¥ kién cta cac ban trong t6 vé chit luong phuc vu cuia cing tin truong thu dugc

két qua sau:

A,B,C,B,A, A, B,A,B, A,

trong d6 A 1a mirc Tét, B 1a muc Trung binh, C 1a mic Kém.

Hay lap bang tan s6 va bang tan s trong d6i biéu dién két qua ban Hoang thu duoc.

7.14. Biéu d6 cot Hinh 7.16 cho biét c¢& gidy cua cac ban nam khéi 16p 9 trong trudng.




C& giay clia cdc ban nam khai 16p 9

a7
of 28 30
25
15 B
10 T
: .
[H]
36 37 28 39

40

S8 hoc sinh
%]
S

Ca giay

Hinh 7.16
Lap bang tan so va bang tan so6 twong doi cho dit liéu dugce bi€u dien trén bicu do.

7.15. Cho bang tan s sau:

Piém thi mon To4n 6 7 8 9 10

S6 hoc sinh 5 8 12 10 4

V& biéu d tan s6 dang doan thang cho bang tan so trén.

7.16. Theo dai thoi tiét tai mot diém du lich trong 30 ngay ngudi ta thu duoc bang sau:

Thoi tiét Khong mua Mua nho Mua to

S6 ngay 10 8 12

a) Lap bang tan s6 twong doi va v& biéu do hinh quat tron biéu dién bang tan s twong ddi thu duoc.
b) Udc lugng xac suat dé mot ngdy troi c6 mua ¢ diém du lich nay.

PHAN 2. BAI TAP THEM

Bai 1. Théng ké khéi lugng rau thu hoach mot vu (don vi: ta) ciia mdi ho gia dinh trong 38 ho gia dinh
tham gia chuong trinh trdng rau theo tiéu chuan VIETGAP nhu sau:

556 6 6 7 44557838
9 457 410 7 776 6 57
8988999875108

a) Trong 38 s6 liéu théng ké & trén c6 bao nhiéu gia tri khac nhau?
b) Tim tan s6 ctia mdi gia tri do.
¢) Lap bang tan s6 cia mau s6 lidu thong ké trén.

Bai 2. Tudi nghé (don vi: nim) cua 32 gido vién & mot trudng trung hoc co sé dugc ghi lai nhu sau:

7 7 10 3 4 4 9 3 3 7 7 10 9 7 10 4
12 4 3 12 9 12 9 10 7 7 12 9 7 10 10 4
a) Lap bang tan s6 cuia mau s6 liéu théng ké do.

b) V& bi¢u do tan s6 ¢ dang bi€u do cdt cua mau so li¢u thong ké do.

Bai 3. Trong bai tho "Qué huwong" ctia tic gia D6 Trung Quan c6 hai cau tho:



"Qué huong néu ai khong nhd
S& khong 16n noi thanh nguoi”.
Mau dit liéu théng ké cac chit cai H;N;G:L lan lugt xuét hién trong hai cau tho trén la: H; N; G; N; H;
N; G; N; H; H; N; G; L; N; N; H; N; H; N; G. Lap bang tan sb tuong ddi ciia mau sd liéu théng ké do.
Bai 4. Mot cong ty ndng san xuat khau 4 mat hang chu lyc 13 Che (C), Hat Qiéq (D), Hat tiéu (T), Sin (S).
40 container hang xuat khau cta cong ty dugc thong quan qua cura khau quoc t€ Mong Céi vao thang 5
nam 2023 nhu sau:

c cchbhbbPpbbOBbBOBbCCCTTS S SCCCHD T

T T S b bCSSSCTTHWBDHDDTTTT CT¢ CT
a) Lap bang tan s6 twong ddi ctia miu dit liéu théng ké do.
b) V& biéu d6 tan sé twong ddi ¢ dang biéu d6 cot ciia mau sb liéu thong ké do.
Bai 5. M@t trudong tr}mg hocrco so thong ké sb gio (tmng bin,h) choi thé thao trong mot tuan ctia 420 hoc
sinh. K&t qua mau so li¢u thong ké doé dugc cho ¢ bang tan so sau (Bang 23):

S6 gio choi thé thao (x) 8 9 10 | 12 Cong

Tém s6 (n) 147 | 126 | 84 | 63 | N =420

Bang 23
a) Lap bang tan s twong d6i ctia mau dir liéu théng ké do.
b) V& bicu do tan so twong doi & dang biéu do6 c)t ciia mau so licu thong ké do.
¢) V& biéu d6 tan sb twong ddi ¢ dang biéu dd hinh quat tron ctia mau sb liéu thong ké do.

Bai 6. Diéu tra phuong tién di lai thich nhat cta hai d6i twong ngudi 16n va thiéu nién, ta c6 bang sau:

Poi twong Xe dap Oto Xe buyt Cong
Thiéu nién 25 3 12 40
Ngudi 16n 5 28 12 45

Lap biéu do tan s6 twong doi dang hinh quat tron thé hién két qua diéu tra trén.

Bai 7. Bang dudi day thong ké loai qua thich nhat cia mot sd hoc sinh 16p 9A va 16p 9B.

Poi twong Tao Cam Chuoi Cong
Lép 9A 18 10 22
Lép 9B 20 12 40
Cong . 18 . 90

a) Hiy dién tiép sb lidu vao cac chd tréng ciia bang.
b) Dung tan sb tuong d6i, cho biét mdi loai qua duoc 16p nao thich hon.

Bai 8. Tong diém ma cac thanh vién doi tuyén Olympic Toan quéc té (IMO - hinh thirc thi truc tiép) cua
Viét Nam dat dugc trong cac nam 2008, 2009, 2010, 2011, 2012, 2013, 2014, 2015, 2016, 2017, 2018,
2019, 2020, 2022, 2023 duogc théng ké 1an luot nhu sau: 159; 161; 133; 113; 148; 180; 157; 151; 151;
155; 148; 177; 150; 196; 180.




a) Néu cac ddi tuong théng ké va cho biét ¢6 bao nhiéu s6 liéu thong ké & trén.
b) Trong cac s6 liéu théng ké & trén c6 bao nhiéu gia tri khac nhau?
Bai 9. Thong ké lugng hang ban dugc (don vi: chiéc) cua 39 mit hang & mot siéu thi dién may nhu sau:

4 7 4 5 7 9 5 10 4 8 5 8 9
9 5 100 8 4 5 7 5 10 9 4 7 4

g8 9 8 4 9 8 9 5 10 5 7 10 9

a) Lap bang tan s6 cia mau s6 liéu thong ké do.
b) Vé biéu d6 tan sd & dang biéu dd cot ciia mau sb lidu théng ké do.
Bai 10. Bic An ghi lai s6 cudc dién thoai bac d goi trong mdi ngay ciia thang 2 nam 2023 nhu sau:
558787 910 10 7 75 95
10 8 8 7 9 7 510 8 8 10 9 7 10
a) Lap bang tan s6 ctia mau so liéu thong ké do.
b) V& biéu db tan s ¢ dang biéu dd cot ctia miu s6 liéu thong ké do.
Bai 11.Théng ké s quyén sach quyén gop ung ho thu vién nha truong cta 100 hoc sinh khéi 9 nhu sau:
30 38 35 38 50 38 27 38 47 27 27 35 38 32 38 32 35 32 35 32
38 38 35 32 35 38 38 50 32 47 27 38 35 27 47 35 38 38 32 35

38 35 27 32 38 35 32 32 38 32 3B 35 273827 3827 32 38 38
38 32 38 32 35 27 35 38 32 27 50 3227735 47 3238 2T 32 32

38 27 35 38 35 47 35 38 35 38 35°35-35 35 35 27 50 38 32 38
a) Trong 100 s6 liéu thong ké & trén, ¢6 bao nhiéu gia tri khac nhau?
b) Lap bang tan s6 twong ddi ciia mau s6 liéu thong ké do.

¢) V& biéu db tan sé twong d6i ¢ dang biéu dd cot ciia mau sb liéu thdng ké do.

Bai 12.Diém kiém tra mén Toan cia 200 hoc sinh khdi 9 dugc thong ké nhu Bang 25 sau:

biém 5 16 [7 18 [9 |10

S6 hoc sinhh | 30 | 40 | 50 | 35 | 25 | 20

Bang 25
a) Lap bang tan s6 twong dbi cia miu sb lidu théng ké do.
b) V& biéu d6 tan s6 tuong ddi (6 dang biéu d6 cot va biéu dd hinh quat tron) ctia mau s6 liéu théng ké
do.
Bai 13.Khdi lugng thirc 4n trung binh (don vi: gam) trong mot ngay cho mdi con lon 50 kg ctia mot sb
ho gia dinh duoc thdng ké nhu sau:

2200 2100 2150 2100 2100 2150 2200 2100 2100 2050

2100 2200 2050 2050 2100 2100 2150 2200 2150 2200



2200

2100

2100

2050 2150 2100
2200 2150 2150
2100 2200 2150

2200 2200
2100 2200
2200 2050

a) Lap bang tan s6 twong dbi cia miu sb lidu théng ké do.

2150 2100
2050 2100
2050 2200

2150

2100

2100

2100

2150

2150

b) V& biéu d6 tan s6 tuong ddi (6 dang biéu d6 cot va biéu dd hinh quat tron) ctia mau s6 liéu théng ké

do.

Bai 14. Trong bai tho "Lwom" ndi tiéng ciia nha tho Té Hiru c6 nhiing cau tho:
"Chu bé lot chodt

Cai xac xinh xinh

Céi chan thoin thodt

Cai dau nghénh nghénh..."

Mau dir liéu thdng ké cac chit cai C;N;H;T;L 1an luot xuat hién trong nhiing cau tho trén 1a:
C:H;L; T; C;H;T;C;C;N;H;
N;H;C;C;H;N; T;H;N; T;H ;
T; C; N; H; N; H; N; H; N; H.

a) Lap bang tan sb twong dbi cua miu dit liéu thdng ké do.

b) V& biéu db tan sb twong dbi & dang biéu @6 hinh quat tron ctia miu dit liéu thong ké do.

Bai 15. Bang sau cho két qua loai mau thich nhat doi vdi mét so6 hoc sinh nam va nfr.

Péi twong Xanh luc Xanh lo Mau khac
Nam 15 5 10
Nit 3 16 6

Lap biéu do tan sb twong ddi dang hinh quat tron thé hién cac thong tin trén.

Bai 16. Thong ké loai nhac thich nhéat cia mot s6 hoc sinh 16p 6 va 16p 9 , két qua dugc ghi & bang sau.

Poi twong Nhac truyén thong Nhac hién dai Nhac khac Cong
Lop 6 13 23
Lop 9 7 22 e 44
Cong 25 38 98

a) Hay dién tiép so li¢u vao céc cho trong trong bang.

b) Dung tan sd tuong ddi, cho biét mdi loai nhac duoc 16p nao thich hon.




ON TAP CHUONG V
PHAN 1. BAI TAP SACH GIAO KHOA

A. TRAC NGHIEM
Sur dung dir liéu sau dé tra 10i cac bai tap tw 7.22 dén7.24 .

Gieo mot con xuc xac 50 lan cho két qua nhu sau:

S6 cham xuit hién 1 2 3 4 5 6
Tan sb 8 7 ? 8 6 11

7.22. Tan so xuat hién ciia mat 3 cham la

A.9. B.10. C.11. D.12.
7.23. Tan s6 twong dbi xut hién ctia mat 5 cham la

A. 6%. B. 8%. C.12%. D. 14%.
7.24. Dé biéu dién bang thong ké trén, khong thé dung loai biéu do nao sau day?

A. Biéu dd tranh. B. Biéu db tan s6 dang cot.

C. Biéu db tan s dang doan thang. D. Biéu db cot kép.

7.25. Cho bang tan s twong dbi ghép nhém vé thoi gian di tir nha dén trudng caa hoc sinh 16p 9A nhu

sau:
Thoi gian dén truong 0:10 10:20 20:30

(phﬁt) [ ? ) [ ? ) [ ? )
Tén s6 twong dobi 20 % 55 % 25 %

Dé vé& biéu dd tan sb tuong ddi ghép nhom dang doan théng, ta dung gia tri nao dai dién cho nhom s6 liéu
[1 0; 20) ?

A.10. B.15. C.20. D. 30.

B. TU LUAN
7.26. Biéu d6 tan s twong dbi ghép nhém Hinh 7.22 cho biét ti 1é chiéu cao cua cac ciy keo gidng do mot
ki su 1am nghiép da trong trong nha kinh.

Ti1& chidu cao cac cay keo gidng tréng trong nha kinh

45%
40%

40%
35% 30%
30%
25% 20%
20%
15% - 10%,
10%
0%
10 20 30 40
)

Chiéu cao {em

Tilg

Hinh 7.22
Lap bang tan s6 tuong doi ghép nhom cho dit liéu duoc biéu dién trén biéu do.

7.27. Ki su 1am nghiép trén ciing trong mot sb cay keo gidng khac ngoai troi va thu duge két qua nhu sau:



Chiéu cao (cm) [0;10) [10;20) [20;30) [30;40)

S6 cay 5 9 4 2

a) V& biéu do tan s6 twong ddi ghép nhom dang cot cho bang thong ké trén.

b) Tur biéu do vira vé va biéu do cho trong bai tap 7.26 , hdy so sanh chiéu cao cua cac cay keo giong
duogc trong trong nha kinh va trong ngoai troi.

7.28. Ti 1é hoc sinh binh chon cho danh hiéu cu thu xuét sic nhét trong giai bong da cia truong dugc cho
trong bang sau:

Cau thi Huy Minh An Thao

Ti 1€ hoc sinh binh chon 30% 25% 10% 35%

Biét rang c6 500 hoc sinh tham gia binh chon.
a) V& biéu d6 hinh quat tron biéu dién bang tan sb twrong ddi trén.

b) Lap bang tan s biéu dién s hoc sinh binh chon cho danh higu cau tha xuét sic nhét trong giai bong da
cua truong.

7.29. Qua dot kham mat, 16p 9A c6 20 hoc sinh bi can thi trong d6 c¢6 10 hoc sinh c¢an thi nhe, 8 hoc sinh
can thi vira va 2 hoc sinh c4n thi ning. Biét ring can thi c6 sé do tir 0,25 dén dudi 3,25 dioptre 13 can thi
nhe; tir 3,25 dén duéi 6,25 dioptre 1a can thi vura; tir 6,25 dén dudi 10,25 dioptre 1a can thi ndng.

a) Lap bang tan s6 va bang tan s6 twong ddi ghép nhom theo d6 can thi cta cac hoc sinh nay.

b) V& biéu db tan sb twong d6i ghép nhom dang doan thang cho bang tin s6 twong d6i ghép nhom thu

duoc 0 cau a.

7.30. Luong cia cac cong nhan mdt nha may dugc cho trong bang sau:

Lwong (triéu dong)

[5:7)

[7:9)

[9;11)

[1 1;13)

[13;15)

S6 cong nhan

20

50

70

40

20

a) Néu cac nhom so li€u va tan so. Giai thich y nghia cho mdt nhém s6 liéu va tan so cua no.
b) V& biéu do tan so6 tuong do1 ghép nhom dang cot cho bang thong ké trén.

PHAN 2. BAI TAP THEM

A. TRAC NGHIEM
Sir dung diF liéu sau dé tra 16i cdc bai tdp tir 1 dén 3.

Gieo mdt con xuc xac 50 lan cho két qua nhu sau:

S6 cham xuait hién | 1 2 3 4 5 6
11

Tan s6 twong d6i | 8 7 ? 8 6

1. Tan so xuat hién ctia mat 3 cham la:

A. 9. B. 10. C.11 D. 12.
2. Tan s6 tuong ddi xuét hién ctia mat 5 cham la:
A. 6%. B. 8%. C. 12%. D. 14%.



3. Bé biéu dién bang thong keé trén, khong thé cung loai biéu dd nao sao day?
A. Biéu d6 tranh. B. Biéu db tan s dang cot.
C. Biéu db tan s dang doan thang. D. Biéu d6 cot kép.

4. Cho bang tan s twong dbi ghép nhém vé thoi gian di tir nha dén trudng caa hoc sinh 16p 9A nhu sau:

Thoi gian dén truong [0;10) [10;20) [20;30)
(phut)
Tan s6 twong doi 20% 55% 25%

Dé vé& biéu dd tan sb tuong ddi ghép nhom dang doan théng, ta dung gia tri nao dai dién cho nhom s6 liéu
[10;20) ?

A. 10. B. 15. C. 20. D. 30.

5. Tan s xuat hién cua diém 8 trong day dir liéu trén 13

A. 8. B. 9. C. 10. D. 11.

6. Tan sd twong dbi cua diém 10 trong day di liéu trén 1a

A. 5%. B. 10%. C.15%. D. 20%.

7. Dé biéu dién s6 luong hoc sinh theo diém thi mén Toéan dat duoc thi ta khong thé dung biéu d6 nao?
A. Biéu dd cot kép. B. Biéu d6 tan sd dang cot.

C. Biéu db tan s dang doan thang. D. Biéu db tranh.

8.Giatricia x la

A. 10. B. 15. C. 20. D. 25.

9. Mubn biéu dién bang tan sd tuong dbi ghép nhom trén ta c6 thé dung biéu d6 nao sau day?

A. Biéu d0 tan s ghép nhom. B. Biéu d6 tan sd dang cot.

C. Biéu db tan s dang doan thang. D. Biéu db tan sb twong d6i ghép nhom.

10. Dé v& biéu do tan sd tuong dbi ghép nhom dang doan thang biéu dién bang thong ké trén ta chon gia
tri nao lam gia tri dai dién cho nhom [2; 3)?

A.0,5. B. 1,5. C.25. D.35.

B. TU LUAN
Caiu 1. Biéu db tan sb trong d6i ghép nhom (hinh v&) cho biét ti 1& chiéu cao cua cac ciy keo gidng do
mot k¥ su 1am nghiép da trong trong nha kinh.



Ti 1€ chi€u cao ciia cac cay keo giong
trong trong nha kinh
50%
40%

40%
30%

. 30%
20%
20%
10%
10% .
10 30 40

0%
20

Tilé

Chiéu cao (cm)

Lap bang tan sd trong d6i ghép nhom cho dir liéu duge biéu dién trén biéu db.

Cau 2. Ki su 1am nghiép trén ciing trong mot sb cay keo giéng khac ngoai troi thu dugc két qua nhu sau:

Chiéu cao (cm) | [0;10) [10;20) [20;30) [30;40)

S6 cay 5 9 4 2

a) V& biéu do tan sb twong ddi ghép nhom dang cot cho bang thong ké trén.

b) Tur bi¢u do6 vira vé va bi€u do cho trong bai 1, hay so sanh chi€u cao cua céac cay keo giong duogc trong
trong nha kinh va trong ngoai troi.

Céu 3. Ti 1& hoc sinh binh chon cho danh hiéu cau thu xuit sic nhit trong giai bong da cia trudng duge
ghi trong bang sau:

Cau thu Huy Minh An Thao
Ti 1€ hoc sinh binh chon | 30% 25% 10% 35%

Biét réng ¢6 500 hoc sinh tham gia binh chon.
a) V& biéu dd hinh quat tron biéu dién bang tan sb twong ddi trén.

b) Lap bang tan s biéu dién s6 hoc sinh binh chon cho danh hiéu cau thu xuét sic nhét trong giai bong da
cua truong.

Cau 4. Qua dot kham mit, 16p 9 A ¢6 20 hoc s,inh bi can thi trong d6 ¢co 10 hoc’sinh can thi nhe, 8 hoc
sinh can thi vira V;‘:l 2 hoc sinh can thi ndng. Biét rang can thi cg') s0 do tur 0,25 dén dudi 3,25 dioptre 1a can
thi nhe; tir 3,25 dén dudi 6,25 dioptre 1a can thi vira; tir 6,25 dén dudi 10,25 dioptre 1a cén thi ndng.

a) Lap bang tan sd va bang tan s6 twong ddi ghép nhom theo d¢ can thi ciia cac hoc sinh nay.

b) V& biéu d6 tan sd twong dbi ghép nhém dang doan thing cho bang tan sb twong d6i ghép nhom thu
duoc 6 cau a.

Cau 5. Luong cua cac cong nhan mot nha may dugc cho trong bang sau:

Luong [5:7) [7:9) [9;11) [11;13) [13;15)
(triéu dong)
86 cong nhéan | 20 50 70 40 20

a) Néu cac nhom so li€u va tan so. Giai thich y nghia cho mdt nhém s6 liéu va tan so cta no.

b) V& biéu d6 tan sé twong ddi ghép nhém dang cot cho bang thong ké trén.



Céu 6. Két thic vong tir két giai bong da ciia mot trudng Trung hoc co s, ¢b 4 ddi lot vao ban két 1a cac
doi bong lop 9A, 9C, 8B va 7D. Ban t6 chirc da khao sat hoc sinh trong truong véi cau hoi “Theo ban, doi
bong nao s€ vo dich?” véi 4 phuong an tra 10i:

1. Doi bong 16p 9A, 2. Dgi bong 16p 9C,
3. Doi bong 16p 8B, 4. Doi bong 16p 7D,

va thu duoc 500 phan hoi v6i 150 lua chon phwong 4n 1, 200 liwa chon phwong 4n 2, 50 lya chon phuong
an 3 va 100 lya chon phuong é4n 4.

a) Lap bang tan s6 va bang tan s6 twong ddi cho két qua thu dugc.

b) Tim ti 1& hoc sinh khong du doan hai doi bong cua khéi 16p 9 vo dich giai bong da trudng.

¢) V& biéu d6 hinh quat tron biéu dién ti 18 hoc sinh du doan mdi d6i vo dich.

Ciu 7. Biéu dd hinh quat tron sau day cho biét ti 1& vo dich bong da nam SEA Games ctia cac doi bong

trong khu vuc tinh dén nam 2023.

Ti 1€ vo dich béng da nam SEA Games
9%

16%

m Thai Lan Malaysia Myanmar Viet Nam = Indonesia

(Theo Lién doan Béng da Péng Nam A)

a) Lap bang tan s tuong ddi cho biét ti 1¢ vo dich bong da nam SEA Games ciia cac qudc gia trong khu
vuec.

b) Biét rang tinh dén nim 2023 moén Béng d4 nam da duoc t6 chirc & 32 ki SEA Games. Lap bang tan s6
cho s6 1an vé dich cuia cac doi tuyén (1am tron s6 lidu dén s6 nguyén gan nhat).

¢) V& bi€u do tan so dang cdt biéu dién bang tan so6 thu dugc ¢ cau b.
d) Bdi tuyén quoc gia nao cé so lan vo dich bong dd nam SEA Games nhi¢u nhat, véi bao nhiéu lan?

Cau 8. Biéu d6 sau cho biét sd lugng cac loai 6 t6 mot ctra hang ban dugc trong ndm 2023:



S6 lwong xe cac loai ban dwge nam 2023

40
w 30
@ 20
S 20 15
= 10
; i =
O ~ ~ ~
Xe 4 cho ngdi Xe 7 cho ngdi Xe16chd  Xetrén 16
ngoi chd ngdi
Loai xe

a) Lap bang tan s6 va bang tan sb twong dbi cho dit liéu duoc biéu dién trén biéu do.
b) V& biéu d6 hinh quat tron biéu dién bang tan sb trong di thu dugc & cdu a.

c¢) Gid st ti 1€ cac loai xe ban dugc khong doi va cira hang ban dugce tong s6 200 6 t6 cac loai trong nam
2024. Hiy uéc lugng s6 6 t6 7 chd cira hang ban duoc.
Cau 9. Bicu do tan s6 tuong doi ghép nhom sau cho biét thanh tich ném lao cua céc van dong vién nir tai
mat giai dau:
Thanh tich ném lao cia cac vin dong vién
nir

40%

@e

]

0%
[53,5;54) [54:54,5) [54,5;55) [55:55,5) [55,5;56)

Thanh tich (m)

a) Poc va giai thich thong tin cho hai nhém dit liéu dugc biéu dién trén biéu do.
b) Lap bang tan s twong d6i ghép nhém cho dit liéu nay.

¢) Biét rang c6 40 van dong vién nir tham du giai. Lap bang tan s6 ghép nhom (cac tan sb 1am tron dén sd
nguyén gan nhat).

Céu 10. Thanh tich ném lao cta 40 van dong vién nam trong giai thé thao trén duoc cho nhu sau:

Thanh tich (m) | [70,5;71) | [7L71,5) | [71,572) |[72:72,5) |[72.573) |[73:73.5)

Sb van dong vién | 2 5 7 15 8 3

a) Lap bang tan s6 twong d6i ghép nhom.

b) V& biéu d6 tan s6 twong ddi ghép nhom dang cot biéu dién bang tan sb tuong d6i ghép nhom thu dugc
O cdu a.

¢) Tur biéu do thu dugc ¢ cau b va biéu do cho trong bai tap 7.28, hay nhan xét vé thanh tich ném lao cua
cac van dong vién nam va nir.

Cau 11. Dt liéu dudi day cho biét ¢& giay cua mot nhom 30 hoc sinh tai truong Trung hoc co sé C:



32 33 36 34 33 32 36 34 35 34 32 33 34 36 35
34 34 34 34 34 35 34 35 33 34 34 34 35 33 34
a) Lap bang tan s6 cho diy dir liéu trén. C& gidy nao phu hop voi nhiéu ban nhat?

b) Lap bang tan s tuong dbi cho diy dif liéu trén. Chon ngiu nhién mot hoc sinh trudng Trung hoc co s&
C, hiy udc lugng xac suit dé hoc sinh nay di gidy c& 34 .

¢) Bang sau quy dinh c& gidy theo chiéu dai ctia ban chan:

Chiéu dai ban chan (cm) | [19;19,4) | [19,4;19,7) | [19,7;20,6) | [20,6;21,6) | [21,6;22,2)

Co giay 32 33 34 35 36

Lap bang tan sb va bang tan s twong dbi ghép nhom theo chiéu dai ban chan ctia nhém hoc sinh trén.



CHUONG VIIL XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG MOT SO MO HINH XAC SUAT PON
GIAN

BAI 25. PHEP THU NGAU NHIEN VA KHONG GIAN MAU

A. CAC KIEN THUC CO BAN CAN NHO
1. Phép thir ngiu nhién va khong gian mau

e Mot hodc mot sb hanh dong, thuc nghi¢m dugc tién hanh lién tiép hay déng thoi ma két qua cua
ching khong thé biét duoc trude khi thuc hién nhung cé thé liét ké dugce tit ca cac két qua co thé
xay ra, duoc goi 1a mot phép thir ngdu nhién, goi tat 1a phép thir.

e Tap hop tat ca cac két qua co thé xay ra cua phép thir (goi tat 13 tap tat ca cac két qua c6 thé cua
phép thir) duoc goi 14 khdng gian mdu cia phép thir. Khong gian mau ctia phép thir dugce ki hidu 1a
Q.

Vi du 1. Ban Lan gieo mdt con xuc xac va ban Hoa gieo mdt dong xu. Quan sat s6 cham xuat hién trén
con xuc xac va mat xuat hién cua dong xu.

a) Phép thtr va két qua cua phép thir 1a gi?
b) M6 ta khong gian mau ciia phép thir. Khong gian mau ¢ bao nhiéu phan tir?
Loi gidgi
a) Phép thfr la ban Lan gieo m(:)t con xuc xéc va ban Hoe} gieo mot dépg xu. Két qua caa phép thir 1a s6
cham xuat hi¢n trén con xuc xdc va mat xuat hién cua dong xu (mat sap (S), mat ngtra (N)).

b) Ta liét ké duoc tat ca cac két qua co thé cta phép thir bang cach 1ap bang sau:

Xic sic
. 1 2 3 4 5 6
bong xu
S (L,S) (2;9) (3;5) (4;5) (5;5) (6:5)
N (LN) (2;N) (3;N) (4 N) (5;N) (6;N)

MB&i 6 1a mot két qua co thé. Khong gian mau 1a tap hop 12 6 cia bang trén. Do d6 khong gian mau cua
phép thir 1a Q = {(1,5);(2,5);(3,9); (4,5)(5,5)(6,5); (1, N); (2, N); (3, N); (4, N); (5, N); (6, N) } .
Vay khong gian mau c6 12 phan tir.

Vi du 2. Mot hop kin dung 4 qua bong c6 cung khdi luong va kich thude, duoge danh sd 1; 2; 3; 4. Lay
ngau nhién lan luot hai qua bong tir hop, qua bong dugc 14y ra lan dau khong tra lai vao hop. Quan sat hai
sO ghi trén hai qua bong dugc lay ra.

a) Phép thir va két qua cua phép thir 1a gi?
b) Mo ta khong gian mau ciia phép thir. Khong gian mau ¢ bao nhiéu phan tir?
Léi gidi

a) Phép thir 1 ldy ngiu nhién lan luot hai qua bong tir hop, qua bong dugc iy ra 1an dau khong tré lai vao
hop.

Két qua cta phép thir 1a mot cap sd (a,b) ,trong d6 @ va b tuong tmg 1a s ghi trén qua bong dugc lay

ra & 1an thir nhat va 1an thir hai. Vi qua bong duoc 1y ra lan dau khong tra lai vao hop nén a # b .

b) Ta liét ké dugc tit ca cac két qua co thé ctia phép thir bang cach 1ap bang nhu sau:



Lan 2
Lan | 1 2 3 4
1 (L;1) (1;2) (1;3) (1;4)
2 (2:1) (2:2) (2;3) (2:4)
3 (3;1) (3;2) (3;3) (3;4)
4 (4:1) (4:2) (4;3) (4:4)

Chu ¥ rang a # b nén cip c6 hai phan tir tring nhau khéng dugc tinh, tirc 13 trong bang ta phai xo4 4 6:
(1,1),(2,2),(3,3),(4,4).

Do d6 khong gian mau ctia phép thir 1a
Q =1{(1,2);(1,3);(1,4); (2,1);(2,3);(2,4); (3,1);(3,2); (3,4); (4,1); (4, 2);(4,3)} .

Vay khong gian mau c6 12 phan tir.
B. CAC DANG TOAN

Dang 1. Phép thir ngiu nhién

Vi du 1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao la phép thir ngau nhién? Tai sao?

a) Gieo 2 khoi go hinh 1ap phuong, moi khoi duge son mdt mau, mau xanh va mau vang. Quan sat mau
sac cua mat xuat hién bén trén.

b) Chon bt ki 1 cay bit bi tir hop co 4 cay but bi.
¢) Chon ra dong thoi 2 que gd tir hop ¢6 2 que gd mau xanh va que gd mau do.
Vi du 2. M6i hanh dong sau c¢6 phai 1a phép thir ngau nhién? Giai thich vi sao?

a) Trén ban c6 5 phiéu giéng hét nhau. Trén 2 phiéu c6 v& hoa mai. Trén 3 phiéu con lai vé hoa dao. Ban
Ha Mi lay mot phiéu bat ki va quan sat hinh v& trén do.

b) “Dé mén phiéu luu ki” 12 quyén sach duy nhét c6 trén ban. Ban Minh Khang 1dy mot quyén sach trén
ban dé doc.

Vi du 3. Mot tim bia ctg hinh tron dugc chia lam ba hinh quat bang nhau, danh sé 1;2;3 va duoc gin

vao truc quay c6 dinh ¢ tim (xem hinh).

Ban Hién quay tAm bia lién tiép hai lin va quan sat xem miii tén chi vao hinh quat nao khi tim bia dimg
lai. Phép thir va két qua ctia phép thir 1a gi?

Vi du 4. Gieo mét con xtc xdc mot 1an. Phép thir va két qua ciia phép thir 1a gi?

Vi du 5. Mot ctra hang mubn ting hai phan qua cho hai trong bon khach hang ¢ luong mua nhiéu nhét
trong thang bang cach rat thim ngau nhién. Viéc rat thim tién hanh nhu sau: Nhan vién viét tén 4 khach




hang d6 vao 4 14 phiéu dé vao mot chiéc hop. Nhan vién rit ngau nhién mot 14 phiéu trong hop. La phiéu
rit ra khong tra lai vao hop. Sau d6, nhan vién tiép tuc rat ngdu nhién mot 14 phiéu tir ba 14 phiéu con lai.
Hai khach hang c6 tén trong hai 14 phiéu dugc rat ra 1a hai khach hang duogc ting qua. Phép thir va két qua
cua phép thu la gi?

Dang 2. Khong gian miu. S6 phin tir ciia khong gian miu

Vi du 1. Xé4c dinh khong gian mau cia cac phép thir ngau nhién sau:
a) Gieo 1 con xuc cic can d6i va dong chét hai lan.
b) Lay ra lan luot 2 qua bong tir mot hop chira 3 qua bong duoc danh s 1;2 ;3.

Vi du 2. Hai ban nam Hung, Diing va hai ban nit Dung, Nguy¢t tham gia d6i van gh¢ cta 16p 9A. Co gido
phu trach doi chon ngﬁu nhién hai ban dé hat song ca. Liét ké cac cach chon nge:lu nhién hai ban dé hat
song ca.

Vi du 3. Viét ngau nhién mot sb tw nhién 1é ¢ hai chir s6. Tim s6 phan tir ciia tap hop Q gdm cac két
qua c6 thé xay ra dbi voi sb tu nhién dugc viét ra.

Vi du twong tu.

Viét ngau nhién mot sb tu nhién 16n hon 499 va nho hon 1000. Viét tap hop cac két qua c6 thé xay ra cua
phép thir. C6 bao nhiéu két qua c6 thé xay ra:

Vi du 4. Mot hop c6 chtra 5 tam thé cung loai dugc danh $6 1an luot tir 1 dén 5. La‘iy ra ngﬁu nhién cung
mot lac 2 tim thé tir hop. Hay liét ké cac phan tir cia khong gian mau cta phép thir.

Vi du 5. Mau hat cta ddu Ha Lan c6 hai kiéu hinh: mau vang va mau xanh, c6 hai gene tng v6i hai kiéu
hinh nay allele trdi A va allele lan a. Hinh dang hat cia dau Ha Lan c6 hai kiéu hinh: hat tron va hat nhan,
c6 hai gene tng v&i hai kiéu hinh nay allele troi B va allele 1an & . Khi cho lai hai cdy ddu Ha Lan, cay
con liy ngdu nhién mot gene tir cdy bd va mot gene tir cdy me dé hinh thanh mot cip gene. Phép thir 1
cho lai hai cdy déu Ha Lan, trong d6 cdy bo c6 kiéu gene 1a (A4, Bb), cay me c6 kiéu gene 1a (Aa, Bb).
Hay mé ta khong gian mau ctia phép thir trén. Khong gian mau c6 bao nhiéu phan tir?

Goi y: Vé kiéu gene, c6 hai kiéu gene timg véi mau hat ciia cay con 13 A4; Aa.

C6 bon kiéu gene g véi dang hat ctia cay con 1a BB; Bb;bB;bb .

Vi du 6. Trén gia sach c6 4 quyén thudc thé loai Van hoc, 3 quyén thudc thé loai Lich st, 2 quyén thudc
thé loai Khoa hoc vién tudong. Ban Minh Anh rat ngau nhién mot quyén. Co bao nhiéu két qua co thé xay
ra? Khong gian mau ctia phép thir ndy gom nhiing phan tir nao?

Vi du 7. Trong hop thu nhét ¢ 5 thé duoc danh 6 1,2,3,4,5. Trong hop thir hai ¢6 4 chir céi tao thanh tur
TOAN. Ly ngau nhién mét thé trong hop thir nhat va mot chir cai trong hop thir hai. Hay mé ta khong
gian mau ctia phép thir do.

Vi du tuwong tu.
Xét phép thir tung mot dong xu va mot con xtc xac 6 mat. Hay liét ké cac phan tir ciia khong gian mau.

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
8.1. Chon ngiu nhién mét gia dinh c6 hai con va quan st gi6i tinh ctia hai ngudi con doé.

a) Phép thir va két qua cua phép thir 1a gi?




b) M6 ta khong gian mau ciia phép thir.

8.2. Mot hop dung 5 tim thé ghi cacsé 1;2 ;3 ;4 ; 5. Rt ngau nhién lan luot hai tim thé tir hop, tim thé
rtt ra 1an dau khong tra lai vao hop.

a) Phép thir va két qua ctia phép thir 14 gi?
b) M6 ta khong gian mau ciia phép thir. Khong gian mau c¢6 bao nhiéu phan tir?

8.3. C6 hai nhém hoc sinh: Nhom I c6 ba hoc sinh nam 1a Huy, Son, Tung; nhom II c6 ba hoc sinh nir 1a
Hdng, Phuong, Linh. Gido vién chon ngiu nhién mét hoc sinh tir méi nhom.

a) Phép thir va két qua cta phép thir 13 gi?

b) M6 ta khong gian mau cta phép thir. Khong gian mau c6 bao nhiéu phan t?
8.4. Xép ngéu nhién ba ban Mai, Viét, Lan trén mot chiéc ghé dai.

a) Phép thtr va két qua cia phép thir 1a gi?

b) M6 ta khong gian mau cia phép thir. Khong gian mau ¢ bao nhiéu phan tir?

D. BAI TAP TU LUYEN
Cau 1. Ban Tung gieo mdt con xuc xac va ban Son gieo mot dong xu lién tiép hai lan.

a) Phép thur 1a gi?

b) Mo ta khong gian mau cua phép thur.

Cau 2. Tai 7 c6 2 vién bi mau den, ki hiéu 13 B,,B, va 2 vién bi mau trang, ki hiéu 1a 7,7, . Tai Il c6 3
vién bi mau xanh, ki hiéu la X, X,, X, va 2 vién bi mau do, ki hiéula D,,D,, cac vién bi c6 cung kich
thude. Tir mdi tai ldy ngiu nhién mot vién bi.

a) Phép thur 1a gi?

b) M6 ta khong gian mau ctia phép thir.

Ciu 3. Ban Minh gieo mot dong xu va ban Ngoc 14y ngau nhién mot qua bong tir mot hop chira 4 qua
bong véi cac mau xanh, do, tim, vang.

a) Phép thir 1a gi?
b) C6 bao nhiéu két qua c6 thé? M6 ta khong gian mau cua phép thir.

Ciu 4. Tui A chira 4 tAm thé duoc danh sé 1,2,3.4. TGi B chira 4 vién bi v6i cac mau xanh, do, tim, vang.
Tu tai 4 rit ngau nhién mot tam thé dong thoi tir tui B 1y ngau nhién mot vién bi.

a) Phép thu 1a gi?
b) C6 bao nhiéu két qua c6 thé? Mo ta khong gian mau cia phép thir.

Cau 5. Mot hop dung 6 chiéc keo vé6i cac nhan hiéu 4, B,C,D,E,F . Ban Lan léy ngéu nhién mot chiée

keo cho vao cap sach cua minh. Tiép do ban Hé)ng léy ng'?lu nhién mot chiée keo tir hop.
a) Phép thtr va két qua cua phép thir 1a gi?
b) M6 ta khong gian mau ciia phép thir. Khong gian mau ¢ bao nhiéu phan tir?

CAu 6. Mot tAm bia hinh tron duge chia 1am nam hinh quat tron cd di¢n tich bé‘mg nhau, trén moi hinh
quat lan luot ghi cac s6 1,2,3,4,5 va dugc gan vao truc quay c6 miii tén co dinh ¢ tam. Ban An quay tam
bia hai lan va quan sat xem mili tén chi vao hinh quat nao khi tam bia dung lai.



a) Phép thir va két qua cta phép thir 13 gi?
b) M6 ta khong gian mau cta phép thi.

Cau 7. Mot hop chtra 3 qua bong ban va 2 qua bong gon. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao 1a phép
thir ngau nhién?

a) Chon ra dong thoi 5 qua bong tir hop.

b) Chon ra lan luot 5 qua bong tir hop, bong ldy ra khong duoc tra lai hop.
¢) Chon ra dong thoi 2 qua bong gon tir hop.

d) Chon ra dong thdi 2 qua bong ban tir hop.

Cau 8. Mot hop dung 4 tAm thé ghi cac s6 5;6:8;9 . Liy ngau nhién lan luot 2 tAm thé tir hop. Tam thé

léy ra lan dau khong dugc tra lai hop.

a) Xac dinh khong gian mau cta phép thir. Khong gian mau cua phép thir c6 bao nhiéu phan tir?

b) Liét ké cac két qua thuén lgi cho bién ¢b A : "Tich céc s6 ghi trén hai tam thé 1a s6 1&".

Cau 9. Mot hop chura 2 cay but xanh va 1 cay but tim.

a) Liét ké cac phan tir ciia khong gian mau cia phép thir chon ngiu nhién dong thoi 2 cay bt tir hop.

b) Liét ké cac phan tir ciia khong gian mau ciia phép thir chon ngiu nhién lan luot 2 cy but tir hop, cay
but lay ra lan thir nhat khong dugc tra lai hop trudce khi liy cay but thi hai.

c) Liét ké cac phan tir ciia khong gian mau cta phép thir chon ngiu nhién 1an lugt 2 cay but tir hop, cay
but Iy ra 1an thir nhat dugc tra lai hop trudce khi 1y ciy but thi hai.

Cau 10. Hop thu nhét chtra 2 tim thé cung loai dugc danh s6 1;2. Hop thu hai chtra 3 tAm thé cung loai
duoc danh sb 3;4;5. Ban Ha léy ngau nhién 1 tAm thé tir hop th nhét va 1 tdm thé tur hop thir hai.

a) Hay xac dinh khong gian mau cta phép thir. Khong gian mau cta phép thir c6 bao nhiéu phan tr?

b) Liét ké cac két qua thuan loi cho bién cb A : "Céc s6 trén hai thé 1dy ra déu 1a s6 18". C6 bao nhiéu két
qua thuan loi cho bién cd A?

Cau 11. Mot nhom hoc sinh gé)m 2 ban 16p 9 A 1a Pang, Phudc va 3 ban 16p 9 B 1a Dung, Tho va Thuy.
Thay gido chon ngiu nhién 1 hoc sinh 16p 9 A va 1 hoc sinh 16p 9B tir nhom trén.

a) Hay xac dinh khong gian mau cta phép thir. Khong gian mau cta phép thir c6 bao nhiéu phan tir?

b) Liét ké cac két qua thudn loi cho bién cd A: "Tén cua hai ban duoc chon déu c6 chit cai n". C6 bao
nhiéu két qua thuan loi cho bién ¢ A ?

Ciu 12. Peter s& dén tham Thu d6 Ha No6i, Thanh phé Hué va Thanh phdé Ho Chi Minh trong chuyén du
lich Viét Nam ctia minh. Peter dy dinh thdm ba thanh phd trén theo mot thir tw ngiu nhién. Hay mo ta
khong gian mau ctia phép thur.

Cau 13. Ba ban Bic, Trung, Nam vao mot quan giai khat. Bic goi mot li sinh td bo, Trung goi mdt li sinh
t6 chudi va Nam goi mot li sinh t6 dira. Khi mang cac li sinh td ra, co phuc vu da dua cho mbi nguoi mot
li sinh té mot cach ngiu nhién.



a) Hay xac dinh khong gian mau cta phép thir. Khong gian mau cta phép thir c6 bao nhiéu phan tr?

b) Liét ké cac két qua thudn loi cho bién c¢d A : "Ban Bic nhan dtng li sinh t6 minh da goi".



BAI 26. XAC SUAT CUA BIEN CO LIEN QUAN TOI PHEP THU

A.CACKIEN THUC CO BAN CANNHO
I. KET QUA THUAN LOI CHO MOQT BIEN CO LIEN QUAN TOI PHEP THU

Cho phép thir 7. Xét bién cd E, & d6 viéc xay ra hay khong xay ra ctia E tuy thuc vao két qua ctia
phép thir T'. Két qua ctia phép thir 7' 1am cho bién ¢6 E xay ra goi la két qua thuan lgi cho E .

Vidu 1. Mot tadm bia cung hinh tron dugc chia lam bdn hinh quat bﬁng nhau, danh s6 1 ;2 ; 3 ; 4 va duoc
gan vao tryc quay c6 miii tén & tam (H.8.2). Ban Tuan quay tAm bia hai lan, quan sat va ghi lai s6 cta
hinh quat ma mdii tén chi vao.

Hinh 8.2

a) Phép thir 1a gi? Hiy mo ta khong gian mau ciia phép thur.

b) Xét bién cb E: “Tong hai s6 ghi trén hai hinh quat ¢ hai 1an quay bang 5”. M6 ta cac két qua thuan loi
cho bién ¢d E.

¢) Xét bién ¢d F : “Tich hai s6 ghi trén hai hinh quat ¢ hai 1an quay bang 4. Mo ta cac két qua thuan loi
chobiéncod F'.

Loi gidi
a) Phép thir 1a quay tam bia hai 1an. Két qua ctia phép thir 1a mot cap sb (a,b), trong d6 a va b tuong
tmg 14 s ghi trén cac hinh quat ma miii tén chi vao ¢ lan quay thir nhét va thir hai.

Ta liét ké duoc tat ca cac két qua c6 thé ciia phép thir bang cach 1ap bang nhu sau:

Lan 2
Lan 1 1 2 3 4
1 (1:1) (1;2) (1:3) (1;4)
2 (2:1) (2:2) (2:3) (2:4)
3 (3:1) (3:2) (3:3) (3:4)
4 (4:1) (4:2) (4:3) (4:4)

MBJi 6 trong bang 1a mot két qua co thé. Khong gian mau 1 tap hop 16 6 ciia bang trén. Nhu vay, khong
gian mau cuia phép thir 1a

Q={(1,1;(1,2);(1,3);(1,4);(2,1);(2,2);(2,3);(2,4); 3,1);(3,2);(3,3); (3,4);(4,1);(4,2);(4,3);(4,4)} .
b) Cac két qua thuén loi cho bién ¢d E 1a (1,4);(2,3);(3,2);(4,1).
¢) Cac két qua thuan lgi cho bién cd F 1a (1,4);(2,2);(4,1).

II. TINH XAC ‘SUAT CUA BIEN CO LIEN QUAN PEN PHEP THU KHI CAC KET QUA CUA
PHEP THU PONG KHA NANG



Gia str rang cac két qua c6 thé cua phép thir 7 1a dong kha ning. Khi d6 xac suat P(E) cua bién cb E

béng ti sb gitra s6 két qua thuan loi cho bién c¢b E va sd phén tur cua tap Q2 P(E ) = W , trong do Q2
n

1a khong gian mau cta T;n(E) 1a s6 két qua thun loi cho bién ¢ E va n(Q) 1a s6 phan tir cua tap Q.

Cich tinh xdc sudt ciia mét bién cé

Viéc tinh x4c suét cia mot bién ¢d E gém cac buoc sau:

Buée 1. M6 ta khong gian mau cua phép thir. Tir d6 xac dinh sd phan tir ciia khong gian mau Q.

Bueée 2. Chimg 6 cac két qua co thé ctia phép thir 1a dong kha nang.

Buée 3. Mb ta cac két qua thuan loi cho bién ¢b E . Tir d6 xac dinh sé két qua thuan loi cho bién ¢b E .

Bueée 4. Lap ti s giita s6 két qua thuan lgi cho bién ¢6 E véi s6 phan tir cia khong gian mau Q.

Vi du 2. Ba ban Bao, Chau, Duong dugc xép ngau nhién ngoi trén mdt hang ghé c6 ba cho ngoi. Tinh xac
suat cua cac bién co sau:

a) E: “Bao khong ngdi ngoai cung bén phai”;
b) F: “Chau va Duong khéng ngdi canh nhau”.
Loi gidi
Ki hiéu ba ban Bao, Chau, Duong lan luotla B,C,D . Taliét ké cac két qua co thé xay ra:
- Bao ngdi ngoai cung bén trai: ¢6 2 cach xép 1a BCD va BDC .
- Bao ngdi giita: ¢6 2 cach xép 1a CBD va DBC .
- Bao ngdi ngoai ciing bén phai: c6 2 cach xép 1a CDB va DCB.
Véy khong gian mau ctia phép thir la Q ={BCD; BDC;CBD; DBC;CDB; DCB} . Tap Q ¢ 6 phén tir. Vi

viéc x&p cho ngoi 1a ngau nhién nén cac két qua co thé 1a dong kha ning.

a) C6 4 két qua thuan loi cho bién ¢6 E 1a BCD,BDC,CBD va DBC . Vay P(E)=

S

2
3

r A 5 A . < A A \ \ A 2 1
b) C6 2 két qua thuan lgi cho bién c6 F' 1a CBD va DBC . Vay P(F) = g = g .
Vi du 3. Dé tra 16i cau hoi trong tinh huéng mé dau ta can biét kiéu gene ctia cay bd va cay me. Gia sir
cy bo c6 kiéu gene 1a (A4, Bb), cdy me c6 kiéu gene 1a (Aa, Bb). Khi d6 yéu cau bai toan tré thanh tinh
xéc sudt dé cdy con co6 hat vang va tron.

Loi gidi

O Bai 25, ta da biét khong gian mau la:
Q= {(AA, BB);(AA, Bb);(AA,bB);(AA,bb);(Aa, BB);(Aa, Bb);(Aa,bB); (Aa,bb)}
Tap Q c6 8 phan tir. Phép thir c6 8 két qua c6 thé. Do cdy con chon ngau nhién mot gene tir cay bd va
mot gene tir cdy me nén cac két qua c6 thé trén 1a dong kha nang.

Goi M 1a bién c¢b “Cay con c6 hat vang va tron”. Ciy con c6 hat vang va tron néu trong gene mau hat ¢
it nhat mot allele troi A va trong gene dang hat c6 it nhat mdt allele troi B .



C6 6 két qua thuan loi cho bién ¢ M 13 (A4, BB); (A4, Bb);(AA4,bB); (Aa, BB); (Aa, Bb); (Aa,bB).

A 6 3

B. CAC DANG TOAN

Dang 1. Két qua thuén lgi cho mjt bién co

Vi du 1. Xét phép thtr tung mot con xuc xic can doi va dong chat c6 6 mat. Goi A4 1a bién cd “Nhan dugc
mit ¢ s6 cham 13 sb nguyén t6”. Hay liét ké nhimg két qua thuan loi cho bién cd 4.

Huwéng din: Cac két qua thudn loi cho bién cd 1a mot tip con ctia khong gian mau.

Vi du 2. Banh xe dugc chia thanh 16 hinh quat béng nhau, danh sb thi tu tir 1 dén 16. Quay banh xe va
quan sat xem khi n6 ding thi miii kim (dugc gan cb dinh) chi vao hinh quat sé miy (ta néi ngan gon la
“kim chi vao s6 may”). Hay liét ké cac két qua thuan lgi cho mdi bién cd sau:

A : “Kim chi vao so 1a boi so cua 57;

B : “Kim chi vao so0 la udc cua 14”.

Vi du 3. Bang théng ké tudi cc thanh vién tham gia cau lac b boi 161 cua mot nha van hoa thiéu nhi.

Tuoi cua cdc thanh vién cdu lac bo boi [oi

10 tudi 12 tubi 13 tudi 14 tudi Tong sd
Nam 3 5 7 15 30
Nit 5 6 10 6 27
Tong s6 8 11 17 21 57

Lay ngau nhién mot ban trong danh sach dé kiém tra strc khoé. Xét cac bién co:

A : “Chon duge mot ban nit 10 tudi”;

B : “Chon duoc mot ban nir”;

C : “Chon dugc mot ban nam 13 tudi hodc 14 tudi”.

Hay xac dinh s6 két qua thuén lgi cho mdi bién ¢b 4,B,C.

Vi du 4. Bang biéu dién két qua thong ké ctia mot bénh vién vé cin ning ctia mot sb tré so sinh.

Can nang cua mot so tré so sinh

Can ngng [2800;3000) [3000;3200) | [3200;3400) | [3400;3600) | Tong s
(8)
Tansd |Bégai |4 17 10 5 36




| | Bétrai |3 18 8 3 |32
Chon ngiu nhién mot tré so sinh trong s6 ndy. Xéac dinh s6 két qua thuan loi cho mdi bién ¢b sau:

M : “Chon dugc mot bé gai thudc nhém céd can nang trong khoang [3200;3400) ( g) ”

N : “Chon dugc mot bé can nang dudi 3000 g”;

O : “Chon dugc mdt bé trai can nang khong duadi 3200 g”.

Vi du 5. Viét ngau nhién mét s6 chan c6 hai chir s6. Hay liét ké cac két qua thuan lgi cho bién ¢ “Sé tu
nhién duoc viét 13 boi cua 4”.

Huwong din: Q= {10;12;...;96;98}. Boi cua 4: 12; 16; ...; 96.

Vi du twong tu.

Viét ngﬁu nhién mot sb 1& khong vugt qua 100. Hay liét ké céac két qua thuan loi cho bién cb E: “Sé tu
nhién dugc viét 1a boi cta 9”.

Dang 2. Xac suat ctia bién co

Vi du 1. Mau hat cta dau Ha Lan c6 hai kiéu hinh 1a vang va xanh. C6 hai gene trng v6i hai kiéu hinh nay
allele troi A va allele 1an a. Hinh dang gat cua dau Ha Lan c6 hai kiéu hinh: hat tron va hat nhian. C6 hai
gene (mg v6i hai kiéu hinh nay allele trdi B va allele lan & . Khi cho lai hai cdy dau Ha Lan, cip gene cua
cay con dugc lay ngau nhién mot gene tir cay bd va mot gene tir cy me. Phép thir 14 cho lai hai cdy dau
Ha Lan, trong d6 cay bd va cay me c6 kiéu hinh 13 “hat vang nhan”. Hoi xac sudt dé cdy con c6 kiéu hinh
nhu cdy bd va cdy me 1a bao nhiéu?

Vi du twong tu.

Vidu 2. Tam bia cung A hinh tron dugc chia thanh 3 hinh quat c6 di¢n tich béng nhau, danh sb 1;2;3 va
tim bia cing B hinh tron dugc chia thanh 5 hinh quat c6 dién tich béng nhau, danh sb 1;2;3;4;5. Truc
quay ciia A va B duoc gin mili tén ¢ tim. Ban Nam quay tim bia A, ban Binh quay tdm bia B. Quan sat
xem mili tén ding & hinh quat nao trén hai tam bia. (Xem hinh v¢).

Téim bia A T4m bia B
Tinh xé4c suit cta cac bién cb sau:
E : “Tich hai s6 ¢ hinh quat ma hai miii tén chi vao bang 6”;
F : “Tich hai s6 ¢ hinh quat ma hai miii tén chi vao nho hon 57;
G : “Tich hai s6 & hinh quat ma hai miii tén chi vao la s§ chan”.

Huwéng déin: Viét tap hop Q vacactap hop E, F, G .




Vi du 3. Cho hai tai I va II, mdi thi chira 3 tAm thé duge ghi cac s62; 4 ;9. Rt ngéu nhién tir mdi thi ra
mot tAm thé va ghép thanh sb c6 hai chir s6 voi chil sb trén tAm thé rat tir tai I 1 chir s6 hang chyc. Tinh
xéc suét cac bién cd sau:

a) A:“Sb tao thanh chia hét cho 4”;

b) B: “Sé tao thanh 13 s6 nguyén t&”.

Vi du twong tu.

Xét ba ban An, Binh, Chau ngdi trén mot diy ghé c6 ba chd ngdi. Tinh xac suét cac bién cd sau:
a) E: “An khong ngdi ngoai cung bén phai”;

b) B: “Binh va Chau ngdi canh nhau”.

Huwéng din: Viét tap hop cac phan tir cia khong gian mau bang cach liét ké cac két qua.
Vi du 4. Tinh x4c suat cta cac bién cb sau:

E : “Trong hai ban dugc chon, c6 mdt ban nam va mét ban ni”’;

F : “Trong hai ban dugc chon cé ban Dung”;

Huwéng din: Xem Vi du 7. S6 phan tir ctia tip hop Q 13 6.

Vi du 5. Ban Hoang ldy ngiu nhién mot qua cau tir mot tai dyng 2 qua cau gdm mot qua mau den va mot
qua mau tréng, coO cung khéi lugong va kich thude. Ban Hai rut ngéu nhién mot tim thé tir mot hop dung 3
tam th¢ A,B,C.

a) Mo ta khong gian mau ciia phép thir.

b) Xét cac bién cb sau:

E : “Ban Hoang liy duoc qua cau mau den”;

F : “Hoang lay duoc qua cau mau tring va ban Hai khong rut duoc tim thé A”.

Tinh P(E);P(F).

Vi du 6. Hop thir nhat dung 1 qua bong trang, 1 qua bong d6. Hop thir hai dung 1 qua bong do, 1 qua
béng vang. Lay ra ngiu nhién tir mdi hop 1 quéa bong.

a) Xac dinh khong gian miu va s6 két qua c6 thé cay ra caa phép th.

b) Biét rang cac qua bong c6 cung kich thudc va khdi lugng. Hiy tinh xac suat ciia mdi bién ¢d sau:
A “2 qua béng lay ra ¢ cling mau’;

B:“C6 dung 1 qua bong mau do trong 2 quéa bong 13y ra”.

Vidu 7. Mot tAm bia cung hinh tron dugc chia lam bdn hinh quat bé’mg nhau, danh s6 1 ;253 ;4 vaduoc
gan vao truc quay c6 miii tén ¢ tim (hinh v&).



Ban Tuan quay tam bia hai lan, quan sat va ghi lai s6 hinh quat ma miii tén chi vao. Tinh x4c suat cua cac
bién co:

a) E: “Tong hai s6 ghi trén hai hinh quat & hai 1an quay bang 57;

b) F : “Tich hai s6 ghi trén hai hinh quat ¢ hai lan quay bang 4”.

Huwéng dén: Liét ké cac phan tir cia khong gian mau va cac phan tir ciia tap hop E , tap hop F .
Vi du tuong tu.

C6 hai ti I va II, moi tai chira 4 tam thé dugc danh s6 1 ; 2 ; 3 ; 4. Rut ngau nhién tir moi tui ra mgt tam
thé va nhan hai so ghi trén tam thé véi nhau. Tinh xac suat cua cac bién co sau:

a) A: “Két qua 1a mot sb 1&”; b) B: “Két qua la 1 hodc mot s6 nguyén t&”,

Vi du 8. Mot bo hoa gom 3 bong hoa mau do va 1 bong hoa mau vang. Ban Linh chon ngiu nhién 2 bong
hoa tir b6 hoa do.

a) Liét ké cac cach chon ma ban Linh cé thé thuc hién.

b) Tinh xac suat cia moi bién co:

R : “Trong 2 bong hoa dugc chon ra, c6 dung 1 bong hoa mau dé”;
F : “Trong 2 bong hoa duoc chon ra, c6 it nhat 1 bong hoa mau do”.

Vi du 9. Mot hop chira 5 qua bong mau do va mot sé qua bong mau tring. Cac qua bong co cung kich
thude va khoi lugng. Lay ra ngau nhién mot qua bong tir hop, xem mau rdi tra lai hop. Biét xac suat cia
bién ¢ “Lay dugc qua bong mau do” 13 0,25 . Hoi trong hop c6 bao nhiéu qua bong mau trang.

Vi du 10. M6t hop dung 20 vién bi do va xanh c6 cung kich thudce, khdi luong. Tim sb vién bi mdi mau,
biét rang x4c sudt cta bién cd A : “Lay duoc bi d0” khi thuc hién phép thir 1dy ngiu nhién mét vién bi 1a
P(4)=0,6.

Vi du 11. Hinh v& 13 biéu d6 thdng ké s hoc sinh tham gia cau lac bd cd vua. Ldy ngau nhién mot hoc
sinh trong s nay.
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Tinh x4c suét ctia cac bién cb:

a) Léy dugc mdt hoc sinh nir 16p 9 .

b) Léy duoc mdt hoc sinh 16p 6.

¢) Liy duoc mdt hoc sinh nam 16p 7 hoic 16p 8.

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
8.5. Chon ngiu nhién mot gia dinh c6 hai con. Gia thiét rang bién c¢6 “Sinh con trai” va bién c¢6 “Sinh con
g4i” 1a dong kha ning. Tinh x4c suit cla cac bién cb sau:

A : “Gia dinh d6 c6 ca con trai va con gai”;

B : “Gia dinh d6 ¢6 con trai”.

8.6. Gieo dong thoi hai con xtic xdc can d6i, ddng chét I va IL. Tinh x4c sudt cac bién cb sau:
E: “Co6 dling mot con xtic x4c xuét hién mit 6 chAm”;

F: “C0 it nhat mot con xtic xdc xuat hién mit 6 chim”;

G: “Tich cua hai s6 chdm xuét hién trén hai con xtic xac nho hon hodc bé“mg 6”.

8.7. Ban An gico mot dong xu cén d6i va ban Binh rit ngau nhién mot tAm thé tir hop chia 5 tam thé ghi
cacso1;2;3;4 ;5. Tinh xac suat cua cac bién co sau:

E: “Rut duoc tAm thé ghi s6 167;
F: “Rut dugc tdm thé ghi s6 chdn va déng xu xuat hién mat sép”;
G: “Rut duoc tim thé ghi s6 5 hodc dong xu xut hién mit ngira”.

8.8. C¢ hai tui I va Il mdi tii chira 4 tdm thé duge danh s 152 ; 3 ; 4. Rit ngdu nhién tir mdi tui ra mot
tam thé va nhan hai so ghi trén hai tdm thé véi nhau. Tinh x4c suat ctia cac bién co sau:

A: “Két qua la mot $6 1&”;
B: “Két qua 13 1 hodc mot s6 nguyén t6”.

D. BAI TAP TU LUYEN

Cau 1. Ban Hoa gieo mot con xuc xac can doi va ban Son gieo mot dong xu lién ti€p hai lan. Tinh xéc
suat ctia cac bien co sau:

a) A :“So6 cham xuat hién trén con xtc xac 1a 6 va hai l1an dong xu xuat hién mat ngtra”;

b) B: “So cham xuat hién trén con xtc xdc 1a 1 hodc 2 va mgt 1an dong xu xuat hién mat sap, mot lan
dong xu xuat hién mat ngira”.



Ciau 2. Ban An gieo mot dong xu. Ban Tung rit ngau nhién mot tAm thé tir mot hop chira 5 tim thé co ghi
chit a,b,c,d,e. Tinh xac suat cua cac bién co sau:

a) E: “Péng xu xuat hién mat sdp va khong rat dugc tim thé ghi chir a hodc b”;

b) F: “D@)ng xu xuét hién mat ngura hodc rat dugce tam thé ghi chit b”.

Ciu 3. Gieo dong thdi mot con xuc xdc va mot dong xu. Tinh x4c sudt ctia cac bién cd sau:
a) E: “Sd chdm xuét hién trén con xtic xac 1a s6 1&”;

b) F: “Sb cham xuét hién trén con xtc xéc 14 s6 chin va dong xu xuat hién mit ngira”.

Cau 4. Gieo mot con xuc xac lién ti€p hai lan. Tinh xac suat d€ tong s6 cham xuat hién trén con xtc xac
trong hai lan gieo 16n hon hodc bang 8.

Cau 5. Ban Hanh gieo mdt con xuc xac va ban Hang ruat ngﬁu nhién mot tam thé tir mot hop chura 4 tam
thé ghi cac chit 4, B,C, D . Tinh xéc suat cta cac bién co sau:

a) E: “So cham xuat hién trén con xuc xac la 6”;
b) F: “Rut dugc tam thé ghi chir A hoac s6 cham xuat hién trén con xtc xac 1a 5”.

Cau 6. Ban Binh gieo m{t dong xu can doi va ban Thinh gieo mdt con xuc xdc can doi. Tinh x4c suat cua
cac bién co sau:

a) E: “Pong xu xuat hién mat sap va s6 cham xuat hién trén con xtc xac 16n hon 37;
b) F: “Dong xu xuat hién mat ngtra hoac s6 cham xuat hi¢n trén con xtc xac 16n hon 3.

Cau 7. Hai tai I va II chura cac vién bi c6 cung kich thudc. Tui I chira 4 vién bi duge ghi cac $61,2,3.4.
Ti IT chtra 5 vién bi dugc ghi céac s0 1,2,3,4,5. Ban Mai lay ngau nhién mot vién bi tur ti [ va ban Tuan
lay ngau nhién mot vién bi tir tii II. Tinh xac suat cua céc bién co sau:

a) A: “Hai sb ghi trén hai vién bi khac nhau”;
b) B: “Hai ) ghi trén hai vién bi chénh nhau 1 don vi”;
¢) C: “Hai s6 ghi trén hai vién bi chénh nhau 3 don vi”.

CAau 8. Mot tAm bia hinh tron duge chia lam bén phﬁn co dién tich béng nhau; ghi cac $6 1,2,3.4 va dugc
gan vao truc quay c6 miii tén cd dinh ¢ tim. Ban Nam quay tdm bia, ban Binh gieo mét con xiic xic can
d6i. Gia sir miii tén ding ¢ hinh quat ghi sé m va s6 chAm xuat hién trén con xuc xdc 1a n. Tinh x4c suit
ctia cc bién ¢ sau:

a) E: “Trong hai sO m va n, chi c6 mdt s6 nguyén to”;
b) F: “Tong cua hai s6 m va n 16n hon 6”.

Cau 9. Co ba chiée hop. HOop A chtra 2 tAm thé ghi cac $61,2. Hop B chuta3 tAm thé ghi cac $61,2,3.
Hop C chira 4 qua cau ghi cac s6 1,2,3,4. Ban Lan rat ngau nhién dong thoi mot tam thé tir mdi hop A4 va
B . Ban Linh 1y ngu nhién mot qua cau tir hop C. Tinh x4c suat ciia cic bién cb sau:

a) E: “Ba s ghi trén hai tAm thé va qua cau 1a khac nhau™;
b) F : “Téng ba sd ghi trén hai tim thé va qua cau bang 5”.
Cau 10. Bac Manh rat ngau nhién 1 14 bai tir bo bai tay 52 1a. Tinh xac suat ctia mdi bién cb sau:

A: "Bac Manh rat duge 13 bai At";



B: "Bac Manh rat duoc 14 bai chét co™".

Ciu 11. Ban Khué viét ngau nhién mét sb tu nhién chan c6 4 chir sé 1én bang.
a) C6 tat ca bao nhiéu két qua c6 thé xay ra ctia phép thir trén?

b) Tinh xé4c suét ctia mdi bién cd sau:

A: "S6 duoc viét c6 4 chir sb gidng nhau";

B: "S6 duoc viét 1én hon hodc béng 5000".

Cau 12. C6 gido thong ké diém kiém tra mén Tin hoc ciia cac hoc sinh 16p 9A & bang sau:

Piém sb 7 8 9 10

Tan s6 twong d6i 20% 40% 30% 10%

Chon ngﬁu nhién 1 hoc sinh 16p 9 A . Biét réng ¢0 4 hoc sinh 16p 9 A duoc 10 diém.
a) Xac danh s6 két qua c6 thé xay ra cua phép thu.
b) Tinh xac suét ciia bién ¢d A : "Hoc sinh duoc chon dat trén 8 diém".

Céu 13. O mot truong Trung hoc co s, ti 16 hoc sinh khéi 6,7,8,9 1an luot 13 28% , 25%,25% va 22%.

Chon ngau nhién 1 hoc sinh cta truong. Tinh x4c suat cia mdi bién co sau:
A: "Hoc sinh duogc chon thudc khoi 6";
B: "Hoc sinh dugc chon thudc khoi 7".

Ciu 14. Bang sau ghi lai diém thi mén Tiéng Anh cta 10 hoc sinh T6 1 .

8 7 9 5 10 8 7 9 9 8

Chon ngau nhién mot hoc sinh ctia T6 1 . Tinh xéc suat ciia moi bién ¢ sau:
A: "Hoc sinh dugc chon dugc 9 diém";
B: "Hoc sinh dugc chon dugc trén 7 diém".

Cau 15. Két qua kiém tra tinh trang can ndng cua cac ban hoc sinh 16p 9 B dugc théng ké lai & bang sau:

Tinh trang can
ang Thiéu cin Binh thwong Thira can
Giéi tinh
Nam 1 12 3
Nir 4 15 1

Chon ngau nhién 1 hoc sinh ctia 16p 9B. Tinh x4c suat cia mdi bién co sau:
A: "Hoc sinh dugc chon 1a hoc sinh nir va ¢6 can nang binh thuong";
B: "Hoc sinh duoc chon bi thira can";

C: "Hoc sinh duogc chon 1a hoc sinh nam".



CAu 16. Ban Bach ¢6 10 tAm thé cung loai dugc danh s6 1an luot tir 1 dén 10 . Bach chon ngﬁu nhién mot

tam the, xem s trén thé va thay s6 d6 vao vi tri cia dau ? trong phuong trinh sau: x> +4x+2=0 (¥)
Tinh xé4c suit cta bién c6 A: "Phuong trinh (*) c6 nghiém".

Cau 17. Bac Diing ¢c6 mdt cai khoa s6 nhu hinh bén. Bac Diling chon ngau nhién mot day gom 4 chit so
dé dat lam ma s6 md khoa. Tinh xac suat cta cac bién co:

A: "4 chit sb duoc chon giéng nhau";
B: "4 chit s6 dugc chon lap thanh mot s6 ¢6 4 chit s6";

C: "4 chir s6 dugc chon co tong bang 35 .




LUYEN TAP CHUNG
PHAN 1. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
A. Vidu
Yi du. T4m bia cing A hinh tron dugc chia thanh 3 hinh quat c6 diér} tich béng nhau, ’dénh s61;2;3va
tam bia cting B hinh tron dugc chia thanh 5 hinh quat c6 dién tich bang nhau, danh so6 1;2;3;4;5(H.8.3).
Truc quay cia 4 va B dugc gan miii tén & tim. Ban Nam quay tdm bia 4, ban Binh quay tdm bia B .
Quan sat xem mili tén ding & hinh quat nao trén hai tam bia.

Tam bia A Tdm bia B
Hinh 8.3

a) Phép thu la gi?

b) Mé ta khong gian mau ctia phép thir.

¢) Tinh x4c sut cia cac bién cb sau:

E: “Tich hai s6 ¢ hinh quat ma hai miii tén chi vao bang 6”;

F: “Tich hai s6 ¢ hinh quat ma hai miii tén chi vao nho hon 5”;

G: “Tich hai s6 & hinh quat ma hai mii tén chi vao 13 s6 chin”.
Loi gidi

a) Phép thir 1a ban Nam quay tim bia 4, ban Binh quay tdm bia B.

b) Ta lap bang sau:
Tam bia A
1 2 3
T4m bia B
1 (L1) (1:2) (1:3)
2 (2:1) (2:2) (2:3)
3 (3:1) (3:2) (3:3)
4 (4:1) (4:2) (4:3)
5 (5:1) (5;2) (5;3)

MB&i 6 trong bang trén 13 mot két qua c6 thé. Cac két qua c6 thé nay 1a dong kha ning. Khong gian mau 1a
Q= {(1L,1);(1,2);(1,3);(2,1);(2,2)5(2,3);(3,1);(3,2);(3,3); (4, 1); (4, 2);(4,3); (5,1)5(5,2);(5,3)} .

Khong gian mau c6 15 phén ti.

. . 4 2
¢) C6 2 ket qua thudn lgi cho bién ¢6 E 1a (3,2) va (2,3). Vay P(E)= e



- Céc két qua thuan loi cho bién ¢d F : Co mot 6 c6 tich hai s6 bang 1 1a (1,1) ; cac 6 o tich hai s6 bang
213 (1,2); (2,1); cac 6 co tich hai s6 bang 3 1a (1,3); (3,1); cac 6 c6 tich hai s6 bang 4 1a (2,2);(4,1). Do

d6, 6 7 két qua thuan lgi cho bién ¢6 F 1a (1,1);(1,2);(2,1);(1,3); (3,1);(2,2);(4,1). Vay P(F)= %

- Tich ab 1a s chin khi va chi khi trong cip (a,b) c6 it nhat mot s6 chan.
Do d6, c6 9 két qua thuan loi cho bién cd G 1a (1,2);(2,1);(2,2);(2,3);(3,2);(4,1); (4,2);(4,3):(5,2)

. 9 3

B. BAI TAP

8.9. C6 hai thi dung cac tAm thé. TGi I dung 4 tam thé ghi cac chit cai TT, TH,HT va HH. Tui Il dung 2
tAm thé ghi cac chit cai 7 va H . Tir mdi thi rat ngiu nhién ra mot tam thé rdi ghép hai thé lai véi nhau
dé duoc ba chit ci, trong d6 thé hai chit cai dat trudce, chang han tam thé TT ghép voi tim th¢ H duoc ba
chir cai TTH.

Tinh xac suat cua cac bién cO sau:

a) E: “Trong ba chir céi, c6 hai chit H va mot chir T”;

b) F: “Trong ba chit cai, c6 nhidu nhat hai chir T”.

8.10. Gieo dong thoi hai con xiic xic can ddi va dong chét I va I1. Tinh x4c suit ciia cac bién cd sau:
G: “Khong ¢ con xuc xdc ndo xuat hién mit 6 chim”;

H: “S6 chdm xudt hién trén con xuc xic I 1a s6 1é va sb chAm xuét hién trén con xtc xéac II Ién hon 47;
K: “Sb chdm xuét hién trén ca hai con xuc xic 16n hon 2”.

8.11. Trén mdt day phé c6 ba quan dn A4, B,C . Hai ban Vin va Hai mdi ngudi chon ngau nhién mot quan

an dé an trua.

a) Mo ta khong gian mau cuia phép thir.
b) Tinh x4c suét cta cac bién cb sau:
E: “Hai ban cung vao mot quan”;

F: “C4 hai ban khong chon quan C”;
G: “C6 it nhat mot ban chon quan B”.

PHAN 2. BAI TAP THEM
Bai 1. Ban Tung gieo mdt con xic xac va ban Son gieo mot dong xu lién tiép hai 1an.

a) Phép thu 1a gi?
b) M6 ta khong gian mau cta phép thr.

Bai2. T6 1 gém 4 hoc sinh 1a Trung, Hau, BDam, Pang. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao 1a phép
thir ngau nhién?



a) Chon ra déng thoi 4 hoc sinh tr TO 1 .

b) Chon ra 1 hoc sinh c6 tén bt ddu bang chit cai Ttr T6 1 .

¢) Chon ra 1 hoc sinh c6 tén bit dau bang chit cai D tr T6 1 .

Bai 3. Mot hop chtra 1 qua bong mau xanh va 4 qua bong mau do.

a) Hay xac dinh khong gian mau ctia phép thir chon ngau nhién 1 qua bong tir hop.

b) Liét ké cac phan tir cua khong gian mau ctia phép thir chon ngau nhién dong thoi 2 qua bong tir hop.

Bai 4. Doi bong ban 16p 9 C gdm 2 ban nam 1a Long va Hoang, 2 ban nit 1a Ha va Thanh. Huén luyén
vién chon ra ngau nhién mot d6i nam nir tir d6i bong dé di thi dau.

a) Liét ké cac cach chon ngau nhién mot d61 nam nir.

b) Liét ké cac két qua thudn loi cho bién ¢ A : "C6 it nhdt mot trong hai ban Hoang va Thanh duoc
chon".

Bai 5. Mot hop chua 3 tam thé cung loai dugc danh s6 1an luot 1a 6;7;8. Ban Viét léy 1an luot 3 tim thé
tir hop mot cach ngiu nhién. Tam thé 14y ra khong duoc tra lai hop.
a) Xac dinh khong gian mau cta phép thir. Khong gian mau cia phép thir c6 bao nhiéu phan tir?

b) Liét ké cac két qua thudn loi cho bién cd A: "Tam thé danh sb 8 dugc ldy cubi cting". C6 bao nhiéu két
qua thuan loi cho bién cd A ?

Bai 6. Ban Hoa gieo mdt con xtic xac can doi va ban Son gieo mdt dong xu lién tiép hai lan. Tinh xac suat
cta cac bién co sau:

a) A :“So cham xuat hién trén con xuc xdc la 6 va hai lan dong xu xuat hién mat ngura”;

b) B :“So cham xuat hién trén con xtc xac la 1 hoac 2 va mot lan dong xu xuat hi¢n mat sap, mot lan
dong xu xuat hién mat ngura”.

Bai 7. Ban An gico mdt déng xu. Ban Tung rat ngﬁu nhién mot tAm thé tir mot hop chua 5 tam thé ¢ ghi
chit a,b,c,d,e. Tinh x4c suat cua cac bién cb sau:
a) E: “Pdng xu xuat hién mat sdp va khong rat dugc tim thé ghi chir a hodc b”;
b) F: “Déng xu xuét hién mat ngura hodc rat dugc tam thé ghi chit b”.
, £ , N . N \ N 6 3
b) C6 6 ket qua thudn loi cho bien ¢o F 14 Na, Nb,Nc,Nd,Ne,Sb . Vay P(F)= o-s

Bai 8. Trén ban c6 mot tim bia hinh tron duoc chia thanh 10 hinh quat béng nhau va dugc danh sd tir 1
dén 10 nhu Hinh 1. Thanh quay miii tén ¢ tim va quan sat xem khi dimg lai miii tén chi vao 6 s6 méy.



a) Cac két qua ctia phép thir c6 ddng kha ning khong? Tai sao?

b) Tinh xac suat ciia moi bién ¢ sau:
A: "Miii tén chi vao 6 ghi so6 chia hét cho 3";

B: "Mili tén chi vao 6 ghi s6 16n hon 6".

Bai 9. Trong tu lanh nha ban Minh c6 6 hop thit ga, 4 hop thit heo va 10 hop thit bo. Cac hop nay cé kich
thudc va khéi lugng bang nhau. Vi tinh nghich nén ban Minh d3 x¢é hét nhin ghi trén cac hop. Me Minh

chon ngau nhién

1 trong céac hop thit trén.

a) Cac két qua ctia phép thir c6 ddng kha ning khong? Tai sao?

b) Tinh xac suat cia moi bién co sau:

A: "HOp dugc chon 1a hdp thit ga";

Hinh 1

B: "Hop dugc chon khong phai 1a hop thit heo".

Bai 10. Mgt phan xudng co khi ¢6 40 cong nhan. Ti 1¢ ) cong nhan la thg bac 6;7;8 lan luot 1a

50%,30% va 20% . Chon ngiu nhién 1 cong nhan ctia phan xuong.

a) Xac dinh s6 két qua c6 thé xay ra ctia phép thr.

b) Tinh x4c suat cuia moi bién co sau:

A: "Cong nhan dugc chon 1a tho bac 8";

B: "Coéng nhan duogc chon khong phai la thg bac 6".

Bai 11. Lép ban Van c6 20 hoc sinh nam va mot s6 hoc sinh nir. Chon ngﬁu nhién 1 hoc sinh trong 16p.
Biét rang xac suat dé ban do 14 hoc sinh nu 14 0,375 . Hoi 16p ban Van c6 téng s6 bao nhiéu hoc sinh?

Bai 12. Bang sau ghi lai két qua kham mit cta cac ban hoc sinh 16p 9H .

Gidi tinh Tinh trang mit Khong bi tat khic xa
Nam 12 Bi tat khuc xa
Nir 14 9

Chon ngau nhién 1 hoc sinh 16p 9 H . Tinh x4c suat cua moi bién co sau:




A: "Hoc sinh dugc chon 1a hoc sinh nam va khong bi tat khic xa";
B : "Hoc sinh duoc chon la hoc sinh nu";
C: "Hoc sinh duogc chon bi tat khic xa'.

Bai 13. Ban Minh ¢6 5 tm thé cung loai dugc ghi s6 1an luot tr 1 dén 5 . Minh chon ngﬁu nhién 1 tim

the, xem s trén thé va thay s6 d6 vao vi tri ciia diu ? trong phuong trinh sau: x* + 2x+ 2 = 0 (¥)

Tinh x4c suat ctia bién co A : "Phuong trinh (*) c6 nghiém".



BAI TAP CUOI CHUONG VIII
PHAN 1: GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

A. TRAC NGHIEM
8.12. Gieo dong thoi hai con xiic xic can ddi, dong chat. Xac suat dé “Tong s6 chim xuét hién trén hai
con xtic xdc 16n hon hodc bang 10” 14
A.l. B.g. C.l. D.i.

36 9 6 36
8.13. C6 hai thi I va IT. TGi I chua 4 tim thé, danh s6 152 ;3 ; 4. Tai Il chtra 5 tim the, danhs6 1323 ;
4 ; 5. Rat ngau nhién mot tim the tir mdi tari I va I1. Xéc suat dé ca hai tim thé rit ra déu ghi s6 chan la

1 3

A —. B. —. C.
5 20

D. -
21

NG

8.14. Mét tui dung 4 vién bi ¢6 cung khdi luong va kich thudc, dugc danh s61:2:3:4. Léy ngéu nhién
hai vién bi tir trong t0i. Xéac sudt dé tich hai s6 ghi trén hai vién bi 16n hon 3 1a

A B. 2. e D. 2.
7 3 4 6
B. TU LUAN

8.15. C6 hai thi I va IL. TGi I chua 3 tAm thé, danh s6 2 ; 3 ; 4. Tui II chira 2 tAm thé, danh s6 5; 6. Tir mdi
tai I va II, rat ngﬁu nhién mot tam thé. Tinh xac suat ctia cac bién ¢ sau:

A : “Hai s ghi trén hai tim thé chénh nhau 2 don vi”;

B: “Hai s6 ghi trén hai tdm thé chénh nhau 16n hon 2 don vi”;

C: “Tich hai sb ghi trén hai tam thé 1a mot sb chan™;

D: “Téng hai s6 ghi trén hai tim thé 1a mot s6 nguyén t5”.

8.16. Gieo dong thoi hai con xtic xic can dbi, ddng chat I va II. Tinh x4c suét ciia cac bién cb sau:

E: “Tdong s6 cham xuat hién trén hai con xtc xdc bang 117

F: “Téng s6 chdm xudt hién trén hai con xuc xdc bang 8 hodc 9”;

G: “Tong s6 chAm xuét hién trén hai con xtc xac nhé hon 6”.

8.17. Hai ban Minh va Huy choi mt trd choi nhu sau: Minh chon ngiu nhién mét s6 trong tap hop
{5,6,7;8;9;10} . Huy chon ngau nhién mt so trong tap hop {4;5;7;8;9;11}. Ban nao chon dugc s6 16n
ho:n sé’lé nguoi thing cude. Néu hai s6 chon dugc bang nhau thi két qua 1a hoa. Tinh xac suit ciia cac
bién co sau:

a) A: “Ban Minh thang”;

b) B: “Ban Huy thing”.

PHAN 2. BAI TAP THEM

A. TRAC NGHIEM

1. Gieo ddng thoi hai con xuc xdc can ddi, dong chat. Xéac suat dé “Tong s6 chAm xuét hién trén hai con
xtc xdc 16n hon hodc bang 10” 1a:

A.l B.E. C
9

1
36 "6 " 36



2. C6 hai ti [ va II chtra 4 tAm thé, danh s§ 1 ;2 ; 3 ; 4. Tai Il chira 5 tAm thé, danhs6 1;2 ;3 ;4 ;5. Rat
ngiu nhién mot tim thé tir mdi tai I va II. Xéc suat dé hai tm thé rat ra déu ghi s6 chén 1a:
3

B. —. C.
20

.=
21

A.

| —
N

3. Mot ti dung 4 vién bi co cung khéi lugng va kich thude, duoe danh sb 1 ;2 ; 3 ; 4. Ly ngiu nhién hai
vién bi trong thi. X4c suat dé tich hai sb ghi trén hai vién bi 16n hon 3 la:

A2 B. 2. . D.>.
7 3 6

AW

4. C6 hai tai I va II. Ti I chira ba qua cau ghi cac s6 1,2,3. Tai II chtra bon tm thé ghi cac sd 1,2,3.4.
Lay ngau nhién mot qua cau va mot tam thé tir moi tui I va I1. Xdc suat ctia bién c6 “Tich hai so ghi trén
qua cau va tam thé bang 6” la

Al B.L. c.2. D. L.
6 7 11 4

5. Hai ban Minh va Dung moi nguoi gieo ngau nhién mot con xuc xac can doi. Xac suat dé so cham xuat
hién trén hai con xuc xac nhu nhau la

A. 3 B.

L . D
11 7

1
3

N~

6. Ban Son gieo mot dong xu can do6i va ban Hoa gieo dong thoi hai dong xu can doi. Xac suat dé co hai
dong xu xuat hién mat sap, mot dong xu xuat hién mat ngtra 1a

A2 B. . c.2. D. 2+
8 10 7 31

B. TU LUAN
1. C6 hai thi I va II. TGi I chtra 3 tdm the, danh s6 2 ; 3 ; 4. Tai II chira 32 tam thé, danh s6 5 ; 6. Tir mdi
tai I va II, rat ngau nhién mot tim thé. Tinh x4c sut cua céac bién cd sau:

A: “Hai sb ghi trén hai tdm thé chénh nhau 2 don vi”;

B: “Hai s6 ghi trén hai tim thé chénh nhau 16n hon 2 don vi”;

C: “Tich hai sb ghi trén hai tam thé 12 mot sb chin”;

D: “Tdng hai s6 ghi trén hai tim thé 1a mot s6 nguyén t6”.

2. Gieo dong thoi hai con xtic xic can ddi, dong chat I va II. Tinh x4c suit cua cac bién cd sau:
E: “Téng s6 chAm xuat hién trén hai con xuc xac bang 117;

F: “Téng s6 chAm xuét hién trén hai con xtc xéic béng 8 hoac 97;

G: “Tong s6 chidm xuat hién trén hai con xtc xic nho hon 6.

3. Hai ban Minh va Huy choi mdt tro choi nhu sau: Minh chon ng'?lu nhién mot sd trong tap hop
{5; 6;7:8;9;1 1} Ban nao chon duoc sb 16n hon sé 1a nguoi théng cudc. Néu hai s6 chon duge béng nhau

thi két qua 1a hoa. Tinh x4c suat cua cac bién co sau:

a) A: “Ban Minh théng”;



b) B: “Ban Huy thing”.

4. Mot chiée hop c6 chua 5 tam thé cung loai, dugc danh s6lanlugt1a3;5;6;7; 9. L'Qiy ngau nhién déng
thoi 2 tAm thé tir hop.

a) Xac dinh khong gian miu va s6 két qua c6 thé xay ra cia phép thr.
b) Tinh xé4c suét ciia cac bién cb sau:

A: “Tich cac s6 ghi trén 2 tAm thé chia hét cho 3”;

B: “Téng cac sb ghi trén 2 tAm thé lon hon 13”.

5. Mot chiée hop chira 1 vién bi xanh, 1 vién bi d6 va 1 vién bi tréng. Céc vién bi c6 cung kich thudc va
khdi lwong. Dung 1an luot 1iy ra ngdu nhién timg vién bi tir trong hop cho dén khi hét bi.

a) Xac dinh khong gian mau cua phép thir.

b) Tinh x4c suét cua cac bién cb sau:

A: “Vién bi mau xanh duoc iy ra cudi cing”;

B: “Vién bi mau tring duoc ldy ra trudc vién bi mau do”;
C: “Vién bi lay ra dau tién khong phai 1a bi mau tring”.

6. T1i keo trai cay c6 60 vién, trong do c6 20 vién keo vi sau riéng, 15 vién keo vi cam, 7 vién keo vi dau,
10 vién keo vi chanh, 8 vién keo vi mit. Ban Toan lay ngau nhién mét vién keo trong tui. Tinh xac suat
cua cac bién co:

a) E: “Ban Toan lay duoc keo vi sau riéng”;
b) F: “Ban Toan léy duoc keo vi cam hoac chanh”;
¢) G: “Ban Toan khong léy duoc keo vi dau”.

7. Pai truyén hinh diéu tra y kién ctia mot s6 khan gia vé mot chuong trinh giai tri. Két qua diéu tra duoc
thong ké trong bang dudi day.

Thich Khong thich
Nam 523 154
Nir 147 68

Chon ngau nhién mét trong so nhirng ngudi dugc diéu tra. Tinh xac suat cia cac bién cb:
a) A: “Chon dugc 1 khan gid nti khong thich chuong trinh”;

b) B: “Chon dugc 1 khan gia nam”;

¢) C: “Chon duogc 1 khan gi thich chuong trinh”.

8. Ban An gieo mét con xuc xdc can doi va ban Binh gieo mgt dong xu can doi. Tinh xac suat cua céc bién
cO sau:

E: “S6 cham xuat hi¢n trén con xtc xac la 6 va dong xu xuat hién mat sap”;
F: “S6 cham xuat hién trén con xuc xac 1a so 1¢”;

G: “So6 cham xuat hién trén con xuc xac la so chan va dong xu xuat hi€n mat sap”;



H: “S6 cham xuat hién trén con xuc xac 1a 5 hodc dong xu xuat hi¢én mat ngua”.

9. Trong mdt trd choi, c6 hai banh xe, mdi banh xe dugc gén vao truc quay c6 miii t€n & tdm. Banh xe thu
nhat dugc chia 1am bon hinh quat nhu nhau va son cac mau: tring, do, xanh, vang. Banh xe thir hai duoc
chia lam ba hinh quat nhu nhau va son cac mau: do, xanh, vang. Ngudi choi quay hai banh xe. Nguoi choi
dat giai nhat néu hai miii tén dirng lai & hai hinh quat mau do, dat giai nhi néu hai miii tén dimg lai & hai
hinh quat cting mau va dat giai ba néu c6 dung mot miii tén dimg ¢ hinh quat mau do.

Tinh x4c sudt ctia cac bién cd sau:
a) E: “Nguoi choi dat giai nhat”;
b) F: “Nguoi choi dat gidi nhi”;
¢) G: “Nguoi choi dat gidi ba”.

10. Ban Tuén viét ba birc thu cho ba nguodi ban 1a An, Binh, Cuong va viét tén, dia chi caa ba ngudi ban do
1én ba chiéc phong bi. Xép ngau nhién ba birc thu d6 vao ba phong bi.

a) M6 ta khong gian mau ciia phép thur.
b) Tinh x4c suét ctia cac bién ¢ sau:

E: “C6 dling mot burc thu ding dia chi”;
F: “Ca ba buc thu dung dia chi”;

G: “Khong cé buc thu nao ding dia chi”;
H: “C6 it nhat mot bt thu dang dia chi”.

11. Mot tAm bia hinh tron duogc chia lam sau hinh quat tron co6 dién tich béng nhau; ghi cac $61,2,3,4,5,6
va dugc gan vao truc quay c6 miii tén c6 dinh ¢ tdm. Quay tam bia hai lan. Tinh x4c suat d€ miii tén chi
vao hai hinh quat tron khong d6i xing nhau qua tam.

12. Mau hat ctua ddu Ha Lan c6 hai kiéu hinh 1 vang va xanh. C6 hai gene tng vé6i hai kiéu hinh nay
allele troi 4 va allele 1an a. Hinh dang hat cua dau Ha Lan c¢6 hai kiéu hinh 14 hat tron va hat nhan. C6
hai gene tmg voi hai kiéu hinh nay allele troi B va allele lin b. Khi cho lai hai cay ddu Ha Lan, cip gene
ctia cdy con ldy ngiu nhién mot gene tir cdy bd va mot gene tir cdy me. Gid sir ca cdy b va ciy me c6
kiéu hinh “Hat vang va tron”. Cay b6 c6 kiéu gene 1a (Aa, Bb), ciy me c6 kiéu gene 1a (Aa, Bb). Tinh xé4c
suat dé cay con co kiéu hinh nhu ciy b va cay me.

Ciu 13. T 2 gdm 4 ban hoc sinh 1a My, Chau, Trong, Thuy. Trong cic hoat dong sau, hoat dong nao 1a
phép thir ngau nhién?



a) Chon ra 1an luot 4 hoc sinh tir TH 2 .
b) Chon ra 1 hoc sinh c6 tén bét dau tir chir cai M tir T6 2 .
¢) Chon ra dong thoi 2 hoc sinh c6 tén bat dau tir chir cai T tir TH 2 .

Cau 14. Trong mot nhém 10 hoc sinh 16p 9 ¢6 5 ban hoc trudng Quang Trung; 3 ban hoc truong Nguyén
Hué va 2 ban hoc truong Tay Son.

Chon ngau nhién 1 hoc sinh trong 10 hoc sinh d6.

a) Khong gian miu cua phép thir c6 bao nhiéu phan tir?
b) Tinh xé4c suét ctia mdi bién cb sau:

A: "Ban hoc sinh dugc chon hoc truong Quang Trung";
B: "Ban hoc sinh dugc chon khong hoc truong Tay Son".

Cau 15. M6t doanh nghiép nhan thay ti 1é nhan vién c¢6 qué ¢ Tién Giang, Hau Giang va Can Tho lan
luot 1a 35%,45% va 20% . Chon ngau nhién 1 nhan vién ctia doanh nghiép.

Tinh xé4c suit cia mdi bién cd sau:

A: "Nhan vién dugc chon c6 qué ¢ Hau Giang";

B: "Nhan vién dugc chon c6 qué khong phai & Can Tho';

C: "Nhan vién dugc chon c6 qué ¢ ving Pong bang séng Ctru Long".

Céu 16. Ban Minh quan tdm dén mdi lién hé giira gi6i tinh va mau sdc yéu thich nhat ciia mdi ngudi. Sau
khi phong van tit ca 40 hoc sinh 16p 9 A , Minh thu duoc két qua sau:

Gi6i tinh Mau sac Tring Den bé Xanh
Nam 4 8 2 7
Nir 6 3 7 3

Chon ngiu nhién 1 ban trong 16p 9 A . Tinh x4c suat ciia cac bién co sau:

A: "Ban dugc chon 13 nam va yéu thich nhat mau den";

B: "Ban dugc chon yéu thich nhat mau xanh";

C: "Ban dugc chon yéu thich nhét mau xanh hodc mau do";

D: "Ban dugc chon 13 nur va c6 mau sic yéu thich nhat khong phai 1a mau do".

Ciu 17. Trén gia sach c6 3 quyén sach Toan, Ngir vin va Mi thuat duoc sép xép theo the tu d6. Ban
Thanh 14y ngiu nhién ddng thoi 2 quyén sach tir trén gia.

a) Xac dinh khong gian mau cua phép thir.
b) Xac dinh cac két qua thuan loi va tinh x4c suat ciia mdi bién ¢ sau:
A: "C6 1 quyén sach Toan trong 2 quyén sach duogc lay";

B: "Khong c6 quyén sach Mi thuat nio trong 2 quyén sach duoc lay";



C: "Hai quyén sach dugc lay dugc xép canh nhau trén gia";
D: "Hai quyén sach dugc 1y déu la sach Ngir van".

Cau 18. Hop thu nhét chtra 3 vién bi xanh va 6 vién bi do. Hop thtr hai chira 5 vién bi xanh va mot $6
vién bi do. Cac bién bi c¢6 cung kich thudc va khdi luong. Ban An chon ngdu nhién 1 vién bi tir hop thi
nhét, ban Théng chon ngau nhién 1 vién bi tir hop thir hai.

a) Tinh x4c suat cia bién c¢o "Ban An chon dugc vién bi mau xanh".

b) Biét rang xac suat ban Thang chon ngau nhién dugc vién bi mau xanh bang xac suat ban An chon dugc
vién bi mau xanh. Trong hop thi hai c6 bao nhiéu vién bi d6?

Cau 19. Ban Hién gieo hai con xtc xac can doi va dong chat. Xét bién c6 A : "Tich s6 cham xuat hién
trén hai con xuc xac la s6 nguyén to".

a) Liét ké cac két qua thuan lgi cho bién cb A .

b) Tinh xac suat cua bién co A .



CHUONG IX. PUONG TRON NGOAI TIEP VA PUONG TRON NOI TIEP.
BAI 27. GOC NQI TIEP

A. CAC KIEN THUC CAN NHO
1. Géc ndi tiép va cung bi chan
Dinh nghia
Goc noi tiép cua dudng tron 1 goc c6 dinh nam trén duong tron va hai canh chura hai ddy cung cua dudng
tron d6. Cung nam bén trong goc duoc goi la cung bi chan.
Vidu 1. Trong cac goc A B,C,D & Hinh 9.3, goc nao la goc nai tiép, goc nao khdng phai goc noi tiép
cua duong tron ve trong hinh? Vi sao?

ODAOL

Hinh 9.3

Loi gidi
Céc goc A va C khong phai goc noi tiép cia duong tron vi dinh khdng nam trén duong tron. Goc D ¢6
mot canh khong chira day cung ciia dudng tron nén ciing khong 1 goc ndi tiép cua dudng tron. Goc B ¢6
dinh B nam trén duong tron va hai canh chira hai day cung caa duong tron nén 1a goc noi tiép cua duong
tron.
2. Pinh Ii sau cho biét méi lién hé giira goc ndi tiép véi cung bi chin:
Pinh |Ii: Trong mot duong tron, sé do caa goc noi tiép bang nira sé do cua cung bi chan.

GT| AB,Ce(0).

KL ACB=%sd‘AB (cung AB khdng chtra C ).

Chirng minh. Ta xét ba truong hop sau (H.9.4).

C
c
D
A
B A B A B

Trudng hop 1 Truéng hop 2 Trudng hop 3
Hinh 9.4

Truwong hop 1: Tam O nam trén mot canh cia goc ACB . Gia sir O € CB. Do tam giac OAC can tai O
va c0 tong cac goc bang 180" nén: 2ACB = ACO +CAO =180" — AOC = AOB.

Do AOB = sd AB (vi AOB la goc ¢ tam chan cung AB) nén ACB:%AOB:%sd AB.



Truwong hop 2: Tam O nam bén trong goc ACB . V& dudng kinh CD . Ap dung Trudng hop 1 cho céc
g6c noi tiép ACD va DCB vdi canh CD di qua O, ta dugc: ACD = %sdAD va DCB = %sdDB

Suyra ACB = ACD -+ DCB :%sdAD+%sdDB = %sd‘ AB.

Truwong hop 3: Tam O nam ngoai géc ACB . V& duong kinh CD. Ap dung Trudng hop 1 cho cac géc
ndi tiép ACD va BCD véi canh CD di qua O, twong tu nhu trén ta duoc:

ACB=ACD-BCD = %SJAD—%SJBD = %sd AB

Nhan xét. Tir dinh If trén ta ¢ cac khang dinh sau ddi véi cac goc noi tiép cia mot dudng tron hoidc cua
hai duong tron bang nhau:

- C4c goc ngi tiép bang nhau chan céc cung bang nhau.

- C4c gbc ngi tiép cling chan mét cung hodc chdn cac cung bang nhau thi bang nhau.

- C4c gbc ngi tiép chan cung nhé thi c6 sé do bang nira sé do cuia goc ¢ tdm chdn ciing mét cung.

- Goc néi tiép chan nita dwong tron 1a goc vudng.

Vi du 2. Cho duong tron (O) va cac diém A,B,C,D trén (O) nhu Hinh 9.5. Biét ring BAC =60, hay
tinh s6 do cua céc goc BOC va BDC .

B

Hinh 9.5
Loi gidi
Xét duong tron (0), ta co:
- Do hai g6c ngi tiép BDC va BAC ciing chan cung nhé BC nénBDC = BAC =60;
- Vi gdc noi tiép BAC va goc & tam BOC cuing chin cung nho BC nén BOC = 2BAC =120,
B. CAC DANG TOAN

DANG 1. TiNH SO PO GOC, CUNG

1. Phuwong phap
Trong mot duong tron:
e Céc gdc noi tiép bang nhau chan cac cung bang nhau va nguoc lai.
e Céc gdc noi tiép cuing chan mot cung hodc chan cac cung bang nhau thi bang nhau
e GOc noi tiép (nho hon hodc bang 90°) ¢6 sé do bang nira s6 do cua goc & tm ciing chan mot cung
e Goc ndi tiép chan nira duong tron 1a goc vudng.
2.Vidu

Vi du 1. Mot huan luyén vién cho cau thu tap sit bong vao cau mén PQ. Bong duoc dit ¢ cac vi tri A, B,
C trén moét cung tron nhu hinh 22.




Hinh 22

Hay so sanh cac goc PAQ,PBQ,PCQ .

Vidu 2. Xem hinh 24 (hai duong tron c6 tam 1a B, C va diém B nam trén dudng tron tam C)

Q
P
Hinh 24
a) Biét MAN =30°. Tinh PCQ.
b) Néu PCQ=136° thi MAN c6 sb do 1a bao nhiéu?
Vi du 3. Dya vao hinh vé sau:
B
C s
T150° 30
D% _ — — A4

a) Tinh s6 do cung nho CD.
b) Tinh s6 do cung nhé BD.

Vi du 4. Cho tir giac ABCD ni tiép duong tron (O), biét BAC =30°, BCA=40° (nhu hinh v& bén).



Tinh s6 do cac goc ABC, ADC, AOC .

DANG 2. CHUNG MINH CAC GOC BANG NHAU, CAC CUNG BANG NHAU. TAM GIAC
PONG DANG

1. Phuwong phap
Trong mét duong tron:
e Céc gdc noi tiép bang nhau chan cac cung bang nhau va nguoc lai.
e Céc goc noi tiép cung chan mét cung hoic chin cac cung bang nhau thi bang nhau
e Goc ndi tiép (nho hon hodc bang 90°) ¢d sb do bang nira sé do cua goc ¢ tam cling chan mot cung
e GOc noi tiép chin nira duong tron 1a goc vuodng.
2.Vidu

Vi du 1. Cho hai dudng tron bang nhau (O) va (O’) cét nhau tai A va B. V& duong thang qua A cit (O) tai
M va cit (O°) tai N (A nam giira M va N) . Hoi MBN la tam gié4c gi? Tai sao?

Hinh 23

Vi du 2. Trén dudng tron (O) duong kinh AB, lay diém M (khac A va B) . Vé tiép tuyén caa (O) tai A.
Puong thang BM cit tiép tuyén dé tai C. Ching minh rang ta luén ¢6: MA> = MB.MC

Vi du 3. Cho dudng tron (O) va mot diém M cb dinh khong nam trén duong tron. Qua M ké hai duong
thang. Puong thang thtr nhét cat (O) tai A va B. Puong thang thir hai cét (O) tai C va D. Ching minh:
MA.MB=MC.MD

Huéng dan: Xét ca hai truong hop diém M nam bén trong va bén ngoai dudng tron. Trong mdi truong
hop, xét hai tam giac dong dang.

Vi du 4. Mot chiéc cau duoc thiét ké nhu hinh 30 c6 d¢ dai AB = 40m, chiéu cao MK = 3m. Hay tinh béan
Kinh cta duong tron chira cung AMB.




Hinh 30

Vi du 5. Cho AB, BC, CA la ba day cua dudng tron (O) T diém chinh gitra M cia cung AB vé day MN
song song vai day BC. Goi giao diém cia MN va AC 12 S. Chang minh SM = SC va SN = SA.

Vidu 6. Cho AABC cantai A (A <90°). V& duong tron dudng kinh AB cit BC tai D, cit AC tai E.
a) Chung minh BD = DE .
b) Chtng minh CBE = %BAC.

Vi du 7. Cho tam gidc ABC c6 ba goc nhon, duong cao AH va noi tiép duong tron tam O, duong kinh
AM

a) Tinh ACM .

b) Chtng minh BAH =OCA .

¢) Goi N la giao diém cua AH véi (O). Tt gidc BCMN la hinh gi? Vi sa0?

Vi du 8. Cho tam giéc nhon ABC noi tiép duong tron (0). Tur dinh A ta ke duong cao AH (H thudc
BC). Chiing minh rang BAH = OAC..

Vi du 9. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O;R), AH 1a duong cao (H e BC). Chiing minh rang:
AB.AC=2R.AH .

DANG 3. CHUNG MINH HAI PUONG THANG SONG SONG, VUONG GOC, BA PIEM
THANG HANG

Vi du 1. Cho hai duong tron (O) va (O”) cat nhau tai A va B. V& cac duong kinh AC va AD cua hai
duong tron. Chirng minh rang ba diém C, B, D thang hang.

Hinh 26




Vidy 2. Cho duong tron tam (0) , dwong kinh AB va S la mot diém nam bén ngoai dudng tron, SA va
SB lan luot cit duong tron tai M, N. Goi H 1a giao diém caa BM va AN. CHing minh rang SH vuéng goc
véi AB.

Vi du 3. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB, diém D thudc (O). Goi E 1a diém dbi xing véi A qua D

a) AABE latam giac gi?

b) Goi K 1a giao diém cua EB vd¢i (O), Ching minh rang: OD L AK .

Vi du 4. Cho ntra dudng tron (O) duong kinh AB = 2R va diém C nam ngoai nira dudng tron. CA cat nira
dudng tron tai M, CB cat nira duong tron tai N. Goi H 1a giao diém cua AN va BM.

a) Chung minh ring CH L AB.

b) Goi I 1a trung diém cia CH. Chitng minh rang Ml 14 tiép tuyén cua nira dudng tron (O) .

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

9.1. Nhiing khang dinh nao sau day la ding?

a) Hai goc noi tiép bang nhau thi chan ciing mot cung.

b) Géc ndi tiép nho hon 90° cd sb do bang nira sé do cuia goc & thm chan cling mot cung.

¢) G6c noi tiép chin cung nho 6 sé do bang sb do cua goc o tm chan ciing mot cung.

d) Hai goc ndi tiép bang nhau thi chin hai cung bang nhau.

9.2. Cho cac diém nhu Hinh 9.7. Tinh s6 do cac goc cua tam giac ABC, biét rang

AOB =120",BOC =80".

Hinh 9.7
9.3. Cho dudng tron (O) va hai day cung AC,BD cét nhau tai X (H.9.8). Tinh sb do goc $A X B$ biét

ring ADB=30" va DBC =50".
A '
S0a
[/ !
D
C

Hinh 9.8
9.4. Cho dudng tron (O) va hai day cung AB,CD cét nhau tai diém Inam trong (O) (H.9 .9)




Hinh 9.9

a) Biét ring AOC =60",BOD =80". Tinh s6 do ctia géc AID .

b) Chung minh rang IA-IB=IC-ID.

9.5. Cho duong tron (O), duong kinh AB va diém S nam ngoai (O) . Cho hai dudng thang SA, SB lan
luot cit (O) tai M (khac A) va N (khac B). Goi P 1a giao diém cua BM va AN (H.9.10). Chang
minh rang SP vuéng goc véi AB.

B Hinhoio

9.6. Trén san bong, khi qua bong duoc dit tai diém phat dén thi c6 gdc sat bang 36° va qua bong céach
mdi coc gon 11,6m (H.9.11). Hoi khi qua bong dat & vi tri cach diém phat dén 11,6m thi goc st bang
bao nhiéu?

Hinh 9.1

D. BAI TAPTU LUYEN

Bai 1. Cho ntra dudng tron (O) duong kinh AB va day AC cing cung AC c6 s6 do bang 60°.

a) So sénh cac goc cua AABC.

b) Goi M va N lan luot 1a diém chinh giita cua cac cung AC va BC, hai day AN va BM cit nhau tai
| . Chang minh rang CI la tia phan giac caa ACB.

Bai 2. Trén canh huyén BC cua tam giac vuéng ABC vé phia ngoai ta dung hinh vudng véi tam tai
diém O. Chting minh rang A O 1a tia phan giac cua goc BAC'.

Bai 3. Chotam gidc ABC noi tiép duongtron O; R . V& AD la duong cao cua tam giac ABC . Ching

minh rang BAD = OAC'.



Bai 4. Cho tam giac ABC noi tiép trong dudng tron (O) . Buong phan giac trong géc A cat duong tron
ngoai tiép tam giac tai D . Goi I 1atdm vong tron noi tiép tam giac ABC' . Chung minh DB = DC = DI

Bai 5. Chotam gidc ABC A =90" va AB < AC. V& duong tron tam A ban kinh AB cit BC tai
D, cit AC tai E.Ching minhring DB.CB = EB*.

Bai6. Cho tam gidc ABC c6 A nhon noi tiép trong dwong tron O;R . Chuang minh rang:

BC =2Rsin BAC'.

Bai 7. Cho ntra duong tron (O) dudng kinh AB. Lay M 1a diém ty y trén nira dudng tron (M khac A va
B). Ké MH vuéng gdc véi AB (H e AB). Trén cling mot nira mit phang bo AB chtra nira dudng tron (O)
V& hai nira dwong tron tam O,, duong kinh AH va tam O,, duong kinh BH. Poan MA va MB cit hai nira
dudng tron (O,) va (0,) lan luot tai P va Q. Chirng minh rang:

a) MH =PQ.

b) AMPQ ~ AMBA.

c) PQ la tiép tuyén chung caa hai dudng tron (O,) va (O,).

Bai 8. Cho nira duong tron (O) duong kinh AB va day AC cing cung AC c6 sb do bang 60°.

a) So sanh cac goc cua AABC;

b) Goi M va N lan lugt 13 diém chinh gitra caa cac cung AC va BC. Hai day AN va BM cit nhau tai diém
. Chitng minh rang CI 4 tia phan giac cua goc ACB.

Bai 9. Cho tam giac ABC can tai A (A<90°) . V& duong tron duong kinh AB cit BC tai D, cit AC tai
E. Chting minh rang:

a) Tam giac DBE can;

b) CBE = % BAC

Bai 10. Cho tam giac ABC (AB < AC)ni tiép duong tron (O) . V& dusng kinh MN L BC (diém M
thudc cung BC khong chia A) . Chang minh riang cac tia AM, AN lan luot 12 c4c tia phan giac trong va
ngoai tai dinh A cua AABC.

Bai 11. Cho dudng tron (O) va hai day MA, MB vubng goc véi nhau. Goi | va K lan luot 1a diém chinh
gitra ctia c4c cung nho MA, MB. Goi P 1a giao diém cua AK va BI.

a) Chung minh rang ba diém A, O, B thang hang.

b) Chirng minh rang P 1a tim duong tron noi tiép AMAB.

¢*) Gia st MA = 12cm, MB = 16¢m, tinh ban kinh cua duong tron noi tiép AMAB.

Bai 12. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB va mét diém C di dong trén nira duong tron d6. V& dudng
tron (1) tiép xtc voi duong tron (O) tai C va tiép xdc véi duong kinh AB tai D, dudng tron nay cat CA va
CB lan luot tai cac diém thtr hai 1a M va N.

Chuang minh rang:

a) Ba diém M, I, N thang hang.

b) ID L MN.

¢) buong thang CD di qua mot diém cd dinh, tir 6 suy ra cach dung duong tron | noi trén.

Bai 13. Cho tam gi4c ABC ndi tiép duong tron (O) , hai dudng cao BD va CE cit nhau tai H. V& duong
kinh AF.

a) T giac BFCH Ia hinh gi?



b) Goi M 1a trung diém cua BC. Chang minh rang ba diém H, M, F thang hang.

¢) Chitng minh rang: OM =%AH

Bai 14. Cho duong tron (O) duong kinh AB, M 1a diém chinh gitra cia mot nira duong tron, C 1a diém bat
Ki trén nura duong tron kia, CM cit AB tai D. V& day AE vuéng géc voi CM tai F.

a) Chirng minh réng tir gidc ACEM la hinh thang can.

b) V& CH L AB, chitng minh ring tia CM la phan giac cua géc HCO.

¢) Chitng minh rang CD < % AE

Bai 15. Cho tam gidc ABC ndi tiép duong tron (O;R) . Biét A =a <90°. Tinh do dai BC
Hudéng dan giai

A

Hinh 181

Ve duong kinh BD, dugc BCD =90° va BDC = A= qa.
Xét ABCD vubng tai C, c6: BC =BD.sinD =2R.sina.

Bai 3. Cho duong tron (0), duong kinh AB, diém D thudc duong tron. Goi E 1a diém ddi xing véi A qua
D.

a) Tam giac ABE la tam giéc gi?

b) Goi K 1a giao diém cua EB vai (O). Chitng minh OD L AK.

Bai 4. Cho tam giac ABC noi tiép dudng tron (O), hai duong cao BD va CE cit nhau tai H. V& duong
kinh AF.

a) Tu gidc BFCH la hinh gi?

b) Goi M 1a trung diém cua BC. Chang minh rang ba diém H, M, F thang hang.

1
c) Chitng minh OM :EAH'

Bai 5 Cho ntra duong tron (O) duong kl:l’lh AB va diém C di dong trén nira dudng tron d6. V& duong tron
(1) tiép xtc véi dudng tron (O) tai C va tiép xuc voi duuong kinh AB tai D, dudng tron nay cat CA, CB lan
luot tai cac diém thir hai 1a M va N. Chting minh rang:

a) M, N, I thang hang.

b) IDLMN.

Bai 6. Cho AABC nhon néi tiép duong tron (O). Puong cao BM, CN cit nhau tai H va cat duong tron
lan luot tai E va F.

a) Chung minh rang A 1a diém chinh gitra cung FE.



b) Chung minh rang EF // MN.
¢) Chimng minh rang OA L MN .
d) Chtng minh rang AH khéng d6i khi A di dong trén cung 16n BC.
e) Chiing minh rang F d6i xting véi H qua AB.
Bai 7. *Cho tam giac déu ABC nai tiép duong tron O . Trén cung BC khong chira A ta lay diém P
bat ky (P khac B va P khac C'). Cac doan PA va BC catnhautai Q.
a) Gia st D 1a mot diém trén doan PA sao cho PD = PB. Chiing minh ring APDB déu.
b) Chting minh rang PA = PB + PC'.

1 1

¢) Chirtng minh hé thuc = .
) Ching o0 TP T PC




BAI 28. PUONG TRON NGOAI TIEP VA PUONG TRON NOI TIEP CUA MOQT TAM GIAC.
A. CAC KIEN THUC CAN NHO
1. PUONG TRON NGOAI TIEP MOQT TAM GIAC
Khai niém dwong tron ngoai tiép tam giac
Dinh nghia:
Pudng tron ngoai tiép mot tam giac 1a dudng tron di qua ba dinh cua tam giac do.
Trong Hinh 9.13, duong tron (O) ngoai tiép tam gidc ABC . Ta cunng ndi tam giac ABC ndi tiép duong
tron (O), hay (O) 1a dudng tron ngoai tiép tam giac ABC . Tam O la giao diém ciia ba dudng trung truc
cua tam giac ABC.

Pudng tron ngoai tiép tam giac vudng

Puong tron ngoai tiép tam giac vudng cd tam la trung diém cua canh huyén va ban kinh bang mot nira
canh huyen.

Vidu 1. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 AB=2cm, AC =4cm. V& dudng tron (O;R) ngoai tiép
tam gidc ABC va tinh ban kinh R.

Lsi gidi
B
0
A vc
Hinh 9.16

L4y O 1a trung diém caa BC va vé duong tron (O) di qua A.Khi do, (O) 1a duong tron ngoai tiép tam
giac ABC . Theo dinh Ii Pythagore, ta c6: BC? = AB? + AC? = 4+16 = 20 nén BC = 2/5(cm).

Vay duong tron (O) c6 ban kinh R = % =+/5¢cm.

Puwong tron ngoai tiép tam giac déu
Puong tron ngoai tiép tam giac déu canh a c6 tam 1 trong tdm cua tam giac d6 va ban kinh bang ga .
Vidu 2. Cho tam giac déu ABC c6 do dai canh bang 3 cm . V& duong tron (O; R) ngoai tiép tam giac
ABC . Tinh ban kinh R.

Loi gidi



Hinh 9.18

L4y O 1a giao diém caa ba duong trung tuyén cia tam giac ABC va vé duong tron (O) di qua A. Puong

B3

tron (O) 1a dudng tron ngoai tiép tam giac ABC c6 ban kinh R = 3 BC =+/3cm.

2. PUONG TRON NOI TIEP MOT TAM GIAC
Puong tron ndi tiép tam giac
Téng quat, ta c6 dinh nghia sau:
Puong tron tiép Xuc véi ba canh cua tam giac dugc ’goi la dwong tron n(f)iqtiép tam giac. Tam giac d6 dugc
goi la ngoai tieép duong tron. Tam duong tron ndi tiép tam giac 1a giao diém ba duong phén giac cua tam
giac.
Chuy:
Puong tron tiép x(c véi mot canh cia tam giac nghia 1a tiép xdc véi duong thang chira canh d6 va c6 tiép
diém nam trén canh do.
Puwong tron ndi tiép tam giac déu
Puong tron noi tiép tam giac déu canh a cd tam 1a trong tam cua tam giac d6 va ban kinh bang ga .
Vi du 3. Cho tam gidc ABC ngoai tiép duong tron (1) . Biétring A=40",B =60". Tinh s do ctia cac
goc BIC,CIA va AIB.

Léi gidi

C

A B
Hinh 9.20

Vi téng ba g6c cua tam gidc ABC bang 180" nén ACB =180" - BAC — ABC =80".
Vi tam giac ABC ngoai tiép duong tron (I) nén I 1a giao diém cac duong phan giac cua tam giac ABC .

Do do, ta c6: CAl = BAI :¥=20°;CBI = ABI =£;C=3OO;ACI = BCI :$=40°.V\I tong cac

g6c trong tam giac BIC bing 180" nén BIC =180 —CBI —BCI =180 —30" - 40" =110".
Tuong tu, CIA=180"—- ACI —CAl =120 va AIB=180"—- ABI —BAI =130".



B. CAC DANG TOAN

DANG 1. XAC PINH TAM VA TiNH BAN KINH PUONG TRON NGOAI TIEP, NQI TIEP TAM
GIAC

1. Phwong phap

e Duong tron ngoai ti€p tam gidc vudng c6 tam la trung di€ém canh huyén va ban kinh bang nira canh
huyén cua tam gidc vuong do.

e Trong mot tam gidc deéu, trong tam cua tam giac dong thoi 1a tdm cua dudng tron ngoai va ndi tiep
tam giac do.

. A \ \ Y SRT av3d .., o, \ TRy
e Tam giac déu canh aco ban kinh dudng tron ngoai tiép 1a R = 3 va ban kinh dudng tron ndi ti€p

_av3
L3

lar

2. Vidu
Vidu 1. Cho hinh vé sau :

a) Hinh nao c6 duong tron (O) ngoai tiép tam giac ABC ? Giai thich ?

b) Hinh ndo c6 duong tron (O) noi tiép tam giac ABC ? Giai thich ?

Vi du 2. Cho tam giac ABC vudng tai A, c6 AB=10cm va AC =+/21cm. Tinh béan kinh duong
tron ngoai tiép tam giac ABC.
Vidu 3. Cho AABC vudng tai A, c6 AB=6cm va AC =8cm ngoai tiep duong tron (1;r). Tinh r

Vi du 4. Xac dinh tdm va ban kinh cia dudng tron ngoai tiép tam giac déu ABC c6 canh bang a .

Vi du 5. Cho tam giac ABC vudng tai B c6 C=60",BC =3cm va O la trung diém AC . Xéc dinh tam,
ban kinh va vé& duong tron ngoai tiép cua:

a) aABC;

b) BCO.

Vi du 6. Cho dudng tron (O) ngoai tiép tam giac ABC . Tinh ban kinh cua (O), biét ring ABC vuéng
can tai A va c6 canh bing 2+/2cm.

Vi du 7. Cho tam giac ABC néi tiép duong tron (O) . Biét ring BOC =120" va OCA =20". Tinh s6 do
cac goc cua tam giac ABC .




DANG 2. BAI TOAN LIEN QUAN PUONG TRON NGOAI TIEP, NQI TIEP TAM GIAC

Vidu 1. Cho AABC cn tai A noi tiép duong tron (O). Goi E,F theo tht tu 12 hinh chiéu cua (O) 1én
AB va AC . Chang minh ring AO 14 tia phan giac cia BAC

Vidu 2. Cho AABC vudngtai A BAC =90°( AB < AC). DBuong tron (1) néi tiép tam giac ABC tiép xtic
v6i BC tai D. Chimng minh rang:

BC+AB-AC
2

b) S,sc =BD.DC

a) BD =

Vi du 3. Cho tir giac ABCD c6 céc tam giac ABC va ADC lan luot ngoai tiép cac duong tron (1) va (K)
sao cho hai duong tron nay tiép xdc voi duong thang AC tai diém H thudc doan thang AC . Gia sir duong
tron (1) tiép xtc vai canh AB tai M , duong tron (K) tiép xdc véi canh AD tai N (Hinh v&). Chirng minh:

a) Ba diém I,H,K thang hang;

b) AM=AN;
1
) IAK =2 BAD.

Vi du 4. Cho dudng tron (1) nai tiép tam giac ABC véi cac tiép diém trén cac canh AB, AC lan luot la
E,F. Ching minh rang EIF + BAC =180".

Vi du 5. Cho tam giac nhon ABC(AB < AC) ndi tiép dudng tron (O) duong kinh AD =2R . Goi M la
trung diém ciia canh BC va H 1a tryc tam caa tam giac ABC . Ching minh:

a) DB L AB va CD L AC;

b) T giac BHCD Ia hinh binh hanh;

c) AC?+BH? =4R?;

d) Ba diém H, M, D thang hang va AH =20M .

DANG 3. TOAN THUC TE
Vi du 1. Mot manh vuon c6 dang tam giac déu ABC canh 12 cm . Nguoi ta muén trong hoa & phan dat
bén trong dudng tron noi tiép tam giac ABC . Tinh dién tich phan dat trong hoa do.
Vidu 2. Bavitri A,B,C & mot cong vién 1a ba dinh cia mot tam giac déu canh 15 m . Ngudi ta can
chon vi tri O cach déu ba vi tri A, B,C dé lam mét cot dén. Tinh khoang céch tir vi tri O dén mdi vi tri
A B,C.

Vi du 3. Nguoi ta v& bang quy hoach cia mot khu dinh cu dwoc bao xung quanh bgi ba con dudng thing
lap thanh mot tam gidc vai do dai cac canh la 900m,1200m va 1500 m (Hinh vé).




1 500 m

u 006

J 1200m
a) Tinh chu vi va dién tich cia phan dat giéi han bai tam giac trén.

b) Ho muén xay dyng mot khach san bén trong khu dan cu cach déu ca ba con duong d6. Hoi khi dé
khach san s& cach mdi con duong mot khoang 1a bao nhiéu?

Vi du 4. Trong mét khu vui choi ¢6 dang hinh tam gidc déu vai canh bang 60 m , ngudi ta mudn tim mot
vi tri dat bo phat song wifi sao cho & chd nao trong khu vui ché d6 déu cé thé bat dugc song. Biét rang bo
phat séng d6 co tam phat song tdi da 1a 50 m . Hoi rang c6 thé tim duoc vi tri dé dat bo phat song nhu
vay hay khong?

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

9.7. Cho duong tron (O) ngoai tiép tam giac ABC . Tinh ban kinh caa (O), biét rang ABC la tam giac
vudng can tai A va c6 do dai canh bén bing 2+/2cm.

9.8. Cho tam gi4c déu ABC noi tiép duong tron (O) . Biét rang duong tron (O) cé ban kinh bang 3 cm .
Tinh dién tich tam giac ABC.

9.9. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O). Goi H la truc tam cua tam giac ABC . Chang minh
ring BAH = OAC.

9.10. Cho dudng tron (1) noi tiép tam giac ABC voi cac tiép diém trén cac canh AB, AC lan luot 13
E,F. Chang minh rang EIF + BAC =180".

9.11. Cho tam giac déu ABC ngoai tiép duong tron (1) . Tinh do dai cac canh cua tam giac ABC biét
rang ban kinh cua (1) bang lcm .

9.12. Nguoi ta mudn 1am mot khung gd hinh tam giac déu dé dat vira khit mot chiéc dong hd hinh tron cé
duong kinh 30cm (H.9.23). Hoi do dai cac canh (phia bén trong) caa khung gd phai bang bao nhiéu?

Hinh 9.23

D. BAI TAPTU LUYEN

Bai 1. Mot dudng tron c¢6 ban kinh 3 cm. Tinh dién tich hinh vudng noi tiép dudng tron dé.

Bai 2. Ba duong tron tiép xUc véi nhau tirng d6i mét va tiép xdc vai cac canh cta tam gidc nhu hinh bén.
Néu mdi duong tron ¢ ban kinh 12 3, thi chu vi cua tam giac s& bang bao nhiéu?



Bai 3. Cho AABC vuéng tai A,co AB=9cm, AC =12cm. Goi | 1a tim duong tron noi tiép, G 1a trong
tam cua tam giac. Tinh d6 dai 1G
Bai 4. Cho duong tron (O;R) va hai duong kinh vudng goc AB,CD. Trén ban kinh AO liy doan

Al =¥,vé tia Cl cat (O) tai E. Tinh R theo CE

C

D

Bai5. Cho AABC vuong tai A ngoi tiép duong tron (O). Goi D, E, F lan luot la cac tiép diém cua
(O) véi céc canh AB, AC va BC . Buong thang BO cat duong thang EF tai 1. Tinh BIF

Bai 6. Cho tam giac ABC vubng tai A c6 AB=3cm,AC =4cm. Xac dinh tdm va ban kinh cta duong
tron ngoai tiép tam giac ABC .

Bai 7. Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC vudng tai A, biét AB=5cm, AC=12cm.

Bai 8. Cho tam giac déu ABC ngi tiép duong tron (O) . Biét rang duong tron (O) c¢6 ban kinh bang 3 cm
. Tinh dién tich tam giac ABC .

Bai 9. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang 3 cm va néi tiép duong tron (O) nhur hinh vé.

a) Tinh ban kinh R cua duong tron (O).

b) Tinh dién tich hinh vién phan gidi han boi day cung BC va cung nho BC .

Bai 10. X4c dinh tdm va ban kinh cia dudng tron noi tiép tam giac déu ABC ¢ do dai canh bing a .

Bai 11. Cho tam giac déu ABC ngoai tiép duong tron (I). Tinh do dai cac canh cua tam giac ABC biét
rang ban kinh cua (1) bang 1 cm .



Bai 12. Cho tam giac ABC ndi tiép duong tron ( O). Goi H 1a truc tm cua tam giac ABC . Chirng minh
ring BAH = OAC.

Bai 13. Cho tam giac ABC c6 dién tich S va ngoai tiép duong tron ( I;r ). Chirng minh rang

S:%r(BC+CA+AB).



BAI 29. TU GIAC NOI TIEP.
A. CAC KIEN THUC CAN NHO
1 Puwong tron ngoai tiép mot ti giac
Puong tron di qua bén dinh ciia mdt tir giac
Tt gide co bén dinh nam trén mot dudng tron duoc goi 1a tw gide noi tiép duong tron (hodc don gian 1t
giac ndi tiep) va duong tron dugc goi la duong tron ngoai tiep ti giac.
Vidu 1. Trong céc hinh sau (H.9.30), hinh ndo v& mét ti giac noi tiép mot duong tron?

a) b) c)
Hinh 9.30
Loi gidi

Hinh a va b khdng vé tt giac noi tiép duong tron vi mdi ti giac c6 ba dinh ndm trén duong tron va dinh
con lai khéng nam trén dudng tron.
Hinh ¢ v& tir giac noi tiép dudng tron vi ti giac c6 bon dinh nam trén dudng tron.
Tong quadt, chiing ta cé dinh Ii sau ddy vé tong soé do cdc géc déi nhau ciia mét tik giac ngi tiép.
Pinh li
Trong mot tir giac noi tiép, tong sb do hai goc dbi nhau bang 180"

GT | Tt giac ABCD ngi tiép (O).

Chéng minh KL | A+C=180";B+D=180".

Hinh 9.31

Do hai diém B, D chia duong tron (O) thanh hai cung BCD va BAD nén s@ BCD +sd BAD = 360" .
Do A va C 1 cac goc noi tiép cta dudng tron (O) 1n luot chdn cung BCD va BAD nén
1

5SABCD+ %sdBAD =180". Tuong tw, B+D =180".

Vidu 2. Cho tt giac ABCD noi tiép duong tron (O) nhu Hinh 9.32. Hai dudng thang AB va DC cit

A+C

nhau tai X . Biét ring DAB =70", ABC =130". Tinh s6 do cua cac géc BCD va BXC .

Loi gidi



Hinh 9.32
Vi ABCD la t&r gi4c noi tiép duong tron (O) nén cac goc ddi dién c6 tong sé do bang 180

Do d6 DAB+BCD =180", hay BCD =180 — DAB =180"—-70 =110".
Tuong tu, ta c6: ABC + CDA=180", hay CDA=180"— ABC =180"-130" =50".
Vi téng céc goc trong tam giac AXD bang 180" nén:
BXC = AXD =180" - DAB-CDA =180 -70 50 =60".
2. Pwong tron ngoai tiép hinh chir nhat va hinh vudng
Puong tron ngoai tiép hinh chir nhat va hinh vuéng
Ta c6 khang dinh sau:
Hinh chit nhat va hinh vuéng la Cé}c tar gi4c noi tiép. Pudng tron ngoai tiép cua chung c6 tim 14 giao diém
cua hai duong chéo va ban kinh bang moét nira d6 dai duong chéo.
Vi du 3. Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB =3cm, AD =4cm. V& duong tron (O; R) ngoai tiép hinh chi
nhat ABCD va tinh ban kinh R.
Loi gidi
Goi O 1a giao diém cua AC va BD. V& duodng tron tam O ban kinh R =OA. Puong tron (O;R) vira V&
ngoai
tiép hinh chit nhat ABCD (H.9.35).

A 4 cm D
3cm
0
B C
Hinh 9.35

Ap dung dinh Ii Pythagore cho tam giac ABD vuéng tai A, ta co:
BD? = AB? + AD? = 3° + 42 = 25 nén BD =5(cm). Do do, ta c6 R =B—2D =2,5cm.

B. CAC DANG TOAN

DANG 1. TINH GOC CUA TU GIAC NOQI TIEP PUONG TRON

1. Phuwong phap

0 Twgiac ABCD ngi tiép duge duwdng tron thi cé tdng sé do hai goc déi dién bing 180°.




ABCD ni tiép dugc duong tron nén A +C, =180° va B+ D =180°

(] T gidc ABCD ndi tiép dwoc dudng tron thi co géc bang goc ké ciia gée ddi caa né.

ABCD ni tiép duge duong tron nén A +C, =180° ma C, +C, =180° (hai goc ké bu) = A =C,
Cha y: Can nam lai kién thie goc noi tiép va géc & tam

e Goc noi tiép co sb do bang ntra sé do cung bi chan.

e Goc & tam ¢6 sb do bang cung bi chan.

e GOc noi tiép va goc & tm ciing chan mot cung thi goc ndi tiép bang nira goc & tam.
2.Vidu
Vidul. Trong céc tir gidc sau, tir giac nao noi tiép duoc dudng tron? Giai thich.

SACRY,

Vidu2. Trong hinh v& duéi day, cho o =140°.

a) Tinh cac goc ABC, ADC cua tr giac ABCD.
b) Tinh BAD + BCD.
Vidu3. Trong hinh vé duéi day, cho ADC =40° BCD =100°.



a) Tinh cac géc ABC,BAD cua tir gidc ABCD.

b) Tinh BXC .
Vidu4. Cho tir giic ABCD nai tiép duong tron. Tinh s6 do cac goc con lai cua tir gidc d6 trong cac
truon hop sau:

a) A=45° va B=155".
b) B=60° va C =85°.

DANG 2. CHUNG MINH TU GIAC NOI TIEP BPUONG TRON

1. Phuong phap chung
e Phwong phap 1: Bé t gidc ABCD ndi tiép duoc duong tron thi ta chitng minh A+C =180° hoic
B+D=180°.

Chu y: T gi4c c6 hai goc d6i dién déu bang 90° thi tim dudng tron ngoai tiép tir giac d6 1a trung diém
ctia canh d6i dién hai goc vudng do.




2. Ta can thugc cac bé dé sau dé van dung chirng minh ti giac d6 ndi tiép dwge dwong tron.
Bo dé 1: Tt gi4c 6 goc bang goc ké cua goc ddi cua né thi ti giac do noi tiép duoc duong tron.

ABCD la t giac

Gia thiét
A1 = Cz
! T gidc ABCD néi ti€p dwoc duong
Két luan
] tron.
Chwng minn:

Taco: A =C, (giathiét)
C,+C, =180° (hai goc ké bu)
Suyra A +C, =180°
Tu giac ABCD c6 tong sé do hai goc d6i A va C, bang 180°, do d6 tir giac ABCD ngi tiép duoc

duong tron.
Bo6 dé 2: Tt giac c6 hai dinh ké nhau va ciing bang 90°, ddng thoi ciing nhin dudi mét canh thi ti giac noi

tiép duoc duong tron.

ABCD la tr giac c6 la hai géc ké ABD, ACD c

cung nhin dudi canh AD.

Gia thiét
ABD = ACD =90° A . D

OA=0D

T giac ABCD néi ti€ép dwoc dudng tron co

Két luan ]
tam la trung diem AD .

Chang minh:
Xét tam giac ABD c6 ABD =90° va BO la duong trung tuyén nén OB :OA:OD:%AD (1)

Xét tam giac ACD ¢6 ACD =90° va CO 1a duong trung tuyén nén OC = OA=0D :%AD (2)

Tur (1)va (2) suyra OA=0B=0C =0D
Vay tir gidc ABCD noi tiép duoc duong tron c6 tim 14 trung diém AD .

Chay:
Mé rong bé dé 2: T gidc cd hai dinh ké nhau va bang nhau dong thoi cing nhin dudéi mét canh thi ti

giac noi tiép duoc.



Néu CAD = CBD = « thi ABCD ndi tiép
B6 dé 3: Cho hai duong thang A , A, cat nhau tai diém M. Trén hai duong thang A, A, lan luot ldy cac
diém A,B va C,D khi d6 4 diém A ,B,C,D cing thuoc mot duong tron khi va chi khi
MAMB = MC.MD.

B
A B C
© A
M D
D
Hinh 1 Hinh 2

Néu MA.MB = MC.MD thi ABCD nai tiép
Ta chitng minh tinh chat trén nhu sau:
e Trwong hop 1 (Hinh 1)

Tacd: MAMB = MC.MD = MA = MC
MD  MB
Xét AMACva AMDB cé6:
MAC chung
MA_Me (chtng minh trén)
MD  MB

= AMAC ~ AMDB(c - g—c)=> MAC = MDB = ABCD ni tiép.

e Trwong hop 2 (Hinh 2)

MA MC

Tacd: MAMB = MC.MD = — =—"——
MD MB

Xét AMACva AMDB c6:
AMC = DMB (d6i dinh)

MA _ MC (chitng minh trén)

MD MB
= AMAC ~ AMDB(c - g —c) = MAC = MDB
Vay tir gidc ABCD c6 hai dinh 4 va D ké nhau, cting nhin canh BC' duéi hai goc bang nhau nén t
giac ABCD noi tiép dugc duong tron.



Nhn xét: Trong bai tap ching minh ti gidc noi tiép chu yéu sir dung B6 dé 1 va B6 de 2, con Bb dé 2 mo
rong \{a Béﬂ dé‘3 hau nhu khéngvdﬁpg dén. N6 chi dung cho hoc sinh chuyén toén, vi thé cac em khéng quan
tam dén Bo dé 2 mo rong va Bo dé 3 nhe .

2. Vidu

Vidu 1. Cho tam giac ABC c6 ba goc nhon. Vé cac duong cao BD va CE cua tam giac ABC. Goi H
la giao diém cua BD va CE.

a) Chung minh ADHE 14 ti gi4c noi tiép.

b) Ching minh BCDE la tt giac noi tiép.

Vi du 2. Cho tam giac nhon ABC (AB> AC). Puong tron (1) duong kinh BC ciat AB,AC lan luot tai
F,E.Duong thing BE cit CF tai H va duongthang AH cat BC tai D .

a) Chiing minh ti gidc BFHD nai tiép.

b) Chiing minh tr gidc ABDE noi tiép.

Vi du 3. Cho tu giac noi tiép ABCD c6 tam giac ABC la tam giac nhon. V& cac duong cao AM va CN
cua tam giac ABC . Goi H 1a giao diém cua AM va CN .

a) Chung minh ABC =CHM .

b) Ching minh ADC = AHC .

c¢) Chang minh MAC = MNC..

d) Chirng minh MAC +90° = ANM .

DANG 3. PUONG TRON LIEN QUAN PEN TU GIAC NOI TIEP PUONG TRON, CHUNG
MINH HE THUC, TRUNG PIEM, Ti LE CANH

Vidu 1. Chotam gidc ABC c6 ba goc nhon, cac duong cao AE, BF va CN catnhautai H (E € BC
, Fe AC, N € AB).

a) Ching minh ta giac CEHF ndi tiép.

b) Kéo dai FE cat duong tron dudong kinh BC' tai M . Chang minh BM = BN .

¢) Biét AH = BC . Tinh s6 do goc A cua tam gidc ABC'.

Vidu 2. Cho dudng tron (O) va diém A nam bén ngoai duong tron. Tir AKke cac tiép tuyén AM, AN Vi
duong tron (O)(M, N 14 cac tiép diém). Mot duong thing di qua Acat duong tron (O) tai hai diém P,Q
sao cho P nam giita Ava Q, day cung PQ khong di qua tim O. Goi 1 1a trung diém cua doan PQ,J la
giao diém cua hai duong thang AQ va MN.Chiéing minh rang :

a) Nam diém A M,O, 1, N cing ndm trén mot dudng tron va £JIM = £JIN

b) Tam giac AMP dong dang véi tam giac AQM. Va AP.AQ = Al.AJ

Vidu 3. Cho duong tron tdm O, duong kinh AB, ddy CD vudng goéc véi AB tai F. Goi M la mot
diém thuoc cung nhd BC (M khac B, M khéc C), hai duong thing AM va CD cit nhau tai E

a) Chung minh tir gidc BMEF noi tiép

b) Chirng minh tia MA la phan giac cua goc CMD

¢) Chirtng minh AC? = AE.AM

d) Goi | la giao diém cua hai duong thang MD va AB, N 1a giao diém cua hai duong thaing AM va
BC . Chirmg minh tdm duong tron ngoai tiép tam giac CEN nam trén duong thang Cl




Vidu 4. Cho hai duong tron (O;R) va (O'; r) tiép xtic ngai tai A (R>r). Goi BC latiép tuyén chung
ngoai cita hai duong tron nay (véi B (O)va Ce(0')). Tiép tuyén chung tai A cia hai dudng tron (O)
va (O) cét doan thang BC tai M .

a) Chirng minh OM vudng géc véi OM .

b) Goi E la giao diém cua AB véi OM va F 1a giao diém cua AC véi O'M . Ching minh tir giac OEFO'
noi tiép mot duong tron.

¢) Goi I 1a tam dudng tron ngoai tiép tir giac OEFO', K 1a trung diém cia AM . Ching minh OO’ = 2IK.
Vidu 5. Cho nira dudng tron dudong kinh AD. Ly diém B thudc nira duong tron (B khac A va D), trén
cung BD lay diém C (C khéc B va D). Hai day AC, BD cit nhau tai diém E.Ké doan thing EF vudng
géc v6i AD(F € AD)

a) Ching minh tir giac ABEF ndi tiép

b) Chimg minh AE.AC = AF.AD

¢) Chtng minh E 13 tim duong tron ndi tiép tam giac BFC

DANG 4. PUONG TRON LIEN QUAN PEN BA PIEM THANG HANG, BA PUONG THANG
PONG QUY

Vidu 1. Cho tam giac ABC vubng tai A noi tiép duong tron tam O. Ké duong kinh AD. Tiép tuyén cua
dudng tron (O) tai D cét cdc duong thang AB, AC lan luot tai E va F

a) Chirng minh hai tam giac ABC va AFE dong dang v6i nhau

b) Goi | 1a trung diém cua EF va K Ia hinh chiéu vubng goc ciia Atrén canh BC. Chimg minh ba diém
A K, 1 thing hang

Vi du 2. Cho tam giac ABC c6 ba goc nhon, AB < AC va ndi tiép duong tron (0). Goi BE, CF lacac
duong cao va H la truc tdm cta tam giac ABC .

a) Chung minh t giac AEHF 14 tir gic noi tiép.

b) Puong tron ngoai tiép tir gidc AEHF cat duong tron (O) tai diém thir hai | (A khong triing vei 1).
Chuang minh hai tam giac 1BC va IFE ddng dang vai nhau.

¢) Hai duong thang BC va EF cat nhau tai K. Chimg minh ba diém A, I, K thang hang.

DANG 5. PUONG TRON LIEN QUAN PEN TIEP TUYEN, VUONG GOC, SONG SONG

Vidu 1. Cho duong tron (O) duong kinh AB. Day cung MN vudng géc véi AB, (AM <BM ). Hai
duong thang BM va NA cit nhau tai K. Goi H 1a chan duong vudng goc ké tir K dén duong thang AB

a) Chizng minh ti giac AHKM néi tiép trong mot dudng tron.

b) Chiing minh ring NB. HK = AN . HB.

¢) Ching minh HM  1a tiép tuyén cta duong tron (O).

Vidu 2. Cho tam gidc nhon ABCnoi tiép duong tron (O). Hai dudng cao BE,CF cit nhau tai
H (E e AC,F e AB). Chitng minh rang :

a)Ttr gidc BCEF ndi tiép dudng tron
b) AE.BC =EF.AB
c) OALEF




Vi du 3. Cho tam giac ABC c6 ba géc nhon néi tiép duong tron (O), (AB < AC). Goi D 1a diém trén cung
nhé BC sao cho DB < DC. Tur D ké DE vuéng goc véi BC ( E thuoc BC), ké DF vudng gbc véi AC (F
thuoc AC). Puong thang EF cit tia AB tai K.

a) Chirng minh tar giac CDEF va DFE = DAB.

b) Chirng minh ti gidc DKBE noéi tiép va DB.DF = DA. DE.

¢) Goi I, J lan luot 1a trung diém cua AB va EF. Ching minh 1J vuéng goc vai DJ.

Vidu 4. Cho dudng tron (O) , dudng kinh AB, ban kinh OC vuéng goc véi AB. Goi H 1a trung diém cua
doan thang BC.Duong thang AH cat OC tai D va cit duong tron (O) tai diém thir hai 1a K (K khac A)
a) Chimg minh tr gidc ODKB ndi tiép mot dudng tron

b) Tia phén gidc cua goc COK cit AK tai M. Chirng minh ~CMA =90°

¢) Pudng thang OM cit BC tai N, NK cét duong tron (O) tai diém thir hai 1a P (P khac K). Chiing minh
B ddi xung véi P qua M

DANG 6. PUONG TRON LIEN QUAN PEN GIA TRI LON NHAT, GIA TRI NHO NHAT

Vidu 1. Trén ntra duong tron tim O duong kinh AB = 2R, liy diém C (C khéc A va B), tir C ké CH vubng
goc véi AB(H e AB).Goi Dla diém bat ky trén doan CH (D khac Cva H), duong thang AD cit nira
duong tron tai diém thir hai 12 E

a) Ching minh tir giac BHDE noi tiép

b) Chung minh AD.EC =CD.AC

¢) Khi diém C di dong trén nira dudng tron (C khac A, B va diém chinh gitta cung AB), xac dinh vi tri cua
diém C sao cho chu vi tam giac COH dat gia tri 16n nhat

Vidu 2. Cho nira duong tron tim O duong kinh AB, M 1a mot diém bat ky thuoc nira dudng tron (M khac
A B). Tiép tuyén tai M cit cac tiép tuyén Ax, By caa duong tron (O) lan luot tai Cva D

a) Ching minh t gidc ACMO noi tiép

b) Chung minh CO vudng goc véi OD

¢) Tim gia tri nho nhét caa tong dién tich hai tam giac ACM, BDM

C. BAI TAP SACH GIAO KHOA

9.18. Cho ABCD la tir gidc noi tiép. Tinh sb do ctia cac goc con lai cua ti gidc trong mdi trudng hop sau:
a) A=60",B=80"; b) B=70",C=90";

c) C=100",D=60; d) D=110",A=80".

9.19. Cho diém | nam ngoai duong tron (O) . Qua | ké hai dudng thang lan luot cat (O) tai bon diém

A,B va C,D saocho A nam giita B va I,C nam gittra D va I . Chiing minh rang

IBD = ICA, IAC = IDB va IA-IB=IC-ID.

9.20. Cho hinh binh hanh ABCD noi tiép duong tron (O) . Chirng minh rang ABCD Ia hinh chir nhat.
9.21. Cho hinh thang ABCD ( AB song song véi CD) nai tiép duong tron (O) . Ching minh ring

ABCD la hinh thang can.

9.22. Tinh dién tich ciia mét hinh chit nhat, biét rang hinh chix nhat d6 ¢ chiéu dai gip hai lan chiéu rong
va ban kinh duong tron ngoai tiép bang 2,5cm.




9.23. Nguoi ta mudn dung mét khung cong hinh chir nhat rong 4m va cao 3m , bén ngoai khung cong
dugc bao bai mot khung thép dang nira dudng tron nhu Hinh 9.37. Tinh chiéu dai cia doan thép 1am
Khung ntra duong tron do.

Hinh 9.37
D. BAI TAPTU LUYEN
Bai 1. Trong céc tir giac sau, tir gidc nao noi tiép duoc duong tron? Giai thich.

CDEKY

Bai 2. Trong cac dudng tron (O) sau, duong tron nao ngoai tiép t gidc ABCD ? Giai thich.

. B
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Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3
Bai 3.  Trén nira duong tron (O) duong kinh AB lay diém C sao cho AC > BC (C khac Ava B). Goi D
1a trung diém ciia doan thang OA. Puong thang qua D va vudng goc voi AB cit AC tai E. Chitng minh
rang:

a) Tt giac BCED noi tiép duoc
AB’

b) AC.AE =
Bai4. Cho tam gi4c ABC c6 3 g6c nhon noi tiép duong tron (O) ¢6 truc tam la diém H. Goi M la
diém trén day cung BC khdng chtra diém A ( M khéc B,C). Goi N,P theo thir tu 14 cac diém d6i xing
cua M qua cac duong théng AB,AC
a) Chizng minh AHCP 14 t giac noi tiép
b) Chung minh N,H,P thang hang.
Bai5. Choduongtron O;R vadiém A & bén ngoai duong tron. V& hai tiép tuyén AB, AC véi dudng
tron O (B,C lacac tiép diém). Goi M 1a trung diém AB.

a) Ching minh ti giac ABOC ndi tiép va xac dinh thm I cua dudng tron nay.

b) Chung minh raing AM.AO = AB.AI .



c) Goi G latrong thm tam giac ACM . Chtng minh MG / /BC' .

d) Ching minh IG vubng gbc véi CM .
Bai 6. Cho tam gidc ABC va duong cao AH goi M,N lan luot 14 trung diém cia AB,AC. Pudng
tron ngoai tiép tam giac BHM cit duong tron ngoai tiép tam giac CNH tai E. Chang minh AMEN la tir
gi4c noi tiép va HE di qua trung diém cua MN .

Bai 7.  Trén céc canh BC,CD cua hinh vubng ABCD ta l4y lan luot cac diém M,N sao cho MAN = 45"
. Puong thang BD cit cac duong thing AM, AN twong ng tai cac diém P,Q.

a) Chuang minh ring cac tt giac ABMQ va ADNP ndi tiép.

b) Ching minh rang cac diém M,N,Q,P,C nam trén ciing mot dudng tron.
Bai8.  Chodi¢m M thugc cung nhé BC ciia dudng tron (O). Mot dwong thang d ¢ ngoai (O) va vudng
g6c voi OM; CM,BM cit d lan luot tai D,E . Chitng minh rang B,C,D,E cling thuoc mét dudng tron.
Bai 9. Cho duong tron O; R noi tiép AABC , tiép xuc véi canh AB,AC lanluot & D VAE
a) Goi O' 1a tam dudng tron noi tiép AADE , tinh 00" theo R.
b) Céac dudng phan giac trong cua B va C' cat duong thang DE lan luot tai M va N . Chang minh ta
giac BCMN noi tiép dugc dudng tron.
¢) Chirng minh MN = M = EN.

BC AC AB

Bai 10. Chotam gidc ABC vuodngtai A.Keé duongcao AH va phan gidc trong AD cua géc HAC. Phan
giac trong goc ABC cat AH, AD lan luot tai M,N . Chitng minh rang: BND =90° .
Bai 11. Cho tam giac cAn ABC (AB=AC) P la diém trén canh day BC. Ké cac duong thang PE,PD lan
luot song song véi AB,AC(E e AC,D e AB) goi Q la diém ddi xing véi P qua DE . Ching minh bon diém

Q,A,B,C cung thuoc méot duong tron.

Bai 12. Cho tam gi4c ABC nhon véi AB > AC.Cac duong cao BM,CN cét nhau tai H.

a) Chtng minh t&r giac AMHN ndi tiép

b) Goi Dla giao diém cua AH va BC.Chung minh AD la phan giac cia ZMDN

¢) Buong thang qua D va song song véi MN cat AB,CN lan luot tai |, J.Chiing minh D 1a trung diém 1J
Bai 13. Cho duong tron (O). T mot diém M . & ngoai duong tron (O), ké hai tiép tuyén MA, MB
vé6i duong tron (O)(A, B 1a hai tiép diém).

a) Ching minh MAOB 4 tir giac noi tiép.

b) V& duong kinh BK cua duong tron (O), H 1a diém trén BK sao cho AH vudng géc BK . Biém I
1a giao diém cua AH, MK . Chang minh I 14 trung diém cua HA .

Bai 14. Cho nira duong tron (O) duong kinh AB . Vé tia tiép tuyén Ax cang phia véi nira duong tron
duong kinh AB. Lay mot diém M trén tia Ax(M # A). V& tiép tuyén MC véi nira duong tron (O) (
C latiép diém). V& AC cat OM tai E, V& MB cat nira duong tron (O) tai D(D # B).

a) Chung minh : T giac AMDE néi tiép trong mot duong tron.

b) Ching minh: MA?> = MD-MB.

¢) V& CH vubng goc voi AB(H € AB). Ching minh raing MB di qua trung diém cua doan thang CH .



Bai 15. Cho tam giac ABC vudngtai A (AB < AC) ndi tiép trong duong tron tim O . Dyng dudng thang
d qua A songsong BC, duong thang d' qua C song song BA , goi D 1 giao diém cua d va d'. Dung
AE vudng goc BD (E ndmtrén BD), F la giao diém cia BD véi dudng tron (O). Ching minh:

a) Tt giac AECD noi tiép dugc trong dudng tron.

b) AOF =2CAE

c) Tu gidc AECF la hinh binh hanh.

d) DF-DB =2AB’.

Bai 16. Cho duong tron (O;R)va ddy MN cé dinh (MN < 2R). Ké duong kinh AB vudng gdc véi day
MN tai E. Lay diém C thugc ddy MN (C khac M, N, E). Puong thang BC cit duong tron (O;R) tai diém
K (K khéc B)

a) Chimg minh AKCE 1a tir giac noi tiép

b) Chtrng minh BM?* = BK.BC

¢) Goi I 1a giao diém cua hai duong thang AK, MN; D la giao diém cua hai duong thang AC va BI.
Chung minh diém C cach déu ba canh cuia tam giac DEK

Bai 17. Cho tam giac nhon ABC c6 AB < AC va noi tiép duong tron (O). Goi H la chan duong cao ha
tir dinh A cua tam giac ABC va E Ia hinh chiéu vuéng goc cia diém B 1én duong thang AO

a) Chung minh AEHB 12‘10'[1’1' giac ndi tiép 9

b) Chirng minh duong thang HE vudng goc véi duong thang AC

¢) Goi M la trung diém cua canh BC.Tinh ti $b %

Bai 18. Cho tam giac ABC c6 ba géc nhon va AB < AC.VE& cac duong cao AD, BE,CF cua tam giac
d6. Goi H la giao diém cua cac duong cao vira V&

a) Chung minh rang cac t giac AEHF va BFEC noi tiép

b) Goi M, N lan lugt 1a trung di€ém cuia cac doan thang AH, BC. Chirng minh rang FM.FC = FN.FA

¢) Goi P,Qlan luot 1a chan cac dudng vudng goc ké tir M, N dén duong thang DF. Chiémg minh rang
duong tron dudng kinh PQ di qua giao diém cia FE, MN

Bai 19. Cho tam giac déu ABC noi tiép duong tron (O), diem D thugc cung nhé AB (D khac A va B).
Céc tiép tuyén voi duong tron (O)tai B va C cit AD theo thir tu tai Eva G.Goi I 1a giao diém cua CE
va BG

a) Ching minh raing AEBC ~ ABCG

b) Tinh so do goc BIC.Tur d6, hdy ching minh tir gidac BIDE ndi tiep

¢) Goi K 1a giao diém cua DI vd BC.Chtng minh rang BK? = KI.KD

Bai 20. Cho tam giac ABC vudng tai C (AC < BC), duong cao CK va duong phéan giac BD

(K € AB, D e AC). Qua D ké duong thang vudng goc véi AC cit CK, AB lan luot tai H va I.

a) Chizng minh ti giac CDKI noi tiép.

b) Chung minh AC.AD = DH.AB.

¢) Goi F 1a trung diém ctia AD. Puong tron tam | ban kinh ID cit BC tai M ( M khéc B) va cit AM tai N
(N khac M). Chung minh B, N, F thang hang.

Bai 21. Cho tam gidc ABC c6 ba goc déu nhon. Céc dudng cao AK , BE va CF cit nhau tai H . Goi
1 1a trung diém cua doan AH , N la trung diém cua doan BC'.



a) Chirng minh bén diém ’A , E,, H, F nam trén ciing mot duong tron.

b) Chiing minh NFE 1a tiép tuyén cua duong tron duong kinh AH .

¢) Chimg minh CI* — IE* = CK.CB.

Bai 22. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB. Trén tiép tuyén cua dudng tron (O) tai diém A lay diém M
(M # A). Ly diém N trén doan thang OB (N khac O va B).Duong thing MN cét duong tron (O) tai hai
diém C, D (C nam giita M va D). Goi I 1a trung diém cua doan thang CD

a) Chimg minh tir giac AMIO 14 tir giac ndi tiép

b) Qua D ké duong thing song song véi MOcit AB tai H. Ching minh MA?=MC.MD va
ZI1AB = Z/MDH

¢) Goi E,F lan luot 1a giao diém cua duong thang MO véi hai duong thang BC, BD.Chting minh ti giac
AEBF la hinh binh hanh

Bai 23. Cho tam giac nhon ABC ( AB < AC) néi tiép duong tron tam O. Hai tiép tuyén tai B va C cua
duong tron (O) cat nhau tai M, tia AM cat duong tron (O) tai diém D.

a) Ching minh rang tr gisc OBMC ndi tiép duge dudng tron.

b) Chttng minh MB2 = MD.MA

¢) Goi E 1a trung diém doan thang AD; tia CE cat duong tron (O) tai diém F. Chiing minh rang: BF // AM.
Bai 24. Cho tam giac ABC nhon noi tiép duong tron tam O, duong cao BE va CF . Tiép tuyén tai B
va C citnhautai S, BC va OS cét nhau tai M .

a) Ching minh rang AB.MB = AE.BS .

b) Hai tam giac AEM va ABS dbng dang.

¢) Goi AM cat EF tai N, AS cat BC tai P.Chung minh rang NP | BC.

Bai 25. Cho tam giac ABC nhon noi tiép duong tron (O;R), c6 ba dudng cao AK,BE va CF cit nhau
tai H.

a) Ching minh ti giac AEHF noi tiép.

b) Hai duong thang BE va CF cat duong tron (O) lan luottai M va N (M khac B; N khac C).
Chung minh: MN //EF .

c) Gia sir hai diém B,C ¢ dinh, diém A di dong trén cung I6n BC cia duong tron (O) (A khac B,C).
Tim vi tri ciia diém A sao cho chu vi tam gidc KEF dat gi4 tri 16n nhat.

Bai 26. Chotam gi4ac ABC nhon, noi tiép duongtron O;R va AB < AC .Baduong cao AD, BE,CF
cua tam giac ABC(D, E, F 1a chan cac dudng cao) dong quy tai diém H . Ké duong kinh AK caa duong
tron O;R . Goi M la hinh chiéu vudng goc cua C' trén duong thang AK .

a) Chamg minh rang ta gidc BCEF noi tiép duong tron.

b) Chung minh rang tam giéc ABD ddng dang véi tam giac AKC va MD song song véi BK .

¢) Gia sir hai dinh B,C ¢6 dinh trén duong tron O; R va dinh A di dong trén cung I6n BC' cua duong
tron O;R . Chirng minh rang duong thang MF ludn di qua mot diém cb dinh va tim vi tri cia dinh A
sao cho dién tich tam giac AEH 16n nhit.

Bai 27. Trén nira duong tron tam O duong kinh AB véi AB =2022, lay diém C (C khac A va B),
tir C ké CH vuéng géc AB(H € AB). Goi D 1a diém bat ki trén doan CH (D khéc C va H), duong
thang AD cat nira duong tron tai diém tha hai E.



a) Chung minh t& giac BHDE Ia ti giac noi tiép.

b) Chitng minh: AD-EC =CD- AC.

¢) Ching minh: AD.AE + BH.BA =2022°.

d) Khi diém C di dong trén nira duong tron (C khédc A, B va diém chinh gitta cung AB), xac dinh vi tri
diém C sao cho chu vi tam gia&c COH dat gia tri 16n nhat.

Bai28. Turdiém M nam ngoai dudng tron (O;R), ke tiép tuyén MA(Ala tiép diém) va cat tuyén MBC
khong di qua tim O (diém B nam giita hai diém M,C).Goi H 1a trung diém BC. Pudng thang OH cit
dudng tron (O;R)tai hai diém N, K (trong d6 diém K thuoc cung BAC).Goi D la giao diém cua AN va
BC

a) Ching minh ti gidc AKHD Ia tir giac noi tiép

b) Chitng minh ~NAB = ZNBDva NB2 = NAND

¢) Ching minh rang khi duong tron (O;R) va diém M c6 dinh dong thoi cat tuyén MBC thay doi thi diém
D nam trén mot duong tron ¢ dinh

Bai 29. Cho duong tron (O;R) va duong thang d khong di qua O cat (O) tai hai diém A; B. Trén tia dbi
cua tia BA lay diém M; qua M ké hai tiép tuyén MC; MD véi duong tron (O) ( C; D la cac tiép diém). Goi
H 1a trung diém cua AB.

a) Chung minh t& giac OMCH nai tiép.

b) OM cit duong tron (O) tai | va cat CD tai K. Chitng minh OK.OM=R?

¢) Buong thang qua O vudng géc véi OM, cét tia MC va MD lan luot tai P va Q. Tinh d6 dai OM theo R
sao cho dién tich tam giac MPQ nho nht.

Bai 30. Cho duong tron (O,R) va duong thang d khong di qua O cat duong tron tai hai diém A, B. Lay
mot diém M trén tia ddi cua tia BA ké hai tiép tuyén MC, MD véi duong tron (C, D la tiép diém). Goi H la
trung diém cua AB.

a) Chting minh rang M, D, O, H cling nam trén mot dudng tron

b) Poan OM cit dudng tron tai . CMR 1 1a tim duong tron noi tiép tam giac MCD.

¢) buong thang qua O, vudng goc véi OM cit cac tia MC, MD theo thtr ty tai P, Q. Tim vi tri cua diém
M trén d sao cho dién tich tam giac MPQ bé nhét.



BAI 30. PA GIAC PEU
A. CAC KIEN THUC CAN NHO
1. Pa gidc déu
- Nhitng hinh nhu Hinh 9.38 dugc goi chung la cac da giac.

5 -
E
L\
c a b) c) d)

Hinh 9.38
- Pa giac ABCDE (H.9.38a) I hinh gdm nam doan thang AB, BC,CD, DE, EA, trong d6 bét ki hai doan
thang nao c6 mot diém chung ciing khong cting nam trén mot dudng thang. Pa giac ABCDE ¢6 nim
dinh 1a cac diem A, B,C, D, E ; nam canh Ia cac doan thang AB,BC,CD, DE, EA va nam goc la cac goc
EAB, ABC, BCD,CDE, DEA.
- Néu v6i mot canh bat ki cua da giac, cac dinh khong thudc canh do déu nam vé mot phia ddi voi duong
thang chira canh d6 thi da giac dugc goi 1a da giac 161. Cac da giac trong Hinh 9.38 a, b, d 1a cac da giac
16i. Pa giac trong Hinh 9.38c khong phai da giac 16i.
Dinh nghia: Pa giac déu 1a mot da giac 16i ¢6 cac canh bang nhau va cac goc bang nhau.
Nguoi ta chimg minh duogc rang cac dinh ciia mdi da giac déu ludn cting nam trén mot dudng tron, duge
goi la duong tron ngoai tiép da giac, tdm duong tron dugce goi 1a tam cta da gidc va da giac dugce goi la
nd1 tiep duong tron do.

Vi du 1. a) Dudi day 13 hinh cac da gidc déu thudng gap trong hinh hoc (H.9.41).

2 Gy

Tam gidc déu Hinh vuéng Ngd gidc déu Luc gidc déu Bét gidc déu

Hinh 9.41

b) Trong nghé thuat, kién tric, cong nghé ché tao va thé gidi ty nhién c6 nhiéu hinh phang c6 dang da
giac déu. Nhimng hinh phang nay khong chi dep vi sy can ddi hai hoa ma con tbi wu trong viée sap xép va
su dung (H.9.42).

_.. ;, \‘j’, i—‘
@ | |
Gach fat hinh vuéng Trang tri bang tam gidc déu Mdt ban hinh bat gidc déu
s, 4
PN )
Mt dé dinh éc Hép dung bénh keo Céc I6 t6 ong
Hinh 9.42

Vi du 2. Trong céac hinh phang dudi day, hinh phang nao c6 dang 1a mot da giac déu?
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Hinh a Hinh b Hinh ¢ Hinh d
Loi gidai

T? thdy da giac trong hinh a khong phai da giac 151, da giac trong hinh b 1 hinh thoi c6 cac goc khong
bang nhau, da gidc trong hinh ¢ la bat giac c6 cac canh khong bépg nhau, da giac trong hinh d Ia hinh
vuong. Do vay chi c6 hinh phang trong hinh d c6 dang da giac déu.
Vi du 3. Cho tam giac déu ABC c6 canh 6 cm. Trén canh AB léy cac diém M, N ; trén canh BC léy cac
diém P,Q; trén canh CA 1y cac diém E, F, sao cho cac doan thang
AM,MN, NB, BP, PQ,QC,CE, EF,FA déu b?mg 2 cm nhu Hinh 9.43. H6i MNPQEF c6 1a mdt luc gidc
déu hay khong?

Hinh 9.43
Loi giai
. ; AM AF 1
Theo Hinh 9.43 , ta thay MNPQEF 1a mot da giac 16i. Tac6 —=—-=—.
AB AC 3
Theo dinh 1i Thalés dao cho tam giac ABC va duong thang MF thi MF //BC.
MF AM 1 BC
Suyra —=——=—.Do d6 MF =——=2cm. Tuong tu, NP =QE =2cm.
BC AB 3 3

Vay luc gidc MNPQEF c6 tat ca cac canh bang nhau.

Mit khéc, tam giac AMF 14 tam giac déu vi AM = MF = FA=2cm nén FMA=60" va

FMN =180 - FMA=120".

Tuong tu cac goc tai cac dinh N,P,Q,E,F cua luc giac MNPQEF déu béng nhau va bé‘mg 120°. Vay luc
giac MNPQEF c6 céac canh va cac goc bang nhau. Do d6 MNPQEF 1a luc gidc déu.

2. Phép quay

Phép quay thudn chiéu (0" <o’ <360) tim O gt nguyén diém O, bién diém A khic diém O thanh
diém B thudc duong tron (O, 0A) sao cho tia OA quay thuan chiéu quay cta kim dong hd dén tia OB

thi diém A tao nén cung AB c6 s6 do o (H.9.48a). Pinh nghia tudng tu cho phép quay nguoc chiéu o
tam O (H.9.48b). Phép quay 0 va phép quay 360" giit nguyén moi diém.

A B
B A
a) b)

Hinh 9.48



Vi du 4. Cho tam giac déu ABC ndi tiép duong tron (O) nhu Hinh 9.49. Hay cho biét cac phép quay
nguoc chiéu lan luot 120°,2407,360° véi tam O sé& bién cac dinh A, B,C thanh nhiing diém nao.

Loi gidi
Céc phép quay nguoc chidu lan lugt 1207, 240", 360° véi tim O bién cac diém A, B,C thanh nhiing
diém tuong ung dugc cho boi bang sau:

Dinh A B C
Phép quay
nguoc chi¢u
120° B C A
240° C A B
360° A B C

Khadi ni¢gm: Mot phép quay duoc goi 1a giit nguyén mot da gidc déu H néu phép quay dé bién mdi diém
cia H thanh mot diém ctia H. Ngudi ta chi ra ring néu mot phép quay bién cac dinh ciia da giac déu H
thanh cac dinh ctia ‘H thi phép quay d6 gilr nguyén H .

B. CAC DANG TOAN

Dang 1. Nhin dang da giic déu

Vi du 1. Tim céc da giac 16i trong hinh v& va giai thich.
Vi du 2. Trong céc hinh phang sau, hinh nao 13 hinh phang c6 dang da giac déu?

AVA AVA AVA AVA _AVA
'AVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA‘
WV VAV VAV VAV VAV Vi
A _AVA AVA AVA _AVA A
\VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAV/

VAV VAV VAV VAV Y

AVA _AVA AVA _AVA _AVA
VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAY
W VAV VAV VAY WV Vi
A AVA AVA AVA AVA A

\VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVI
VAY VoAV YAy W&V W
Loi gidi
Hinh phang c6 dang da giac déu 1a hinh b va d.
Vi du 3. Tim va goi tén cac da gidc déu c6 trong hinh vé& dudi day.
Vi du 4. Ké tén cac loai da giac déu co trong hinh.
Vi du 5. Cho duong tron (O;R). Lay céc diém A B,C,D,E,F trén duong tron (O;R) sao cho s do

cac cung AB,BC,CD, DE, EF, FA bing nhau. Pa gidc ABCDEF c6 1a da giac déu khong?

Vi du 6. Cho ngii giac ABCDE c¢6 cac canh bang nhau va A =B =C = 108". Ngii gidc ABCDE c¢6 phai
1a ngii gidc déu khong?

Huwéng din: Bé chimg minh ngii gidc ABCDE déu ta phai chirng minh:

* Céc canh bang nhau (gia thiét da cho).



* Cac goc bang nhau: D = E =108°.

Dang 2. Tinh toan

Vi du 1. Cho ngii gisc déu ABCDE nhu hinh v&.

A B

a) Tinh tong cac goc trong ciia tam gidc ABC, ACD, ADE , tir d6 suy ra tong cic goc trong ngii giac déu
ABCED.

b) Tinh s6 do goc E .
Vi du 2. Cho hinh tron (O; R) )
a) V& hinh tam giac déu, hinh vudng, hinh luc giac déu cé cac dinh nam trén (O; R) .

b) Tinh cac canh cta céac hinh vira vé theo R .

Dang 3. Phép quay

Vi du 1. Cho lyc giac déu ABCDEF .
a) Tinh s6 do cac goc BCF, BDF, BEF .
b) Goi O 1 tdm cua lyc gidc déu. Hiy chi ra ba phép quay tim O giir nguyén tam giac ACE .

Vi du 2. Cho tam giac déu ABC ndi tiép duong tron (O) . Hay chi ra cac phép quay bién tam giac thanh

chinh noé.

(o)
BUC

Huwéng din: Tuong tu cau b, bai todn 9 , co tit ca 6 phép quay dé 1a phép quay 120°,240°, 360" tim O

thuan chiéu va nguogc chiéu.

Vi du 3. Cho tam giac ABC déu nhu hinh v&.




Diém B bién thanh diém nao:

a) Phép phép quay thuan chiéu 60° tam A;

b) Phép phép quay ngugc chiéu 300 tim A,

Vi du 4. Cho hinh vuéng ABCD tam O (hinh v€). Néu cac phép quay gilt nguyén hinh vudng do.

Vi du 5. Cho hinh vuéng ABCD c¢6 tdm O nhu hinh v&. Phép quay thuén chiéu tim O bién diém A thanh
diém D thi cac diém B,C,D tuong g bién thanh cac diém nao?

Vi du 6. Cho hinh vudng nodi tiép duong tron tim O . hiy cho biét cac phép quay thuan chiéu lan luot
90°,180°,270" v&i tam O sé& bién cac diém A, B,C,D thanh nhimg diém nao?

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
9.24. Trong céac hinh phang sau (H.9.52), hinh nao 1a hinh phang c6 dang da giac déu?

a) b) c) d) &)

Hinh 9.52

9.25. Trong céc hinh dudi day (H.9.53), hinh ndo v& hai diém M va N thoa man phép quay thuan chiéu
60" tim O bién diém M thanh diem N ?

M
N A M
L '
(] 0 500 o
o480 Mo [80 Mo, o480 N
a) b) c) d)

Hinh 9.53
9.26. Cho tam giac déu ABC ndi tiép dudng tron (O) ban kinh 2 cm. Tinh d¢ dai cac canh clia tam giac
ABC.
9.27. Cho hinh thoi ABCD ¢6 A=60". Goi M,N,P,Q lan luot 13 trung diém cua AB,BC, CD,DA.
Chung minh raing MBNPDQ 1a luc giac déu.
9.28. Cho tam giac déu ABC ndi tiép duong tron (O) nhu Hinh 9.54. Phép quay nguoc chidu 60" tim
O bién cac diém A, B,C lan luot thanh cac diém D, E, F . Ching minh rang ADBECF 1a mét luc giac
déu.
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Hinh 9.54
9.29. Liét ké nam phép quay giit nguyén mot ngii giac déu noi tiép mot duong tron tim O .
9.30. Cho vong quay mit trdi gdm tam cabin nhu Hinh 9.55. Hoi dé cabin A di chuyén dén vi tri cao nhat
thi vong quay phai quay thun chiéu quay ctia kim déng hd quanh tim bao nhiéu do?
«—Vi tri cao nhat

b o
W ay

Hinh 9.55 "

D. BAI TAP TU LUYEN
Bai 1.  Tinh sé do cia mdi goc ciia ngil gidc déu, luc gidc déu, bat gidc déu ( da giac déu 8 canh).

Bai2.  Tinh s canh ctia mot da giac déu, biét mdi goc ciia né bang 135°.

Bai3. Cho tam giac déu ABC, cac duong cao AD, BE, CF citnhau tai H.Goi I, K, M theo thu
tu 1a trung diém cua HA, HB, HC . Chimg minh raing DKFIEM 1a lyc giac déu.

Bai 4.

a) Tinh s6 duong chéo cua da giac n canh.

b) Pa giac nao c6 s6 duong chéo bang so6 canh?

Bai5.  Cho lyc giac déu ABCDEF . Goi M la trung diém cia EF, N 1a trung diém ctia BD . Chimg
minh ring AMN 1a tam giac déu.

Bai 6. Cho luc giac d&u ABCDEF . Trén canh AB, BC, CD, DE, EF, FA lay cac diém A', B', C'
, D', E', F' saocho AA’'=BB =CC’' = DD’ = EE' = FF' . Chting minh ring A'B'C'D'E'F’ 1a mét lyc giéc
déu.

Bai7. Mot luc giac déu va mot ngil giac déu chung canh AD (nhu hinh v&). Tinh céc gbc ciia tam giac

ABC.




Bai 8. Cho ngil gidc déu ABCDE . Goi I 14 giao diém ctia AD va BE . Chung minh rang
a) DIBC' 1a hinh binh hanh;
b) DI* = AT - AD.

Bai 9*. Puong tron tAm O noi tiép hinh vudng ABCD, tiép diém trén AB 1a M . Mot tiép tuyén
v6i1 (0) cat cac canh BC,CD lan luot & E, F . Ching minh rang

a) Cac tam giac DFO va BOE dong dang.
b) MFE song song voi AF'.

Bai 10. Cho ngii gidc ABCDE c6 cac canh bang nhauva A= B =C'.
a) Chuing minh t&r gidc ABCD la hinh thang can.
b) Chung minh ngil gidc ABCDE la ngii giac déu.

Bai 11. Chtrng minh rang tong d6 dai cac canh ctia mot ngil giac 16i bé hon téng do dai cac dudng

chéo cua nd.

Bai 12. Cho hinh ngii giac déu ABCDE c¢6 tim O.

a) Phép quay thuan chiéu tAm O bién diém A thanh diém C' thi cac diém B,C,D,E tuong tng
bién thanh cac diém nao?

b) Chi ra cac phép quay tAm O giit nguyén hinh ngii giac déu di cho.

Bai 13. Cho tam giac déu, thyuc hién phép quay nguoc chiéu tim A goc 90° ta dugc tam gidc déu. Hay vé
tam giac déu do.

Bai 14. Cho hinh ngii giac déu ABCDE c¢6 tim O (Hinh v&).

D
E C
‘

A B

a) Phép quay nguoc chiéu tim O bién diém A thanh diém B thi cac diém B,C, D, E twong Gmg bién thanh
cac diém nao?
b) Chi ra ba phép quay tdm O giit nguyén hinh ngii giac déu da cho.

Bai 15. Trong cac hinh du6i day, hinh nao vé& hai diém M va N thoa min phép quay thun chiéu 60’
tam O bién diém M thanh diém N ?



M

N
M
N
/60° 60° ~0° N 60° :
M 0 N
0 M, o

a) b) c) d)

Bai 16. Cho tam giac déu ABC néi tiép duong tron (O) nhu hinh v&. Phép quay ngugc chiéu 60" tim O
bién cac diém A, B,C lan luot thanh cac diém D, E,F . Chirng minh raing ADBECF 1a mét lyc giac déu.

A

B

Bai 17. Vong trong ctia méi giéng troi hinh hoa sen ciia nha ga Bén Thanh (Thanh phd H6 Chi Minh) ¢6
dang da giac déu 12 canh (Hinh v&). Hay chi ra bon phép quay bién da giac déu d6 thanh chinh né.




LUYEN TAP CHUNG
A. VI DU VA BAI TAP SACH GIAO KHOA
Vidu 1. Cho tam gidc ABC néi tiép duong tron (O) . Biét ring OAB =30",0AC =40". Hay tinh s6 do
cua c&c géc ABC va ACB.
Vi du 2. Chotam giac ABC c6 dién tich S va ngoai tiép duong tron (I;r) . Chang minh rang
S :%r(BC +CA+ AB).
BAI TAP
9.13. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O) . Biét ring BOC =120" va OCA =20". Tinh s do cac
goc cua tam giac ABC.
9.14. Cho tam giac déu ABC c6 do dai canh bang 4cm . Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép va ban
kinh dudng tron noi tiép tam giac ABC .
9.15. Cho tam giac déu ABC c6 do dai canh bang 3cm va noi tiép duong tron (O) nhu Hinh 9.26.
a) Tinh ban kinh R cua dwong tron (O) .

b) Tinh dién tich hinh vién phan giéi han bgi day cung BC va cung nho BC.
A

B \/ ¢
Hinh 9.26

9.16. Trong mot khu vui choi c6 dang hinh tam giac déu véi d6 dai canh bang 60m , nguoi ta mudn tim
mot vi tri dat bo phét song wifi sao cho ¢ chd nao trong khu vui choi d6 déu c6 thé bét dugc song. Biét
rang bo phat song d6 ¢ tam phat song t6i da 1a 50m , hoi ¢6 thé tim duoc vi tri dé dat bo phat song nhu
vay hay khong?
9.17. Ngudi ta v& ban quy hoach caa mot khu dan cu dugc bao xung quanh bai ba con duong thang 1ap
thanh mot tam gic véi do dai cac canh la 900m,1200m va 1500m (H.9.27).
a) Tinh chu vi va dién tich ciia phan dat giéi han bai tam giac trén.
b) Ho muén xay dyng mot khach san bén trong khu dan cu cach déu ca ba con duong d6. Hoi khi do
khach san
s& cach mdi con dudng mot khoang 1a bao nhiéu?

Hinh 9.27



B. BAl TAP THEM
Bai 1: Quan sat Hinh 3 va cho biét mot tam giac néi tiép duong tron (1) va ba tam giac khong noi tiép
duong tron (1).

F

Bai 2: Cho hai tam gi&c ABC va ABD (Hinh 4) c06 BAC =BAD =90",AB=3cm,
AD=4cm,AC=6cm.

B

11
& 4 D

a) Xac dinh cac diém O, | lan luot la tdm cta duong tron ngoai tiép cac tam giac ABC va ABD.
b) Tinh ban kinh cta cac duong tron (O) va (1).

Bai 3: Cho tam gidc déu ABC ndi tiép duong tron ban kinh 5dm . Tinh d6 dai canh cia tam giac déu
ABC doé.
Bai 4: Cho tam giac ABC vudng tai A c6 ban kinh duong tron noi tiép 1a r . Chiing minh rang:
. _AB+AC-BC
- > _

Bai 5: Cho tam gidc ABC ngoai tiép duong tron (1;r). Cac canh AB, AC lan luot tiép xtc véi (1) tai
D va E. Chang minh rang néu AB < AC thi BE <CD.

Bai 6. Cho tam giac ABC cantai A, cd O, lan luot 1a tim cac dudng tron ngoai tiép va duong tron
noi tiép tam giac ABC .
a) Chizng minh (éng: q
e Badiém A O, cungthuoc mét duwong thang;
e Puong thing OA vudng goc véi BC va di qua diém chinh gitta D (khac diém A) cua cung
BC.
b) Cho BC =24 cm, AC =20 cm. Tinh d6 dai ban kinh R cua dudng tron ngoai tiép va ban kinh r cua
duong tron noi tiép tam giac ABC .
Bai 7. Cho tam giac nhon ABC . Cac duong cao BE,CD cuatam giac ABC cit nhau tai K. Tim tdm
duong tron ngoai tiép mdi tam giac sau:
a) Tam giac BDE ;
b) Tam gidc DEC;
c) Tam giac ADE .



Bai 8. Cho tam gi4c nhon ABC(B > C), phan giac AM . Goi 0,0,,0, lan luot 14 tim duong tron ngoai
tiép cac tam giac ABC, AMB, AMC . Ching minh rang:

a) 00,,00,,0,0, lan luot la cac dwong trung truc caa AB,AC,AM ;

b) Tam giac 00,0, can.

Bai 9. Trén duong tron (O) ban kinh R, lay cac diém A,B,C,D sao cho sd AB=60", s¢ BC =90°, sd
CD =120" (Hinh 7).

()00

120°
a) Xac dinh tam va tinh theo R ban kinh duong tron ngoai tiép cua cac tam giac OAB, OBC,0AD,ODC
b) Goi | 1a giao diém cia AC va BD. Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép cua cac tam giac IAB, IBC,
IAD, IDC.

Bai 10.Cho tam giac ABC vudng tai A c6 AB =6, AC =8, ban kinh duong tron ngi tiép 1a r, ban kinh
duong tron ngoai tiép 1a R. Tinh %

Bai 11. Cho tam giac déu ABC ndi tiép duodng tron tam O, béan kinh R .

a) Chting minh rang O ciing 1a tim duong tron noi tiép tam giac ABC .

b) V& tam giac 1JK ngoai tiép duong tron (O;R) véi JK//BC, 13 //AC, IK //AB . Chitng minh tam gidc
1K déu. ’ ’
c) Goi R 'la ban kinh ctia duong tron ngoai tiép tam giac 1IJK va r la ban kinh cta duong tron noi tiép

- T
tam gidc ABC. Tinh 7

Bai 12.Cho hai duong tron (O) va (O’) cét nhau tai hai diém phan biét A, B. Dudng thang AO cit (O)
va (O') lan luot tai hai diém C,E (khac duiém A). Duong thing AO’ cét (O) va (O') lan luot tai hai
diém D,F (khac diém A). Chung minh:

a) C,B, F thang hang;

b) Bén diém C,D,E,F clng ndm trén mot dudng tron;

¢) A la tim dudng tron ndi tiép tam gidc BDE .

Bai 13.Cho tam giac ABC vudng cn tai C va noi tiép duong tron (O;R). E la diém tuy ¥ trén cung
nhé AC cia duong tron d6. Goi F 14 giao diém cia EB va CO, | 1a tam dudng tron ngoai tiép tam giéc
ECF . Chang minh rang khi E di chuyén trén cung nhé AC thi | ludn di chuyén trén mot doan thang
cb dinh.

Bai 14: Trong cac hinh 9a,9b,9¢, & hinh nao ta c6 tir giac ABCD la tir gi4c noi tiép?



100° 6 cm 6 cm
D 30° B
D
750 6 cm 6cm

Bai 15: Tinh sb do goc DAB trong Hinh 10.

9] ~
= DX

Bai 16: Cho hinh thang ABCD(AB//CD, AB <CD) c6 DCB = ADC =60", CD =2AD . Ching minh
hinh thang ABCD ndi tiép duodng tron.

Bai 17: Cho hinh thoi ABCD, c6 AB =13 cm,AO =12 cm ( O la giao diém cua hai dudng chéo
AC,BD).M,N,P,Q lan luot 12 trung diém cua AB,BC,CD,DA.

a) Ching minh t giac MNPQ noi tiép duong tron.

b) Tinh ti s6 dién tich hinh thoi ABCD va dién tich hinh tron ngoai tiép tir giac MNPQ (ldy 7 ~3,14 va
lam tron két qua dén hang phan muoi).

Bai 19. Cho hai duong tron (O),(O’) giao nhau tai A B va CD la mét day cung cua (O). Tia CA cat
(O') tai E vatia DB cit (O') tai F.Chiing minh EF song song véi CD.

F
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Bai 20.Cho duong tron (O) ngoai tiép tam giac déu ABC . Biem E nam trén cung nho BC ( E khac B
va C). ED 1a tia d6i cua tia EB. Chung minh EC 1a phan giac cia géc AED va EA 1a phan gi4c caa
goc BEC .
Bai 21.Cho tam giac ABC can ¢ A, H 1a trung diém ciia BC va BAC < 90°. Puong vudng goc véi AB
tai A cit duongthang BC ¢ D.Ké DE vudng goc véi AC . Chirng minh:
a) AH =EH ;
b) DCE = ABD.

Bai 22. Cho xAy =60 va diém B nam trong goc XAy . Ké duong thang BN vudng goc véi Ay cat Ax
tai H ; ké duong thing BM vudng goc voi Ax cit Ay tai K. Chang minh:



M,

B
60°  \J4
4 N y
a) Céc tir giac AMBN, HMNK 14 céc i giac noi tiép duuong tron;
b) HK =2MN .

Bai 23. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh AB lay diém M . Puong thang qua C vuéng goc véi CM
cét c4c tia AB, AD lan luot tai E va F . Tia CM cit duong thang AD tai N . Ching minh rang:

a) NCA=MFN va NEA=NCA;

b) CM +CN =EF.

Bai 24. Chitng minh rang mdi hinh thang can 1a mét ti giac noi tiép duong tron.

Bai 25. Cho tam gidc ABC vudng can tai C va noi tiép duong tron (O;R). E 1a diém tuy y trén

cung nho AC . Goi | 1a giao diém ciia EB va AC . Ké IK vudng goc vsi AB . Chirng minh rang khi E
di chuyén trén cung nhé AC thi EK ludn di qua mot diém cé dinh.



LUYEN TAP CHUNG
A.VIDU VA BAI TAP SACH GIAO KHOA

Vi du 1. Cho tir gisc ABCD ndi tiép dudng tron (O). Biét raing AOB =120",BOC =40",COD =80".
Tinh s6 do cac goc cua tir giac ABCD.

Vi du 2. Cho lyc giac déu ABCDEF .

a) Tinh s6 do cac goc BCF, BDF, BEF .

b) Goi O 1a tim ctia luc giac déu. Hay chi ra ba phép quay tam O giit nguyén tam giac ACE .
F

Hinh 9.57
9.31. Cho tam giac ABC c¢6 cac duong cao AD, BE,CF . Chitng minh réng BCEF,CAFD, ABDE la
nhiing ttr giac noi tiép.
9.32. Cho ttr giac ABCD noi tiép duong tron (O), AB cat CD tai E,AD cét BC tai F nhu Hinh 9.58.
Biét BEC =40" va DFC = 20", tinh s do cac goc cua tir giac ABCD.
F

Hinh 9.58

9.33. Cho hinh vuéng ABCD c¢6 canh bang 4 cm . Tinh chu vi, dién tich cta cic duong tron noi tiép va
ngoai tiép hinh vuong ABCD.

9.34. Biét rang bon dinh A B,C,D ctia mdt hinh vudng cting nam trén mot duong tron (O) theo thir tu
nguoc chiéu quay ciia kim dong hd. Phép quay thuan chiéu 45 bién cac diém A, B,C,D lan luot thanh
cac diém E,F,G,H .

a) Vé da giac EAFBGCHD .



b) Pa giac EAFBGCHD c¢6 phai 1a mot bat giac déu hay khong? Vi sao?
9.35. Cho ngii giac déu ABCDE noi tiép duong tron (O) nhu Hinh 9.59.

' S i,

Hinh 9.59
a) Hay tim mot phép quay thuan chiéu tim O bién diém A thanh diém C.
b) Phép quay trén sé& bién cac diém B,C, D, E 1an luot thanh nhitng diém nao? Phép quay nay co gitr
nguyén ngii giac déu ABCDE khong?
9.‘36. Nguoi ta muéfl 1am mot khay dung banh keo hinh luc giac déu co canh‘IO cm va chia thanh 7 ngan
gom mot 11_1(5 giac déu nhd va 6 hinh thz‘mg can nhu Hinh 9.60. Hoi luc gidc déu nho phai c6 canh bang
bao nhiéu dé no cd dién tich bang hai 1an dién tich moi hinh thang?

Hinh 9.60

B. BAI TAP THEM
Bai 1. Tinh s6 do céc cua tir giac ndi tiép ABCD trong hinh v&.

Bai 2. Tinh dién tich ctia mot hinh chit nhat, biét rang hinh chit nhat d6 c6 chiéu dai gap hai 1an chiéu
rong va ban kinh dudng tron ngoai tiép bang 2,5cm.

Huwdéng din: Hinh chit nhat ABCD 1a tir giac noi tiép va duong tron ngoai tiép co tim 14 giao diém hai
dudng chéo va ban kinh bang mot nira do dai dudng chéo.

Bai 3. Xac dinh tAm va ban kinh duong tron ngoai tiép hinh chit nhat va hinh vudng trong hinh vé.
Bai 4. Cho duong tron tam O c6 ban kinh R=5cm.

a) Tinh d6 dai canh ctia hinh vudng ndi tiép trong (O).



b) M6t hinh chit nhat noi tiép trong (O) ¢ chu vi 28 cm . Tinh chiéu dai va chidu rong cta hinh chit nhat
do.

Huéng din: Hinh vuong va hinh chit nhat 13 cac tir giac noi tiép. Puong tron ngoai tiép ciia ching cé
tam 1a giao di€m cua hai dudong chéo va ban kinh bang mdt nira d6 dai dudong chéo.

ngoai tiép hinh vuéng ABCD .

Huéng din: Can tinh ban kinh duong tron noi tiép, ngoai tiép.

Bai 6. Cho tam giac nhon ABC c¢6 AD, BE,CF 1a duong cao va H 14 tryc tim. Chimg minh ring:

a) Tt&r gihc AEHF, BDHF va CDHEF la cac tir giac ndi tiép.

b) DA la duong phan giac cua goéc FDE.

Bai 7. Cho tam giac ABC nhon noi tiép duong tron (O), dudng cao AD cét duong tron (O) tai E . Trén
AD lay H sao cho D 1a trung diém ctia EH,BH cat AC tai K . Chitng minh t& giac HKCD noi tiép.
Huéng din: Ta dua vé ciu a , bai toan 16 bang cach chimg minh BKC =90’ .

Bai 8. Tir mot diém M nam ngoai dudng tron (0) , vé cat tuyén MBC va tiép tuyén Mt tiép xtic véi (O)
tai A Goi I 1a trung diém cua day BC. Chirng minh AMIO 1a mot tir giac noi tiép.

Bai 9. Cho tam giac ABC vuong tai A . Lay diém M bét ki trén doan AC , duong tron dudng kinh CM cit
hai auong thang BM va BC lan luot tai D va N . Ching minh rang:

a) Ttr giac ABCD ndi tiép;

b) Cac duong thang AB, MN,CD ciing di qua mét diém.

Huwéng din:

Cau b) Cho hai duong thang cét nhau tai mot diém, chtirng minh dudng thir ba di qua diém do.

Bai 10. Trong mot duong tron. Ching minh rang goc giita tiép tuyén mot day va goc ndi tiép cung chan
mat cung thi bang nhau.

Bai 11. Cho tam giac ABC nhon noi tiép trong duong tron (O), cac duong cao AD va E cét nhau tai H .
BO cit DE tai I va cit duong tron (O) tai M. Chirng minh rang: t&r giac DIMC noi tiép.

Bai 12. Cho tam giac ABC(AB > AC) ndi tiép duong tron (O) duong kinh BC . V& dudng cao AH cua
tam giac. Trén canh BC ldy F(F#0 ) sao cho CF=CA. V& CI vudng goc vi AF tai I va CI cit canh AB
tai E . Ching minh rang: tr giac ATHC va BEIH ndi tiép.

Bai 13. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 dinh D nam trén dudng tron duong kinh AB . Ké DM va BN ciing
vudng goc voi duong chéo AC . Chirmg minh CBID ndi tiép.

Bai 14. Tir diém A bén ngoai duong tron ké hai tiép tuyén AB,AC dén duong tron ( B,C 1a tiép diém).
V& duong kinh BD ctia dudng tron (O) . Tiép tuyén tai D ciia (O) cit duong thing BC & E,OE cit AD ¢
N . Chimg minh rang: tir giac AONC ndi tiép.



Bai 15. Cho dudng tron (O) duong kinh AB . Trén tia dbi ciia tia BA 1dy diém C ( C khong tring véi B ).
Ké tiép tuyén CD véi dudng tron ( O ) ( D 1 tiép diém). Tiép tuyén tai A cta dudng tron (O) cit dudng
thang CD tai E . Goi H 1a giao diém ciia AD va OE, K 1a giao diém BE va duong tron (O) ( K khong
trung voi B ).

a) Chung minh: AE* = AK .EB.

b) Chimg minh: Tt giac BOHK noi tiép.

Bai 16. Cho tam giac ABC nhon ndi tiép duong tron (O), ba dudng cao AD, BE,CF cit nhau tai H .

a) Chiing minh t&r giac AFHE ndi tiép. Xac dinh tim va ban kinh ctia duong tron ngoai tiép tir giac AFHE

b) Goi M 14 giao diém cua EF va BC va AM cit duong tron (O) tai I . Chung to: tir giac AEFI noi tiép.
Bai 17. Cho tam giac ABC nhon ndi tiép dudng tron (O), cac dudng cao AD, BE va CF cit nhau tai H .

a) Chting minh rang: T gidc BFEC ndi tiép, xac dinh tdm va ban kinh cta duong tron ngoai tiép tir giac
BFEC.
b) Puong thang EF cit duong thang BC tai M va cat dudng tron (O) tai K va T (K ndm gitta M va T).
Chumng minh rang: MK.MT = ME.MF .
¢) Chirng minh tr gidc KTID noi tiép.
Bai 18. Cho duong tron (O;R). Ly cac diém A, B,C,D,E trén duong tron (O;R) sao cho s6 do cac cung
AB, BC, CD, DE, EA bing nhau. Pa giac ABCDE c6 1a da giac déu khong? Vi sao?
Bai 19. Cho tam giac déu ABC', céac duong cao AD, BE, CF catnhau tai H.Goi I, K, M theo thi
ty 1a trung diém cia HA, HB, HC . Ching minh ring DKFIEM 1a luc giac déu.
Bai 20. Cho lyc gidc déu ABCDEF . Trén canh AB, BC', CD, DE, EF , FA lay cac diém A’, B,
C', D', E', F' saocho AA' = BB’ = CC' = DD’ = EE’ = FF'. Ching minh rang A’ B'C'D'E'F’
1a mdt luc giac déu.
Bi:li 21. Cho mdt da giac déu n canh co q{) dai mdi qanh la a . Hay tinh ban kinh R cua duong tron ngoai
tiép va ban kinh r ctia duong tron noi tiép da giac déu do.
Bai 22. Tinh dién tich luc giac déu ndi tiép dudng tron ban kinh R.
Bai 23. Tinh sé do ctia mdi goc cua ngii giac déu, luc giac déu, bat giac déu ( da giac déu 8 canh).
Phuong phap:
Da giac déu co n canh bang nhau va ciing c6 n goc bang nhau nén c6 cong thirc tinh sb do mdi goc la:
(n —2).180"

n
Bai 24. Cho lyc gidc déu ABCDEF . Goi M 1a trung diém ciia EF | N 1a trung diém cia BD . Chimg
minh ring AMN 13 tam giac déu.



Bai 25. Mot lyc giac déu va mot ngii giac déu chung canh AD (nhu hinh v&). Tinh cac goc clia tam giac

ABC.



BAI TAP CUOI CHUONG IX
PHAN 1. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
A. TRAC NGHIEM
9.37. Khing dinh nao sau day 1a dung?
A. Géc ndi tiép co sb do bang s do cung bi chan.
B. Goc ¢6 hai canh chta cac ddy cung cta dudng tron 13 goc noi tiép dudng tron do.
C. Goc ndi tiép co sd do bang mot nira s6 do cung bi chin.

D. Goéce c6 dinh nam trén dudng tron 1a goc ndi ti€p dudng tron do.

9.38. Cho tir gisc ABCD noi tiép mot dudng tron c6 A—C =100". Khing dinh nao sau day 1a dung?

A. A=80". B.C=80". C. B+D=100". D. A=140".
9.39. Pa giac nao duéi day khong ndi tiép mot duong tron?

A. Pa giac déu. B. Hinh chir nhat. C. Hinh binh hanh. D. Tam giéc.
B. TU LUAN

9.40. Cho tam giac ABC c6 cac dudng cao BE,CF cit nhautai H . Goi M 1a trung diém ctia BC va |
1a trung diém ctia AH . Chirg minh rang;

a) Tt gidc AEHF noi tiép mot duong tron tdm | ;

b) ME, MF tiép xtic véi dudng tron ngoai tiép tr giac AEHF .

9.41. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O). Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua cac canh
BC,CA, AB . Chitrng minh rang cac tir giic ANOP, BPOM,CMON 14 céc tir gidc noi tiép.

9.42. Cho mot hinh lyc gide déu va mot hinh vudng cling noi tiép mot duong tron. Biét rang hinh vudng
c6 canh bang 3 cm . Tinh chu vi va di¢n tich cta hinh luc giac déu da cho.

9.43. a) Cho hinh vudéng ABCD ndi tiép dudng tron tam O (H.9.61). Phép quay thuan chiéu 45 tdm O
bién cac diém A, B,C,D lan luot thanh cac diem A',B',C’,D’. Hay vé t giac AB'C'D’.

b) Phép quay trong cau a bién cac diém A',B’,C’,D’ thanh nhiing diém nao?

A D

Hinh 9.61
9.44. Ban Lan mudn cat hinh ngdi sao c¢6 dang nhu Hinh 9.62 (trong 46 ABCDE 1a mdt ngii giac déu).
Lan gap doi to gidy, v& mot nira ngdi sao va cat theo nét v&. Hoi goc tao bai ludi kéo va nép gip lac dau
bang bao nhiéu do?
A

Hinh 9.62



PHAN 2. BAI TAP THEM

A. TRAC NGHIEM
1. Khing dinh nao sau day dung?

A. Goc ndi tiép co sd do bang sb do cung bi chin.

B. Goc ¢6 hai canh chtra cac ddy cung cua dudng tron 13 goc noi tiép dudng tron do.

C. Goc ndi tiép co sd do bang mot nira s6 do cung bi chin.

D. Géc c6 dinh nam trén dudng tron 13 gbc ndi tiép duong tron do.

2. Cho tir giac ABCD ndi tiép mot duong tron c6 A—C =100". Khing dinh nao dudi day 1a dung?
A. A=80". B. B=80". C. B+D=100". D. A=140".

3. Pa giac nio sau ddy khong noi tiép mot dudng tron?

A. Pa gidc déu. B. Hinh chit nhat. C. Hinh binh hanh.  D. Tam giAc.

B. TU LUAN
1. Tim va goi tén cac da giac déu trong hinh duéi day

CwOHl®

a) b)

2. Tinh s0 canh ctia mdt da giac déu, biét moi goc cia nod bang 135°.

3. a) Tinh s6 duong chéo cua da gidc n canh.
b) Pa gidc nao c6 s6 dudong chéo bang s6 canh?

4. Cho tam giac ABC vuédng tai A. Trén AC lay mot diém M va dung duong tron dudng kinh MC .
Nbi BM kéo dai gap duong tron tai D . Puong thang DA gip duong tron tai S . Chig minh rang CA
la tia phan giac cua goc SCB .

5. M ¢ chinh gitra nira duong tron tim O duong kinh AB . Trén cung nhd BM 14y diém C bat ki. V&
tiép tuyén tai B cta (O) cat MC tai D.Goi H 1a giao diém cia MB va AC.Ké HI vudng goc véi
AB . Ching minh rang CA 1a tia phan giac cta goc MCI .

6. Cho aABC ndi tiép dudng tron (O;R) duong kinh AD, dudng cao AH .

a) Chimg minh aAHB va aACD ddng dang.

ab.c

b) Goi a,b,c 1a d9 dai ba canh twong ing vdi cac dinh A,B,C . Chung minh S,5. = 2R



7. Cho tam giac ABC c6 cac dudng cao BE,CF citnhautai H. Goi M 14 trung diém ciia BC va | 1a

trung diém ciia AH . Chtrng minh rang:

a) T&r gihc AEHF noi tiép duong tron tm | ;

b) ME, MF tiép xtc véi duong tron ngoai tiép tir giac AEHF .

8. Cho tam giac ABC noi tiép dudng tron (O) Goi M, N, P lan luot I3 trung diém cta cac canh
BC,CA, AB . Chitng minh ring céc tr giac ANOP,BPOM,CMON 4 cac tir gic ndi tiép.

9. Cho tam giac nhon ABC c¢6 dudng cao AH (H € BC) va ndi tiép duong tron tim O c6 duong kinh
AM (Hinh v&). Chirng minh OAC = BAH

10. Cho hinh vuéng ABCD c6 d6 dai canh banga . Géc vudng xAy thay doi sao cho tia Ax cit doan
thang BC tai M vatia Ay cat doan thang CD kéo daitai N .

a) Chirng minh hai tam giac ABM va AND bang nhau;

b) Goi O 1a trung diém ciia MN . Chirg minh ABMO va ANDO la céc tir giac ndi tiép;

¢) Chirng minh ba diém B, D,0O thing hang.

11. Cho mét hinh luc giac déu va mot hinh vudng cung ndi tiép mot dudng tron. Biét rang hinh vudng c6
canh br:ing 3 cm. Tinh chu vi va dién tich ciia mdt hinh luc giac déu da cho.



CHUONG X. MOT SO HiNH KHOI TRONG THUC TE
BAI 31. HINH TRU VA HINH NON
A. CAC KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. HINH TRU
Nhdn biét hinh tru
1. Hop sira (H.10.2a) c6 dang mét hinh tru.
Mot s yéu té cua hinh tru duoc chi ra trén Hinh 10.2b.

b) Ban kinh day

Hinh 10.2

2. Khi quay hinh chit nhat O’ABO mét vong quanh OO’ ¢é dinh thi ta dugc mét hinh tru (H.10.3), trong

do:

N

b
B )
B
Hinh 10.3

- Hai day cua hinh try 12 hai hinh tron bang nhau (O;O'A) va (O;0B).

- M&i duong sinh 1a mét vi tri cia AB khi quay. Vay hinh try c6 vo s6 dudng sinh.
R=0'A=0B goi la ban kinh day cua hinh tru.
- D6 dai cua doan OO’ goi | chiéu cao cua hinh tru. Cac duong sinh biang nhau va bang 0O’ .
Vi du 1. Hay ké tén mot ban kinh day va mot duong sinh caa hinh tru trong Hinh 10.4. Cho biét chiéu cao
caa hinh try nay.
Loi gidi

Hinh 10.4

O'M 1a mot ban kinh day cua hinh tru. EF 1a mot duong sinh cua hinh tru. Chiéu cao O'O =10cm.
Cha y. Tir mét hinh try, néu ta cét roi hai day va cit theo mot dudng sinh nao d6 rdi trai phing ra thi ta
duoc mot hinh phang (gém hai hinh tron va mét hinh chit nhat) nhu Hinh 10.5 goi 14 hinh khai trién cua
hinh tru da cho.



Hinh 10.5 @

Di¢n tich xung quanh va thé tich cia hinh tru

Ta c6 cong thirc tinh dién tich mat xung quanh (goi tat 1a dién tich xung quanh, ki hiéu Ia S,q ) cua hinh
tru nhu sau: S, = 27Rh, trong d6 R la ban kinh day, h la chiéu cao.

V =S, h=7Rh, trong d6 S, ladién tich day, R 1a ban kinh day, h la chiéu cao.

Vi du 2. Bac Khdi du dinh son lai mot thiing rac ¢ dang hinh tru (son mat ngoai va mot day 1a nap) co
ban kinh d4y bang 11 cm , chiéu cao bang 30cm(H.10.7).

a) Tinh dién tich phan cin son cta thing rac.

b) Tinh thé tich cuia thang rac (Iam tron két qua dén hang don vi caa cm? ).

T iem g

wo 0e

THDNG RAC

B

11 cm

Hinh 10.7
Léi gidi

a) Phan can son bao gdm mit xung quanh va mot day caa hinh try. Theo dé bai, tacdé R =11cm va
h=30cm.

Do dé:S,, = 27Rh =27.11.30 = 6607 ( cm’ ); Sy, = 7R? = 7.11° =1217(cm?)

1 Mday
Vay dién tich can son 1a S =S, +S,, =(660+121)7 =781r(cm?).

b) Thé tich cua thiing réc Ia V =Sy, .h =1217.30 = 36307 ~11404( cm?®).
2. HINH NON
Nhdn biét hinh nén

1. B4 choi, chi tiét co khi (H.10.8) c6 dang mot hinh ndn. Mot sé yéu té ciia hinh nén duogc thé hién trén
Hinh 10.9b.

Hinh 10.8

2. Khi quay tam giac vudng SOA (vudng & O ) mét vong quanh SO ¢6 dinh thi ta dugc mét hinh nén
dinh S



(H.10.9a), trong do:

4 S
)
]
A (0] p
a)
Ze—Dinh
Budng cao
Pudng sinh
A B
Ban kinh bay
day
Hinh 10.9

- Bay cua hinh nén 1a hinh tron (O;0A), R = OA goi la ban kinh day cua hinh non.

- M&i duong sinh 1a mot vi tri ciia SA khi quay. Vay hinh non ¢6 vo sé duong sinh dai bang nhau.
- SO goi 1a dudng cao cua hinh nén. Do dai doan SO dwgc goi | chiéu cao cua hinh non.

M@t sé yéu té cta hinh non:

S

Pinh: S. Chiéu cao: h=SO. Puong sinh: | = SA=SB . Ban kinh day: R=0A.
Vi du 3. Hay ké tén dinh, duong cao, mot ban kinh day va mot duong sinh caa hinh nén trong Hinh 10.10.
Loi gidi

>0

_—— e

Hinh 10.10

binh: S. Dbuong cao: SO . Mot ban kinh day: OM . Mot duong sinh: SM .

Cha'y. Cho mét hinh nén. Néu ta cat roi day va cat mat xung quanh cta né theo duong sinh SA rdi trai
phang ra thi dugc mot hinh phang (gom maot hinh tron va mét hinh quat tron) nhu Hinh 10.11 goi I hinh
khai trién cta hinh nén da cho.

S
\j
A AN
B
—
A €
Hinh 10.11

Dign tich xung quanh va thé tich ciia hinh nén

S,q =71, trong d6 r 1a ban kinh day, | 1a d¢ dai duong sinh.



1
V = 5 Sdéy .
Vi du 4. Cho mét hinh nén c6 do dai dudng sinh bang 10 cm , ban kinh day bang 6 cm (H.10.13).
a) Tinh dién tich xung quanh caa hinh non.

b) Tinh thé tich cua hinh nén.

la dién tich day, r 1a ban kinh day, h 1a chiéu cao.

h= %nrzh, trong do S,

()]

1
1
1
1
I
I
I
I
+
I

Hinh 10.13
Loi gidi

a) Dign tich xung quanh cua hinhnon la S, = zrl = 7.6.10 = 607z(cm2) .

b) Tam gidc SOB vubng tai O nén theo dinh li Pythagore ta co:

OB? +SO? = SB? hay 6°+SO® =10 suy ra SO® =100—236 = 64 suy ra SO =8cm

Thé tich cia hinh nén 1a V :%ﬂrzh = %72’.62.8 = 967r(cm3) .

B. CAC DANG TOAN

DANG 1. NHAN DANG VA TAO LAP HINH TRU, HINH NON

Vidu 1. Trong cac hinh sau day, hinh nao 1a hinh try?

_______________________

a) b) c) d)

a) 3] ) d)

Vi du 3. Tao 1ap hinh try ¢6 ban kinh déy r =5(cm) va chiéu cao h=8(cm)

Vidu 4. Trong cac hinh sau day, hinh nao la hinh nén?



.......................

a) b) ) d)

Vidu 5. Trong cac vat thé ¢ cac hinh duéi day, vat thé ndo ¢ dang hinh nén?

) bh) ) d) e)

DANG 2. TINH BAN KiNH PAY, PUONG CAO, DIEN TiCH, THE TiCH CUA HINH TRU

1. Phuong phap
Cho hinh try ¢6 ban kinh day r va chiéu cao h.

e Di¢n tich xung quanh: S, =2zrh

e Diéntichtoan phan: S, =2zr(h+r)

e Thé tich; V = zr?h
2.Vidu
Vi du 1. Thay dau “? ”bang gi tri thich hop va hoan thanh bang sau:
N Béan kinh day Chiéu cao Dién tich xung | Dién tich toan Thé tich
Hinh tru 2 A 2
(cm) (cm) guanh (cm?) phan (cm-) (cm?)

3 7 ? ? ?
4 ? 207 ? ?
? 8 ? 187x ?
? 5 ? ? 150~

Vidu 2. Cho hinh tru c6 ban kinh d4y bang 5(dm). Biét rang hinh tru d6 c6 dién tich toan phan gép doi
dién tich xung quanh. Tinh chiéu cao hinh try.

Vi du 3. Hoi néu ting chiéu cao cua khdi tru 1én 2 1an, ban kinh ctia n6 1én 3 1an thi thé tich ctia khéi try
moi s& ting bao nhiéu 1an so véi khéi try ban dau?

Vi du 4. Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB =1(cm), AD = 2(cm). Goi M,N 1an luot 13 trung diém cua
AD vaBC. Quay hinh chir nhat d6 xung quanh truc MN ta dugc mét hinh try nhu hinh vé.



a) Tinh dién tich toan phan S, cua hinh tru do.
b) Tinh thé tich hinh tru d6.

DANG 3. TINH BAN KINH PAY, PUONG CAO, DIEN TiCH, THE TICH CUA HINH NON

1. Phuwong phap
Cho hinh nén c6 ban kinh day r, duong cao h va duong sinh 1.

8:1

e Di¢n tich xung quanh: S, =-C.l =zl

e Diéntichtoan phan: S, =S, +S,, =xrl+xr’ =zr(l+r)

e Thé tich: V =ES.h:£7tr2h
3 3

Cha y: Hinh nén va hinh try c6 cung chiéu cao h va cung ban kinh day r thi: V,, = §V

tru

2. Vidu

Vi du 1. Cho hinh ndn c6 ban kinh day r, duong cao h va dwong sinh | nhu hinh v&. Hay thay dau «?
”bang gié tri thich hop va hoan thanh bang sau:

N Ban kinh | Chiéucao | Puong sinh Dién tich Dien t'ih Thé tich
Hinh non day (cm) (cm) Xxung quanh | toan phan 3
y (cm) (cm?) (cm?) (cm?)
3 4 ? ? ? ?
? 8 10 ? ? ?
2 ? ? 14 ? ?
4 ? 9 ? ?

Vi du 2. Néu giir nguyén ban kinh d4y caa mét hinh nén va giam chiéu cao caa né 2 lan thi thé tich cua
hinh nén nay thay d6i nhu thé nao so véi ban dau?
Vidu 3. Cho tam gidc OIM vubng tai I c6 Ol =4cm va IM =3cm. Khi quay tam gidc OIM quanh
canh goc vubng Ol thi dudng gip khiic OIM tao thanh hinh non.

a) Tinh do6 dai duong sinh hinh nén.

b) Tinh dién tich xung quanh hinh non.

¢) Tinh dién tich toan phan hinh non.
d) Tinh thé tich hinh non.




Vidu 4. Cho tam gidc ABC vudng tai can A, goi | 1a trung diém cua BC, BC=2dm_ Khij quay tam
giac ABC xung quanh truc Al ta dwoc hinh nén.

a) Tinh di¢n tich xung quanh hinh non.

b) Tinh thé tich hinh nén.

DANG 4. UNG DUNG CUA HINH TRU TRONG THUC TIEN

Vidu 1. M6t khac gd hinh tru c6 dudng kinh day bang 1,2 m, chiéu cao bang ban kinh day (nhu hinh v§).

a) Tinh dién tich xung quanh cua khic gd do (1am tron két qua dén phan tram).
b) Véi thanh hién tai, 1 m* gd trén ban duoc 5 triéu dong. Hay tinh gia thanh khdc g trén néu dem di ban.
Vidu 2. M6t bon nuéc inox Pai Thanh ¢ dang hinh try véi chiéu cao 1,75 m va dién tich day 1a 0,32 m?.

a) Tinh ban kinh ddy ctia bon nudc inox Pai Thanh (1am tron két qua dén phan tram).

b) Hoi bon nudce nay dung day dugc bao nhiéu mét khéi nudc? (Bo qua bé day caa bon).

Vidu 3. Nguoi ta dy dinh 1am du dinh 1am mét chiéc bon chaa dau bang st hinh tru c6 chiéu cao
1,8 m, duong kinh day 1,2 m. Hoi chiéc bon d6 chua day duoc bao nhiéu lit dau, biét ring
1 m® = 1000 lit (B qua bé day cua bon, lay 7 =3,14 )

Vi du 4. Mot doanh nghiép san xuit vo hop sira 6ng tho dang hinh try, c6 chiéu cao bang 12 cm. Biét thé
tich caa hop 1a 192z cm®. Tinh sé tién ma doanh nghiép can chi dé san xuat 10 000 vé hop sira dng tho (ké
ca hai nap hop), biét chi phi dé san xuat vo hop dé 1a 80 000 ddng/m?. (1am tron két qua dén phan ngan).
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Vi du 5. Khi ubng nudc giai khat, nguoi ta hay sir dung éng hit nhua dang hinh try duong kinh day 1a 0,4
cm, chiéu dai ng hat 1a 18 cm. Hoi khi thai ra méi truong, dién tich nhua gay 6 nhidm cho méi trudng do
100 6ng hat nay gay ra la bao nhiéu? (Iam tron két qua dén phan ngan).




Vi du 6. Pudng dng ndi hai bé ca trong mot thity cung mién nam nuéc Phap ¢6 dang mot hinh try, do dai
cua duong ong 12 30 m. Dung tich caa duong dng noi trén 1a 1 800 000 lit. Tinh dién tich dy cia dudng
bng.
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a) Hay tinh tong dién tich vai can c6 dé 1am nén cai mii 6 (khong tinh phan vién, mép dan) (1am tron két qua dén
phan tram ).

b) Hay tinh thé tich phan c¢d dang hinh ndn cia chiéc mii 6 (lam tron két qua dén phan tram).

Vi du 8. Nguoi ta 1am ta tip co tay nhu hinh v& v6i hai dau 1a hai khéi try bang nhau va tay cam ciing 1a
khéi tru. Biét hai dau 1a hai khéi tru dudng kinh ddy bang 12(cm), chiéu cao bang 6(cm), chiéu dai ta
bang 30(cm) va ban kinh tay cAm 1a 2(cm). Hay tinh thé tich vat li¢u lam nén ta tay d6 (lam tron két qua
dén phan tram).

-~

DANG 5. UNG DUNG CUA HINH NON TRONG THUC TIEN

Vi du 1. Mot chiéc non c6 ban kinh day bang 15 cm va chiéu cao bang 20 cm. Héi chiée non muc day dugc
bao nhiéu cm® nudéc (lay = = 3,14).

Vi du 2. Thady Nam c¢6 mot déng cat hinh non cao 2m, dudng kinh day 6 m. Thay Nam tinh ring dé sira
xong ngdi nha cia minh can 30 m® cat. Hoi thay Nam can mua b6 sung bao nhiéu m® cat nita dé du cét sira
nha (liy = = 3,14 va céac két qua 1am tron dén chir s thap phan thir hai).




Vi du 3. Mot chiéc thung chtra day nudc c6 hinh mot khdi 1ap phuong. it vao trong thung d6 mot khéi
n6n sao cho dinh khéi nén tring véi tAm mot mit cua khdi 14p phuwong, day khéi non tiép xtic voi cac canh
clia mit dbi dién. Tinh ti s6 thé tich cua luong nudce trao ra ngoai va lugng nude con lai & trong thing.
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Vidu 4. Hai hinh non bﬁng nhau ¢6 chiéu cao ba‘ing 2 dm duoc dit nhu hinh v& bén (mdi hinh déu dat
thang dtng v6i dinh nam phia duéi). Lic dau, hinh nén trén chira day nudce va hinh nén dudi khong chira
nuée. Sau d6, nude duge chay xudng hinh nén dudi thong qua 16 tréng & dinh cia hinh nén trén. Hiy tinh
chiéu cao ctia nudc trong hinh nén dudi tai thoi diém khi ma chiéu cao ctia nudc trong hinh nén trén bang
1dm.

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
10.1. Thay dau “?” bang gia tri thich hop va hoan thanh bang sau vao vo:

Hinh Ban kinh day Chiéu cao (cm) | Dién tich xung quanh | Tha tich (Cm3)
(cm) (cm?)
4 6 ? ?
e 3 5 ? ?
? 10 e S0x
8 ? 1927 ?

10.2. Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB =3cm,BC =4cm. Quay hinh chit nhat quanh canh AB mét
vong, ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich xung quanh va thé tich cua hinh tru tao thanh.

10.3. Khi cho tam giac SOA vudng tai O quay quanh canh SO mét vong, ta dugc mot hinh nén. Biét
OA=8cm, SA=17cm (H.10.14).

a) Tinh dién tich xung quanh ctaa hinh non.
b) Tinh thé tich caa hinh nén.
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Hinh 10.14
10.4. M6t bong dén huynh quang cé dang hinh tru duoc dat khit vao mot hop gidy cing dang hinh hop
chir nhat (H.10.15). Hop gidy c6 chiéu dai bang 0,6m , day 1 hinh vudng canh 4 cm. Tinh dién tich xung
quanh va thé tich cua bong dén (gia sir bé day cua hop gidy khong dang ké).

Hinh 10.15

10.5. M6t dung cu gdm mét phan cé dang hinh tru va mét phan cé dang hinh ndn véi cac kich thuéce nhu
Hinh 10.16.

a) Tinh thé tich cua dung cu nay.

b) Tinh dién tich mat ngoai ctia dung cu (khong tinh day cta dung cu).

Hinh 10.16

10.6. Tinh thé tich cua hinh tao thanh khi cho hinh ABCD quay quanh AD mét vong (H.10.17).
B 4cm A

3cm

6cm

ol 8 cm

C
Hinh 10.17

Vay thé tich caa hinh tao thanh khi cho hinh ABCD quay quanh AD mét vong la 144zcm?.
D. BAITAPTU LUYEN

Bai 1.  Trong cac hinh sau day, hinh nao la hinh tru?

2) b) &
Bai 2.  Trong cac vat thé & cac hinh dudi day, vat thé ndo c6 dang hinh try?



a) b) ¢ d) e)

Bai 3.  Tao lap hinh tru c6 ban kinh day r =4(cm) va thé tich V = 2247 (cm)

Bai 4. Trong cac hinh sau day, hinh nao 1a hinh nén c6 O la tam cta mat day, r 1a ban kinh day, h la
chiéu cao?

a) b) c)

Bai5.  Trong cac vat thé & cac hinh dudi day, vat thé ndo c6 dang hinh nén?

a) b) ‘) d) e)

Bai 6.  Cho hinh tru c6 ban kinh hinh tron ddy bang r va chiéu cao bang h. Hoi néu ting chiéu cao 1én
4 1an va giam ban kinh day 2 1an thi thé tich ctia khdi tru moi s& ting hay giam?
Bai 7.  Cho hinh try c6 dién tich toan phan la 47r(dm2) va ban kinh day bang nira chiéu cao. Tinh thé

tich hinh tru?
Bai 8.  Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=a, AD=2a.Goi M, N lan luot 1 trung diém cua cac canh
BC va AD . Khi quay hinh chit nhat trén quanh dudng thang MN ta nhan duwoc mot hinh try nhu hinh v&.

A, N D

B C

a) Tinh dién tich toan phan caa hinh tru theo a.
b) Tinh thé tich cua hinh tru theo a.



Bai 9. Mot khéi do choi gdm hai hinh tru (H,),(H,) xép chdng 1én nhau, 1an luot c6 ban kinh ddy va
chiéu cao twong tng 14 r,,h,,r,,h, théa man r, = % r,,h, = 2h (tham khao hinh v&). Biét rang thé tich cua

toan bd khéi d choi bing 30cm®. Tinh thé tich khéi tru (H, ).

Bai 10. M@t thung nudc hinh tru ¢6 chiéu cao bang duong kinh day va bang 1 m. Thing nudc nay c6 thé
dung duoc 1 m® nudc khéng? Tai sao? (lay n = 3,14)

Bai 11. M@t bé nudc hinh tru ¢ chiéu cao 2,5 m va dién tich day 1a 4,8 m2. Mot voi nude dugc dit phai
trén miéng bé va chay duogc 4.800 lit nudc mdi gio. Hoi voi nude chay sau bao 1au day bé (Biét ban dau
bé can nudc, bo qua bé day cua thanh bé va 1 m® = 1000 lit)

Bai 12. Mot hop dung ché hinh tru c6 duong kinh ddy bang 8 cm va chiéu cao bang 12 cm. Tinh dién tich
gidy carton dé lam mot hop ché do, biét ti 1& gidy carton hao hut khi 1am mot hop ché 12 5% (lay & = 3,14).




Bai 14. Mot hop phd mai gdm c6 8 miéng, do day mdi miéng 1a 2 cm. Néu xép ching lai trén mot dia thi
tao thanh chiéc banh hinh tru c6 dudng kinh day bang 10 cm. Hoi mdi miéng phd mai c6 thé tich bao nhiéu
cm® (lay & = 3,14).

< i\
Bai 15. Mot lo thudc hinh tru ¢6 chiéu cao 10 cm va ban kinh day bang 5 cm. Nha san xuat phua kin mat
xung quanh cua lo thudc bang gidy in céc thdng tin vé loai thubc dy. Hay tinh dién tich phan gidy can ding
cua lo thude d6 (D¢ day cua gidy in va lo thuoc khong dding ké)?

=

Bai 16. Dé huong tng cudc van dong “NG6i khong véi rac thai nhyra ding mét lan”, mot nha hang ding
hop gidy dé dung sita chua. Hop gidy 6 dang hinh try c6 dudng kinh day 1a 6 cm; chiéu cao 7 cm va c6 lap
day 1am bang nhya. Tinh sé m? gidy dé san xuat 100 hop giay trén. (Biét 1 m? = 10.000 cm?; lay = = 3,14
va bo qua cadc mép dan vo hop).

Bai 17.Mot co so san xuét ¢ hai bé nudc hinh tru c6 chiéu cao bang nhau, ban kinh day 1an luot bang 1m
va 1,4 m. Chu co sé du dinh 1am mot bé nude méi, hinh tru, c6 ciing chiéu cao va co thé tich bang tong
thé tich cua hai bé nudc trén (nhu hinh v&). Tinh ban kinh day ciia bé nude dy dinh lam (lam tron két qua
dén phan tram).

:V. | Vs v
Bai 18.Mot chiéc ta tay c6 hinh dang gém 3 khdi try, trong do hai khdi tru & hai dau béng nhau va khdi tru

lam tay cam ¢ giita. Goi khdi try 1am dau ta 1a (Tl) va khdi try 1am tay cam la (Tz) 1an lugt c6 ban kinh va

3 1
chiéu cao twong tng la r,, h, r,, h, thbaman r, =4r,, h = 5 h, (tham khao hinh v€).



' (7o) (70
Biét rang thé tich cua khdi tru tay cam (T,) bang 30 (cms) va chiéc ta 1am bang inox cé khdi lwong riéng
la D=7,7g/cm®. Khéi luong cua chiéc ta tay bing
Bai 19. Cho tam giac vuéng ABC tai A,AB=a vaAC = ay/3. Khi quay tam giac ABC xung quanh truc
AB, ta thu duoc hinh nén.
a) Tinh d6 dai duong sinh | cta hinh nén
b) Tinh thé tich hinh nén.

Bai 20. Cho tam giac ABC vudngtai A, AB=a va ACB =30°. Tinh thé tich V cua hinh nén nhan duoc
khi quay tam giac ABC quanh canh AC.

Bai 21. M@t chiéc non co duong kinh day bang 28 cm va dwong sinh bang 30 cm. Tinh dién tich 14 dung
dé 1am non, biét ti 18 hao hut 1 10% (lay = = 3,14).

Bai 22. Lugng nguyén liéu can ding dé 1am ra mot chiéc nén 14 duge udc lugng qua phép tinh dién tich
xung quanh cuia mat non. Cur 1kg 14 dung dé lam noén c6 thé 1am ra s6 non c6 tong dién tich xung quanh la
6,13m?. Hoi néu mudn lam ra 1000 chiéc ndn 14 gidng nhau c¢6 dudng trinh vanh nén 50cm, chiéu cao
30cm thi can bao nhiéu khéi lugng 14? (coi mdi chiée nén ¢ hinh dang 1a mdt hinh noén)

Bai 23. Mot cai phéu c6 dang hinh nén, chiéu cao ctia phéu 1a 20cm. Ngudi ta d6 mot lugng nudce vao
phéu sao cho chiéu cao cta cot nude trong phéu 14 10cm . Néu bit kin miéng phéu roi 1at ngugc lén thi chiéu
cao cua cOt nude trong phéu bang bao nhiéu?
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BAI 32. HINH CAU
A. CAC KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. MAT CAU VA HINH CAU
Nhdn biét mgt cau va hinh cau
1. Ta d3 biét qua béng (H.10.19) c6 dang hinh cau.

Hinh 10.19

Mot s6 yéu té cua hinh cau dugc chi ra trén Hinh 10.20.

A Ban kinh

O

Hinh 10.20
2. - Khi quay nira dudng tron quanh duong kinh AB ¢d dinh cua no, ta dugc mot mat cau.
- Khi quay nira hinh tron quanh duong kinh AB ¢ dinh cua no, ta dugc mét hinh cau.
Tam va ban kinh cua nira duong tron (hinh tron) ciing 13 tAm va ban kinh ctia mat cau (hinh cau).
M@t sé yéu té cia mat cau:

Tam mit cau: O. Ban kinh mat cau: R=0B.
Vi du 1. Hay ké tén tdm va mot ban kinh cia mat cau trong Hinh 10.21.

Hinh 10.21

Loi giai
Tam mit cau: O. Mot ban kinh: OP .
1. Néu cat mot hinh cau bai mot mat phang thi phan chung cia mat phang va hinh cau (con goi la mat cat)
la mot hinh tron.
2. Néu cat mot miat cau ban kinh R bai mot mat phang thi phan chung cua mat phiang va mat cdu 13 mot
duong tron (H.10.23).



Hinh 70.23

- Khi mat phang di qua tam thi dudng tron d6 ¢6 ban kinh R va dugc goi 1a dudng tron 16n.

- Khi mat phang khéng di qua tdm thi dudng tron d6 ¢ ban kinh nho hon R .

Vi du 2. Trai Dat cta ching ta duoc xem 1a c6 dang hinh cau (nén con goi 1a “bia Cau”) va duong Xich
dao 12 mot duong tron 16n, dai khoang 40075 km. Tinh duong kinh cua Trai Dat (1am tron két qua dén
hang phan tram caa km).

Cuc Bac

Xich dao

Loi gidi
Do duong Xich dao 1a mot dudng tron 16n nén béan kinh caa né bang ban kinh cua Trai Dét.
Néu goi R 1a ban kinh Trai D4t thi d¢ dai ciia duong Xich dao 12 2Rz ~ 40075(km) . Do d6, dudng kinh
cua Trai Dét 1a 2R ~ 40075 7 ~12756,27(km).
2. DIEN TICH MAT CAU VA THE TICH HINH CAU
Ngudi ta chimg minh dugc cong thic tinh dién tich mat cau va thé tich hinh cau ¢ ban kinh R 1a:
S=4zR* V =%7rR3
Vi du 3. Tinh dién tich mat cau va thé tich hinh cau cé béan kinh bang 10 cm .

Loi gidi
Dién tich mat cu 1a;: S =47R? =47.10% = 4007r(cm2) .

4

Thé tich hinh cAu 1a: V = gﬂ'R3 = Eﬂ.103 - W(cmﬂ.

Vi du 4. Ban Trang c6 mét bé ca c6 dang mot phan hinh cau voi duong kinh bang 20 cm (H.10.26). Khi
R , L, . 2 ., . \ ; .
nuoi ca, Trang thuong d6 vao bé lugng nudc co thé tich bang 3 thé tich cua hinh cau. Tinh thé tich nuéc

ban Trang da d6 vao bé ca. (Lam tron két qua dén hang don vi caa cm?).

-

Hinh 10.26
Lo gidi
Ban kinh cua hinh cau la 20:2=10(cm).



4

Thé tich cia hinh cau la V = gﬂ'RB = 57[.103 = %(cm"‘) .

Thé tich nuéc ban Trang st dung dé d6 vao bé ca la: 2 4020” b

z2793(Cm3).

B. CAC DANG TOAN

DANG 1. NHAN DANG MAT CAU

Bai1l. Trong cac vat thé & cac hinh dudi day, vat thé ndo c6 dang hinh tru, hinh nén, hinh cau?

| T
(A
) "
2 y
s e
a) b) c) d)

Bai2. Trong cac vat thé & cac hinh dudi day, vat thé ndo c6 dang hinh try, hinh nén, hinh cau?

}/
// A
l::
“4“ e)

Bai 3.  Trong cac vat thé & cac hinh dudi ddy, vat thé nao c6 dang hinh try, hinh nén, hinh cau?

h) ) d) e)

a)

DANG 2. TINH BAN KiNH , DIEN TiCH, THE TICH CUA MAT CAU

e Dién tich mat cau c6 ban kinh R 1a: S = 47zR?
e Thé tich cua hinh ciu cé ban kinh R 1a; V = i7rR3’

Bai 1.  Cho hinh cau c6 ban kinh R nhu hinh v&. Hay thay dau “? ”bang gia tri thich hop va hoan thanh
bang sau:

Hinh cau Bén kinh (dm) Dién tich mat cau (dm?) | Thé tich hinh cau (dm?)
4 ? ?
? 1447 ?

' ? ? 367

? 1967




Bai2. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' c6 canh bang 2cm. Mot mit ciu di qua tam dinh
A B,C,D,A,B',C" D" cua hinh lap phuong d6 (nhu hinh v¢).

a) Tinh ban kinh hinh cau trén.
b) Tinh thé tich hinh cau trén.
Bai3.  Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' c6 canh bang 3cm. Mot mit cau tiép xtc sdu mit clia
hinh 14p phuong tai trung diém cac dudng chéo ciia sdu mit hinh 1ap phuwong (nhu hinh v&).

B

o C

................
.....

a) Tinh dién tich mat cau trén.

b) Tinh thé tich hinh cau trén.

Bai 4. Cho hinh ciu tiép xtc voi tat ca cac mat cia mot hinh lap phuong (nhu hinh v&). Goi V ; V, lan
R s s 1s X 1 A ey . A V1

lugt 1a the tich cua hinh cau va hinh 18p phuong d6. Tinh ti s6 —.

2



DANG 3. UNG DUNG CUA MAT CAU TRONG THU'C TIEN

Bail. Mot qua bong ban dang mét hinh cau c6 ban kinh bang 2 cm. Tinh dién tich bé mit cua qua bong
ban d6 (1ay &t ~ 3,14).
Prang |

>

Bai2. Mot qua pha Ié hinh cau c6 dién tich mat cau biang 144x cm?. Tinh thé tich qua pha 1& do.

Bai 3.  Trai Pat, hanh tinh chung ta dang séng, dang hinh cau cé ban kinh la 6370 km. Biét rang 29%
dién tich bé mat Trai D4t bj bao phi boi nuéc bao gom ndi, sa mac, cao nguyén, ddng bang va cac dia hinh
khac. Tinh dién tich bé mat mat Trai Dat bj bao phu boi nudc (Lay © = 3,14; két qua lam tron dén chir sb
hang don vi).

Bai 4. Mot hop dung my pham duoc thiét ké (tham khao hinh v&) ¢6 than hdp 1a hinh tru c6 ban kinh hinh
tron day r =5cm, chiéu cao h=6cm va nip hop 13 mot nira hinh cdu. Ngudi ta cin son mit ngoai cia cai
hop d6 (khong son day) thi dién tich S can son 1a bao nhiéu?




Bai 5. Cho mot cai bé nudc hinh hop chir nhat ¢6 ba kich thuéc 2m, 3m, 2m cua long trong dung nuéc
cua bé. Hang ngay ban Pat ldy nudc ra & trong bé boi mot cai gao hinh try 6 chiéu cao 1a 5cm va ban kinh
dudng tron day 13 4cm . Trung binh mét ngdy ban Pat muc ra 170 gao nude dé sir dung (Biét mai lan mac
la miic day ga0). Hoi sau bao nhiéu ngay thi bé hét nuéc biét ring ban dau bé diy nudc?

Bai 6. Mot binh dung nudc dang hinh nén (khong c6 day), dung ddy nude. Nguoi ta tha vao dé mot khoi
cdu c6 duong kinh bang chibu cao cua binh nudc va do duoc thé tich nudc tran ra ngoai 1a 187 dm®. Biét
rang hinh cau tiép xtic véi tat ca cac dudng sinh ctia hinh nén va diing mot nira ctia hinh cdu chim trong
nudce (hinh bén dudi). Tinh thé tich V ctia nudce con lai trong binh.

Bai 7.  Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A'B'C'D"' canh 5m. Bat mot hinh nén c6 dinh tring tdm ctia hinh
vuodng va day 1 hinh tron tiép xuc cac canh cua hinh vudéng nhu hinh v&. Nguoi ta d6 day nudc vao hinh
1ap phuong, tinh lugng nude can d6 (gia st hinh non dic, khong bi rong).




C. BAI TAP SACH GIAO KHOA
10.7. Thay dau “?” bang gia tri thich hop va hoan thanh bang sau vao vé:

Hinh Ban kinh (cm) Dién tich mit ciu (sz) Thé tich hinh ciu (Cms)
3 ? ?
‘ ' ? 100z ?
? ? 9727

10.8. M6t cée dung ba vién kem cé dang hinh cau, mdi vién déu c6 ban kinh bang 3 cm. Tinh thé tich cua
kem dung trong cdc (1am tron két qua dén hang don vi cia cm® ).

10.9. M6t qua bong da co chu vi caa duong tron 16n bang 68,5cm . Qua bong dugc ghép ndi bai céc
miéng da

hinh lyc giac déu mau tring va den, mdi miéng c6 dién tich bang 49,83cm?. Hoi can it nhat bao nhiéu
miéng

da dé 1am qua bong trén? (Coi phan mép khau khong dang ké).

10.10. Hang nam cw dip Tét dén Xuan vé, dan lang Thuy Linh, phuong Linh Nam, quan Hoang Mai, Ha
Noi lai t6 chuc 1 hoi vat cau truyén thong. Trong I& hoi c6 sir dung mot qua c?1~u dugc tién bang gd, duong
kinh khoang 35 cm , son do mat ngoai. Tinh dién tich mat ngoai ctia qua cau go noi trén.

D. BAI TAPTU LUYEN

Bail. Mot qua bong bang da co duong kinh 22 cm. Tinh dién tich da can dung dé lam qua bong néu
khong tinh ti I¢ hao hut (lay 7 = 3,14).

Bai 2. Ngay 4 — 6 — 1783, anh em nha Mang-gon-fi-¢ (nguoi Phap) phéat minh ra khinh khi cau ding
khong khi néng. Coi khinh khi cau nay 1a hinh cau c6 duong kinh 11 m va dugc 1am bang vai di. Hay tinh
dién tich vai du dé lam khinh khi cau d6 (1ay = = 3,14 va lam tron két qua dén chir sé thap phan thu hai)

b

Bai 3. Mot thap nudc cb bé chua hinh cau, duong kinh bén trong cua bé do duoc 12 6 m.

a) Tinh thé tich cua thap nuéc do?

b) Biét rang luong nude dung dau trong bé du ding cho mot khu dan cu trong 5 ngay. Cho biét khu déan cu
¢6 1304 nguoi. Hoi trong mot ngdy muac binh quan mdi ngudi dung bao nhiéu lit nudc (ly © = 3,14; biét 1
m? = 1000 I7t).




Bai4. Mot cbe thay tinh hinh tru dung diy nudc c6 chiéu cao bang 10 cm va thé tich bing 90w cm®.
Ngudi ta tha vao céc mot vién bi sit hinh cau c6 ban kinh bang ban kinh day cc nudc, vién bi sit ngap
toan bo trong nude. Tinh lwong nudc bi tran ra khoi coc?

Bai5.  Nguoi ta tha mot qua triing vao mot cbe thuy tinh ¢ nude, hinh try; thdy trizng chim hoan toan
xubng day va nam ngang thi chang to qua tring d6 con tuoi, méi duge dé tir mot dén hai ngay. Hay tinh
thé tich qua trang do, biét dién tich dy cua cot nudc hinh try 1a 16,7 cm? va nuéc trong lo dang 1én 0,82
cm khi qua trimg chim hoan toan trong nudc.

4 B ‘./

Bai 6. Mot do vat duoc thiét ké boi mot nira khdi cau va mot khdi ndn ip vao nhau sao cho day cua khoi
noén va thiét dién ctia nira mat cau chong khit 1én nhau nhu hinh v& bén duéi. Biét hinh nén c6 duong cao
gap d6i ban kinh day, thé tich ctia toan bo khdi d6 vat bang 36w cm®. Tinh dién tich bé mit cua toan bo dd

vat do.

Bai 7. Mot khéi db choi gdm mot khéi hinh try (T) gén chong 1én mot khdi hinh nén (N), 1an lugt ¢6 ban
kinh day va chiéu cao tuong tmg 1a r,, h, r,, h, théa man r, = 2r,, h =2h, (hinh v&). Biét rang thé tich

ctia hinh nén (N) bang 20cm?®. Tinh thé tich cta toan bd khéi do choi.



Bai 8. Thd mot qua cau dc c6 ban kinh 3 (cm) vao mot vat hinh nén (c6 day nén khong kin) (nhu hinh
v& bén dudi). Cho biét khoang cach tir tam qua cdu dén dinh nén 1a 5 (cm) . Tinh thé tich (theo don vi cm®)

phan khong gian kin gi6i han boi bé mit qua cau va bé mit trong cta vat hinh non.

Bai 9. Mot hop dung bong tennis co dang hinh tru. Biét rang hop chtra vira khit ba qua bong tennis dugc
xép theo chiéu doc, cic qua bong tennis c6 kich thudc nhu nhau. Thé tich phan khong gian con tréng chiém
ti 16 a% so v6i hop dung bong tennis. Tinh a gan.

Bai 10. Mot khéi gd hinh try tron xoay c¢6 ban kinh day bang 1, chiéu cao bang 2. Ngudi ta khoét tir hai
dau khoi gd hai nira khéi ciu ma dudng tron dy cua khdi gb 1 duong tron 16n ciia mdi nira hinh cau. Tinh
ti s6 thé tich phan con lai ctia khoi gb va ca khoi gb ban dau.

\ /
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Bai 11. Mot khoi cdu pha 1& gdbm mét hinh cau (H,) ban kinh R va mt hinh nén (H,) cé béan kinh day
va duong sinh 1an luot 1a r,| théa méan r = %I val= g R xép chong 1én nhau (hinh v&). Biét tong dién tich

mat cau ( Hl) va dién tich toan phan cta hinh nén (Hz) la 92cm?. Tinh dién tich cia mat cau (Hl)

\ -
7

Bai 12.Trén ban c6 mot cde nude hinh try chira ddy nudce 6 chiéu cao bang 31an dudng kinh cua day; mot
vién bi va mot hinh nén déu bang thity tinh. Biét vién bi 1a mot khéi cau co duong kinh bang ciia cdc nude.
Ngudi ta tir tir tha vao cdc nude vién bi va khdi nén dé ( nhu hinh v&) thi thdy nudc trong cdc tran ra ngoai.
Tinh ti s6 thé tich cua lugng nude con lai trong cde va lwong nudce ban dau( bo qua bé day cua 16p vo thuy
tinh)

Bai 13.Mot khéi do choi gdm mét hinh try va mét hinh nén c6 cung ban kinh dugc chong 1én nhau, d6 dai
duong sinh hinh tru bang d6 dai duong sinh hinh nén va bang duong kinh hinh try, hinh nén (tham khao
hinh v& ). Biét thé tich toan bo khdi dd choi 1a 50cm?, tinh thé tich hinh tru.

. |

Bai 14.Cho mét dung cu dung chat long duoc tao bai mot hinh tru va hinh nén duoc lap dit nhu hinh bén.
Bén kinh day hinh nén bang ban kinh day hinh tru. Chiéu cao hinh try bang chiéu cao hinh nén va bang h.



Trong binh, lwong chat long c6 chiéu cao bang 2—14 chiéu cao hinh tru. Lat nguoc dung cu theo phuong

vudng goc voi miat dat. Tinh d6 cao phan chét long trong hinh nén theo h.

Bai 15. Pé dinh vi mot try dién, ngudi ta can dac mot khoi bé tong ¢6 chiéu cao h =1,5m gém:
- Phan dudi ¢6 dang hinh try ban kinh day R =1m va c6 chiéu cao bang §h ;

- Phan trén c6 dang hinh nén ban kinh day bang R di bi cat bo bét mot phan hinh nén co ban kinh day

bang %R o phia trén (nguoi ta thuong goi hinh do la hinh nén cut);

- Phan & giira rong c6 dang hinh tru ban kinh day bang %R (tham khdo hinh vé bén duci).

g

2h/3

2h/3

h/3

Tinh thé tich cua khdi bé tong (lam tron dén chir sé thdp phan thir ba).
Bai 16.Ngudi ta tha mot vién bi c6 dang hinh cau c6 ban kinh 2,7 cm vao mot chiée cde hinh tru dang chira
nude (tham khao hinh v& dudi). Biét rang ban kinh ctia phan trong ddy cdc bang 5,4cm va chiéu cao cua

muc nudc ban dau trong coc bang 4,5cm . Khi d6 chiéu cao cua myc nudce trong coc 1a bao nhiéu?



Bai 17. Mot trai banh va mot chiéc chén hinh tru ¢6 cliing chiéu cao. Ngudi ta dit trai banh 1én hinh tru thiy

A 5 A s 5 r r <A M 3 A 5 r . A S R o7 5
phan ¢ bén ngoai cua qua bong co6 chiéu cao bang 2 chiéu cao ctua no. Goi V,,V, lan luot 1a the tich cua

qua bong va chiéc chén, tinh ti s0

- -~

Bai 18. Cong ty vang bac da quy mudn 1am mot moén dd trang sic ¢6 hinh hai hinh cau bang nhau giao
nhau nhu hinh v&. Khéi cau cé ban kinh 25cm khoang céch giira hai tam hinh cau 1a 40cm. Gia ma vang
1m? 1a 470.000 dong. Nha san xuit muén ma vang xung quanh moén d6 trang st d6. Tinh sé tién can ding
dé ma vang khéi trang sirc do.




LUYEN TAP CHUNG
A.VIDU VA BAI TAP SACH GIAO KHOA
Vi du 1. Mét hinh tru c6 ban kinh dé}/ bang lvcm va chiéu cao bing 2‘ cm. Nguoi ta khoan di mét phan cé
dang hinh n6n nhu Hinh 10.28 thi thé tich phan con lai caa hinh tru bang bao nhiéu?

2cm

Hinh 10.28

Vi du 2. Mét hop dung bong tennis cd dang hinh tru chira vira khit ba qua bong tennis xép theo chiéu doc
(H.10.29). Céc qua bong tennis c6 dang hinh cau, duong kinh 6,4cm .

Hinh 10.29

a) Tinh thé tich hop dung bong (bo qua bé day caa vo hop, 1am tron két qua dén hang don vi caa cm® ).

b) Tinh thé tich bén trong hop dung bong khdng bi chiém bai ba qua bong tennis.

BAI TAP

10.11. Cho mét hinh tru c6 dudng kinh cua day bang véi chiéu cao va co thé tich bang 2zcm®.

a) Tinh chiéu cao cuaa hinh tru.

b) Dién tich toan phan caa hinh tru bang tong dién tich xung quanh va dién tich hai day hinh tru. Tinh dién
tich toan phan cua hinh tru trén.

10.12. M6t vong bi bang thép (phan thép giira hai hinh try) c6 hinh dang va kich thudc nhu Hinh 10.30.
Tinh thé tich cua vong bi do.

7 cm

Y
o . s s

10 cm

Hinh 10.30
10.13. Chiéc mii ctia chi hé véi cac kich thude nhu Hinh 10.31. Hay tinh tong dién tich vai can dé lam
chiéc mii (coi mép khau khong dang ké va lam tron két qua dén hang phan muoi cia cm? ).



35 cm
Hinh 10.31

10.14. Ngudi ta nhan chim hoan toan 5 vién bi ¢ dang hinh cau vao mét chiéc céc hinh tru dung day
nudc, mdi vién bi co duong kinh 2 cm. Tinh lugng nudc tran ra khoi cdc.

10.15. M6t bdn chira xang gom hai nira hinh cau c6 duong kinh bang 1,8m va mét hinh tru ¢é chiéu cao
bang 3,6m (H.10.32). Tinh thé tich cua bdn chia xang (1am tron két qua dén hang phan tram cuia m®).

. 36m .

) D]LS m

Hinh 10.32

10.16. Tir mot tim ton hinh chix nhat c¢6 kich thugc 50cmx 240cm , ngudi ta lam mat xung quanh cua cac
thung dung nudéc hinh tru c6 chiéu cao bang 50 cm , theo hai cach sau (H.10.33):

- Céch 1: Go tam ton ban dau thanh mat xung quanh cua thing nudc hinh tru.

- Céch 2: Cit tAm t6n ban dau thanh hai tim hinh chir nhat bang nhau, roi go mdi tim d6 thanh mit xung
quanh cta mét thung.

Ki higu V, 1a thé tich ciia thing go dugc theo Cach 1 va V, 1a tong thé tich cia hai thing go duoc theo
Céch 2. Tinh ti s6 \71 (gia su cac moi han 1a khong dang ke).

2

Cach 1: — @

Hinh 10.33

B. BAI TAP THEM

Bail. Mot cde thuy tinh hinh try ¢ chiéu cao bang 10 cm va thé tich bang 90z cm®. Tinh ban kinh cua
day cbc thay tinh do?

Bai2. Mot ng dong hinh tru c6 chiéu cao gap 5 lan ban kinh. Biét thé tich éng dong bang 40w cm?.
Tinh chiéu cao cua éng dong do.



Bai3.  Tirmot tAm ton hinh chit nhat kich thuéc 50cmx 240cm , nguoi ta 1am cac thing dung nude hinh

tru ¢6 chiéu cao bang 50cm, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa duéi day):

« Cach 1: Go tim ton ban dau thanh mat xung quanh caa thang.

« Cach 2: Cit tim ton ban dau thanh hai tim bang nhau, roi gd mdi tim dé thanh mat xung quanh cua mot

thung.

Ki hi¢u V, la thé tich cua thung go dugc theo cach 1 va V, 1a tong thé tich cta hai thung go dugc theo cach

2 Tinhtisé L.
Vv

2

Bai 4. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' canh a. Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén thu duoc
khi quay tam giac AA'C quanh truc AA'.

Bai 5. Cho tam giac ABC vuédng tai A, canh AB=6, AC =8 va M la trung diém cua canh AC . Tinh
thé tich cia hinh nén thu duoc do tam giac BMC quanh quanh AB.

Bai 6. Cho tam gidc ABC vuong tai A, AB=6cm, AC =8cm. Goi V, la thé tich hinh non tao thanh khi
quay tam giac ABC quanh canh AB va V, la thé tich hinh nén tao thanh khi quay tam giac ABC quanh
canh AC . Tinh ty sb Vi

VZ

Bai 7.  Chiéc non do mot lang nghé & Viét Nam san xuat 13 hinh nén c6 duong sinh bang 30 cm, duong
kinh ddy bang 40 cm. Nguoi ta dung hai 16p 14 dé pha Ién bé mat xung quanh caa nén. Tinh dién tich 14 can
ding 1am 5000 chiéc non.

b

Bai 8. Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan caa mot khéi linh kién may (gdm mét hinh try va

mét nira hinh cau ¢ cung day) véi cac kich thude da cho & hinh vé sau theo don vi in®.

13(in)

Bai 9. Nguoi ta d6 ddy nuéc vao mot binh dong véi cac kich thude nhu hinh v&. Hay tinh thé tich cua phan
nudgc trong binh (gia st bé day cua dng nghiém khong dang ké).



Bai 10. Céc vién keo mut c6 dang hinh cau, ban kinh 1,6 (cm). Nguoi ta ding mét que nhya hinh try
tron, ban kinh 0,2 cm  cam vao dén phan nira vién keo dé nguoi ding tién st dung.

a) Tinh thé tich phan 6ng nhya hinh tru cim vao phan nta vién keo.

b) Tinh thé tich thuc caa vién keo sau khi trir phan 6ng nhya cam vao.

G f W

Bai 11. Mot bon chira xang dat trén xe gom hai nira hinh cau c6 duong kinh 1a 2,2m va mét hinh try cé
chiéu dai 3,5m (hinh 2). Tinh thé tich cua bdn chira xing (két qua lam tron dén chir so thdp phan thi hai
sau dau phay)

: : 3,5m
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- -




BAI TAP CUOI CHUONG X
PHAN 1. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
A. TRAC NGHIEM
10.17. Khi quay hinh chit nhat ABCD mét vong quanh canh AB ta dugc mot hinh tru c6 ban kinh d4y bang
do dai doan thang
A. AB. B. CD. C. AD. D. AC.
10.18. Cho tam gidc ABC vuongtai A c6 AB=4cm,BC =5cm. Khi quay tam gidc ABC médt vong quanh

canh AC ta dugc mot hinh nén c6 chiéu cao béng

A.4cm. B.3cm. C.5cm. D.9cm.
10.19. Dién tich mit cau c6 duong kinh 10 cm 1a
A. 107 cm?. B. 4007zcm?. C. 507cm?. D. 100zcm?.

10.20. Cho hinh nén c6 ban kinh ddy R =2cm, d6 dai duong sinh | =5cm . Dién tich xung quanh cta hinh
nén di cho bang

100, 50

A. Tcm B. Tcm C. 20zcm?. D. 10zcm?.

10.21. Mot mat phang di qua tam hinh cau, cat hinh cau theo mdt hinh tron c¢é dién tich 97cm?. Thé tich
cua hinh cau bang

A. 972zcm®.  B. 36zcm’. C. 6zcm®. D. 8lzcm®.

B. TU LUAN

10.22. Cho hinh try ¢6 ban kinh day bang 20 cm , chiéu cao bang 30 cm.

a) Tinh dién tich xung quanh cuta hinh try.

b) Tinh thé tich cua hinh tru.

10.23. Cho hinh nén c6 ban kinh day bang 9 cm , d6 dai duong sinh bang 15 cm (H.10.34).

~~~~~~

s

Hinh 10.34

a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh non.

b) Tinh thé tich cia hinh nén.

c) Pién tich toan phan ctia hinh nén bang tong dién tich xung quanh va dién tich ddy. Tinh dién tich toan
phan cta hinh nén da cho.

10.24. Qua béng rd st dung trong thi dau c6 dang hinh cau véi duong kinh bang 24 cm (H.10.35). Hay tinh:
a) Dién tich bé mit qua bong.

b) Thé tich cia qua bong.

Hinh 10.35



10.25. Bén troi cd dang hinh try khong c6 mot day voi duong kinh day béng 0,8m va than dén cao 1 m
(H.10.36). Tinh dién tich gidy dan bén ngoai dén troi (coi cac mép dan khong dang ké).

Hinh 10.36
10.26. Céc hinh duéi day ( H.10.37) dugc tao thanh tir cac nira hinh cau, hinh tru va hinh nén (c6 ciing ban
kinh d4y). Tinh thé tich ctia cac hinh d6 theo kich thudc da cho.

Hinh 70.37

10.27. Cho hinh 1ap phuong ABCD.AB'C'D’ canh a. Tinh thé tich ctia hinh nén ¢6 dinh 1a tim O cua hinh
vudéng ABCD va day 1a hinh tron tiép xuc v6i cac canh ctia hinh vuéng AB'C'D'(H.10.38) .

D a C
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Hinh 10.38

10.28. Ban Khoi cho mot hon da canh vao mot bé nudi ca hinh tru c6 dudng kinh day bang 20 cm thi nudc
trong bé dang Ién 3 cm . Hoi hon da canh dé co thé tich bang bao nhiéu?

10.29. Mot chiéc kem 6¢ qué gom hai phan: Phan phia duéi dang hinh nén c¢6 chiéu cao gap déi ban kinh
day, phan trén la nira hinh cau c6 duong kinh bang duong kinh ddy cua hinh non phia dudi (H.10.39). Thé
tich phan kem phia trén bang 200cm?®. Tinh thé tich ciia ca chiéc kem.

Hinh 10.39

10.30. Mai nha hat Cao Van Lau va Trung tim trién 1dm Vin hoa Nghé thuat tinh Bac Liéu c6 hinh dang ba
chiéc nén 1a 16n nhat Viét Nam (H.10.40). Tinh dién tich mot mai nha hinh nén c6 duong kinh bang 45 m

va chiéu cao bang 24 m (lam tron két qua dén hang don vi ciia m? ).



PHAN 2. BAI TAP THEM
Bai 1. Thay du “? ”bang gi4 tri thich hop va hoan thanh bang sau:

Hinh 10.40

Bankinhddy | Chiéucao | Dién tich xung | Dién tich toan Thé tich
Hinh tru 2 A 2 3
cm cm quanh cm phan cm cm
3 7 ? ? ?
4 ? 207 ? ?
? 8 ? 187 ?
? 5 ? ? 1507
Bai 2. Pién day du cac két qua vao bang sau
Ban kinh Chiéu cao | Chu vi day Dién tich Dién tich xung Thé tich
Hinh d ) 9 3
ay cm cm cm day (em?) quanh (cm®) (em?)
2 20
10 8
16 s

Bai 3. Cho hinh nén c6 ban kinh r, duong kinh day 1a d, chiéu cao h, duong sinh [, thé tich V', dién

tich xung quanh S , dién tich toan phan S ,, - Hoan thanh bang sau:

r cm d cm h cm | cm . cm’ Stp cm? V cm?
3 5
8 967
10 657
15 20

Bai 4. Cho hinh cau c6 ban kinh Rnhu hinh v&. Hay thay déu “? ”bang gia tri thich hop va hoan thanh
bang sau:

Hinh cu Bén kinh (dm) Thé tich hinh cau (dm?)

4 ? ?

Dién tich mat cau (dm?)

? 1447 ?




? ? 367

? 1967

Bai 5. Mot hinh tru c6 ban kinh dudng tron ddy 14 2 cm, chiéu cao 13 6 cm. Hay tinh:
a) Dién tich xung quanh cua hinh tru.
b) Dién tich toan phan cua hinh tru.
¢) Thé tich hinh try.
Loi giai
a) Dién tich xung quanh cuta hinh try 1a
S,=2mRh=2-m-2-6=24m ~24-314 = 7536 cm’
b) Dién tich toan phan cua hinh tru la

S, =2rRh+21R =2-m-2-6+2- 72" = 247 + 87 = 327 ~ 32- 3,14 = 100,48 cm”

t
¢) Thé tich hinh try 1a: V = 7R*h = 7.2°.6 = 247 ~ 24.3,14 = 75,36 (cm?).

Bai 6. Chiéu cao ciia mot hinh try bang ban kinh ctia dudng tron day. Dién tich xung quanh ctia hinh try 1a
314 cm?. Tinh:

a) Ban kinh cta duong tron day (Lam tron két qua dén chit s6 thap phéan thu hai).

b) Thé tich ciia khoi try.

Bai 7. Mot hinh try c6 ban kinh ctia dudng tron day 1a 16 cm, chiéu cao 1a 9 cm. Tinh

a) Dién tich xung quanh cua hinh truy.

b) Thé tich cta hinh try. (Ldy 7 = 3,142 lam tron két qua dén hang don vi).

Bai 8. Mot hinh try ¢ dién tich xung quanh 13 207 e¢m? va dién tich toan phan 14287 ¢m?. Tinh thé tich
cua hinh tru do.

Bai 9. M6t hinh try ¢6 chiéu cao bang 5cm . Biét dién tich toan phan gép doi dién tich xung quanh. Tinh
theé tich hinh tru.

Bai 10. Mot thung phuy hinh tru c¢6 s6 do dién tich xung quanh (tinh bang mét vuéng) dung bang sé do thé
tich (tinh bang mét khoi). Tinh ban kinh day cta hinh try.

Bai 11 . Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 4, BC' = 2. Quay hinh chit nhat 6 quanh A B thi dugc hinh
try co thé tich V,; quay quanh BC' thi dugc hinh try c6 thé tich V,. Trong cac dang thie dudi day dang
thirc nao dtng?

AV =V,. B.V, =2V,. C.V,=2V. D.V,=23V.

Bai 12. Cho hinh chit nhat ABCD canh AB = 6cm;AD =4cm

a) Quay quanh canh AB ta dugc 1 hinh try ¢6 dién tich xung quanh bang ?
b) Quay quanh canh AD ta dugc 1 hinh tru co thé tich bang ?



¢) Goi M, N 1latrung diém cua AB,CD . Néu quay hinh chit nhat ABCD quanh canh truyc MN , ta dugc
mot hinh tru ¢6 dién tich toan phén 1a?
Bai 13. Mot lo hinh tru duoc "dit khit" trong mot hop gidy hinh hop chit nhat. Biét thé tich cua lo hinh try
1a 270cm®, tinh thé tich ctia hop gidy.
Bai 14. Cho hinh chit nhat ABCD v6i AB = 2a, BC = a. Khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB
mot vong thi dugce hinh tru co thé tich V, va khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh BC mét vong thi

, vV
duogc hinh try 6 the tich V,. Tinh ti s6 —-
2

Bai 15. Mot hop sita hinh try c6 chiéu cao hon dudng kinh 1a 3cm . Biét dién tich vo hop (ké ca nip) 1a
292, 5rem?. Tinh thé tich ciia hop sira do.

Bai 16. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB > BC'. Biét dién tich hinh chit nhat 13 48 cm?, chu vi 1a 28cm
. Cho hinh chir nhat quay quanh canh A B mot vong ta dugc mot hinh try. Tinh dén tich xung quanh, dién
tich toan phan va thé tich cuia hinh tru nay.

Bai 17. Hién nay cac vin phong thuong st dung loai thiing rac vin phong, mau sic, chat liéu than thién véi
moi truong. Trong anh 1a mot thung rac van phong c¢6 duong cao 0,8m, duong kinh 0,4m. Tinh thé tich
cua thung rac nay (Coi thung rac van phong la hinh tru).

Bai 18. Ngudi ta xdy mot bé ga hinh tru c6 ban kinh R = Im (tinh tir tim bé dén mép ngoai), chiéu day
ctia thanh bé 1a b = 0,05 m ,chiéu cao ctia bé 1a h = 1,5m. Tinh dung tich ctia bé ga (1am tron dén hai chir

s6 thap phan).

S S i/
Bai 19. Cho tam giac OIM vuong tai [ c¢6 OI = 4cm va IM = 3cm . Khi quay tam giac OIM quanh
canh goc vuong OI thi duong gip khic OIM tao thanh hinh nén.

a) Tinh d¢ dai duong sinh hinh nén.

b) Tinh di¢n tich xung quanh hinh nén.
¢) Tinh dién tich toan phan hinh nén.
d) Tinh thé tich hinh nén.



/ /

Bai 20. Cho tam gidc ASO’A vudng tai can ASOB, goi %: SOO la trung diém cua

Vi, RS0 (so'] 1
Vy R*.SO

2 0 = 3’ BC = 2dm . Khi quay tam giac 60° xung quanh truc 30 c¢m ta dugc
hinh nén.
a) Tinh dién t ich xung quanh hinh non.
b) Tinh thé tich hinh nén.
Bai 21. Mot hinh nén ¢6 ban kinh day bang r, dién tich xung quanh gap d6i dién tich day.
Tinh theo r
a) Dién tich xung quanh cta hinh non;
b) Thé tich ctia hinh nén.
Bai 22. Cho tam giac ABC' vudng tai A, BC = 10cm, duong cao AH = 4cm. Quay tam giac ABC
mot vong quanh canh BC' . Tinh thé tich hinh tao thanh.
Bai 23. M6t hinh non ¢6 ban kinh day bang 20cm , s do thé tich (tinh bang cm®) bang bon 1an sé do
dién tich xung quanh (tinh bang cm?®). Tinh chiéu cao cta hinh nén.
Bai 24. Mot hinh nén c6 ban kinh day bang r, duong sinh bang [ . Khai trién mat xung quanh hinh nén ta
duoc mot hinh quat. Tinh s6 do cung cua hinh quat theo r va [.
Bai 25. M6t hinh nén ¢6 ban kinh day bang 7cm, chiéu cao bang 24cm .
a) Tinh s do cung hinh quat khi khai trién mit xung quanh ctia hinh non;
b) Tinh dién tich toan phan cia hinh nén.
Bai 26. Mot chiéc non co dudng kinh day bang 28 cm va dudng sinh bang 30 cm. Tinh dién tich 14
dung dé 1am non, biét ti 1€ hao hut 1a 10% (lay = =3,14).
Bai 27. Tinh luong vai cAn mua dé tao ra noén cua chi Hé trong hinh bén. Biét rang ti 1& khau hao vai khi
may noén la 15%.

\

30cm

35cm

Bai 28. Nha hat Cao Van Lau va Trung tam trién 1dm van hoa nghé thuat tinh Bac Li€u c6 hinh déng 3
chiéc non 14 16n nhat Viét Nam, mai nha hinh nén lam béng vat liéu composite va dugc dat huéng vao nhau.
Em hay tinh dién tich xung quanh va thé tich cia mai nha hinh nén biét duong kinh 1a 45m va chiéu cao
1a 24m (liy 7 ~ 3,14, két qua lam tron dén hang don vi).



Bai 29. Mot dung cu gdm mdt phan c6 dang hinh try, phan con lai ¢6 dang hinh nén. Cac kich thudce cho
trén hinh bén. Hay tinh:
a) Thé tich cta dung cu nay.
b) Dién tich mat ngoai cua dung cu (khong tinh nip day).
1,40m

bz

70cm

1,60m

Bai 30. Mot phao co hinh cau tu dong dong nude chiy vao bé khi bé day. Biét dién tich bé mit ciia phao
1a 804cm”, tinh ban kinh cua phao.

Bai 31. Mot trai dua c6 dang hinh cau. B6 doi trai dua nay ra thi mit cat c6 dién tich 1a 314 cm?. Tinh thé
tich cua trai dua do.

Bai 32. Trai dat c6 ban kinh 6400km . Dién tich bién va dai dwong chiém % bé mat Trai dat. Hay tinh

dién tich bién va dai duong cua Trai dat (1am tron dén triéu km? ).

Bai 33. Ban An ldy thudc day do vong theo duong xich dao ciia qua dia cau trong thu vién duge do dai
94,2cm . Hay tinh

a) Dién tich mat ngoai cta qua dia cau.

b) Thé tich ctia qua dia cau.

Bai 34. Hinh bén minh hoa b phan loc cuia mét binh nudc. Bo phan nay gém mot hinh tru va mét nira
hinh cau véi kich thudc ghi trén hinh. Hay tinh:

a) Thé tich ctia b phan do;

b) Dién tich mat ngoai cua bg phén nay.



6cm

Bai 35. Mot hinh cau dit vira khit trong moét hinh try c6 chiéu cao 1a 18cm . Tinh thé tich phﬁn khong
gian nam trong hinh try nhung nam bén ngoai hinh cau.

Bai 36. Can phai cé it nhét bao nhiéu lit nudc dé thay nudc & 1ién nubi ca canh ? Lién dugc xem nhu mot
A - A 4 \ 7 r X \ +X < K 2 Ao 5 1 A A
phan mat cau c6 duong kinh 22cm. Lugng nudc do vao lien chiém 3 the tich cua hinh cau. (lay

T~ 3,14, két qua lam tron dén chit s6 thap phan thir nhat).




